
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  



ค ำน ำ 
 

 เอกสำรคู่มือเวทคณิตฉบับนี้ ทำงกลุ่มเฟสบุค เวทคณิตออนไลน์ ได้รับควำมอนุเครำะห์ ฉบับ ที่ สพฐ.
จะจัดท ำเป็นหนังสือ ซึ่งเป็นครั้งที่สอง เป็นกำรปรับปรุง แก้ไข ให้สำมำรถใช้ได้ กับเด็กทั่วไป และ ยังสำมำรถ
ใช้ในกำรแข่งขันได้ เพรำะมีเทคนิค ต่ำงๆในกำรคิดเลขเร็ว ด้วย ทำงผู้เขียนอยำก เผยแพร่ ควำมรู้ เวทคณิต ที่
ถูกต้อง จ ำกฉบับแรกที่เคยออกไปก่อนหน้ำนี้ มำฉบับนี้เป็นกำรแก้ไข ข้อผิดพลำดต่ำงๆในกำรพิมพ์ครับ 
เพ่ือให้สมำชิกท่ีอยำกเรียนรู้เวทคณิตได้น ำไปใช้อย่ำงเต็มท่ี สมควำมตั้งใจของผู้เขียน ที่ต้องกำรให้เป็นสมบัติ
ของแผ่นดิน ควำมรู้ที่มีคุณค่ำนี้ขอมอบให้สมำชิกทุกท่ำน และจะย้อนกลับไปตอบแทนผู้เขียน ที่ท่ำนไม่ขอเอ่ย
นำม ไว้ ณ โอกำส นี้ และหลำยคนคงจะทรำบกันดีนะครับ  
 หำกมีข้อผิดพลำดประกำรใด แอดมิน ขอน้อมรับ น ำไปปรับแก้ไขให้สมบูรณ์ต่อๆไปครับ 
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บทน า 
ท่านศรีภารติ กฤษณะ ติรถะ (Sri Bharati Krsna Tirthaji: พ.ศ. 2427 – 2503)  นักวิชาการด้านภาษา

สันสกฤต คณิตศาสตร์ ประวัติศาสตร์และปรัชญา  ได้ค้นพบเวทคณิตในคัมภีร์อินเดียโบราณ ระหว่างปี                     
พ.ศ. 2454 – 2461 ท่านได้ศึกษาต าราโบราณอินเดียเป็นเวลาหลายปี หลังจากการตรวจสอบอย่างรอบคอบและ
ละเอียดถี่ถ้วน สามารถบูรณาการสร้างชุดของสูตรทางคณิตศาสตร์ ที่เรียกว่า เวทคณิต ได้ทั้งหมด 16 สูตรหลัก คือ 

1. Ekadhikina Purvena     
COROLLARY : Anurupyena  
Meaning : By one more than the previous one 

2. Nikhilam Navatashcaramam Dashatah  
COROLLARY : Sisyate Sesasamjnah 
Meaning : All from 9 and the last from 10 

3. Urdhva-Tiryagbyham    
COROLLARY : Adyamadyenantyamantyena 
Meaning : Vertically and crosswise 

4. Paraavartya Yojayet     
COROLLARY : Kevalaih Saptakam Gunyat  
Meaning : Transpose and adjust 

5. Shunyam Saamyasamuccaye   
COROLLARY : Vestanam 
Meaning : When the sum is the same that sum is zero. 

6. (Anurupye) Shunyamanyat    
COROLLARY : Vestanam  
Meaning : If one is in ratio, the other is zero 

7. Sankalana-vyavakalanabhyam   
COROLLARY : Yavadunam Tavadunikritya Vargancha Yojayet 
Meaning : By addition and by subtraction 

8. Puranapuranabyham    
COROLLARY : Antyayordashake'pi  
Meaning : By the completion or non-completion 

9. Chalana - Kalanabyham    
COROLLARY : Antyayoreva 
Meaning : Differences and Similarities 

10. Yaavadunam      
COROLLARY : Samuccayagunitah  
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Meaning : Whatever the extent of its deficiency 
11. Vyashtisamanstih     

COROLLARY : Lopanasthapanabhyam 
Meaning : Part and Whole 

12. Shesanyankena Charamena    
COROLLARY : Vilokanam 
Meaning : The remainders by the last digit 

13. Sopaantyadvayamantyam     
COROLLARY : Gunitasamuccayah Samuccayagunitah 
Meaning : The ultimate and twice the penultimate 

14. Ekanyunena Purvena 
COROLLARY : Dhvajanka 
Meaning : By one less than the previous one 

15. Gunitasamuchyah 
COROLLARY : Dwandwa Yoga 
Meaning : The product of the sum is equal to the sum of the product 

16. Gunakasamuchyah 
COROLLARY : Adyam Antyam Madhyam  
Meaning : The factors of the sum is equal to the sum of the factors  
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 ในบทนี้จะกล่าวถึงการด าเนินการบวกแบบเวทคณิตมี 2 เรื่อง คือ การด าเนินการบวก และการหาผลบวก
เลขโดดของจ านวนเต็ม ซึ่งแต่ละเรื่องมีรายละเอียด  ดังนี้ 
 1. เกริ่นน า 
 2. การด าเนินการบวก 
     2.1 การด าเนินการบวกจากทางซ้ายไปทางขวา 
     2.2 การด าเนินการบวกเลขโดยใช้จุด ( )  แทนการเท่ากับสิบ 
          3. การหาผลบวกเลขโดดของจ านวนเต็ม 
    3.1 วงกลมเก้าจุด (The nine – point circle) 
     3.2 เทคนิคการหาผลบวกเลขโดดของจ านวนนับด้วยการตัดเลข 9 ออก 
     3.3 การน าผลบวกเลขโดดของจ านวนเต็มไปใช้ตรวจผลเฉลยของการด าเนินการบวก 

1. เกริ่นน า 
สูตรแรกท่ีจะได้เรียนรู้ คือ จ านวนที่มากกว่าอยู่หนึ่งของตัวที่มาก่อน หรือ จ านวนที่มากกว่าอยู่หนึ่งของตัว

ที่อยู่ถัดไป (By One more than the One Before (Ekadhikina Purvena))  คือ จ านวนนับ  1, 2, 3, 4, 5, 6, 
7, 8, 9, 10, 11, 12, 13,… 
                    3 มากกว่า 2 อยู่ 1 เมื่อ 2 มาก่อน 3 
                    4 มากกว่า 3 อยู่ 1 เมื่อ 3 มาก่อน 4 เป็นเช่นนี้ไปเรื่อย ๆ 
 เนื่องจากการนับเลขของเราใช้ระบบฐานสิบ คือ  1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10, 11, 12, 13, 14, 15,… 
ดังนั้น เมื่อพิจารณาการนับไปเรื่อยๆ จะพบว่าเกิดระบบการครบรอบของสิบคือ 10, 20, 30, 40  เป็นต้น สามารถ
น าไปสร้างบนวงกลมได้เป็น 10 จุด และจะพบสมบัติน าไปใช้ในการบวกเลขได้ ซึ่งวงกลม 10 จุด เป็นการแสดงคู่
ของเลขที่บวกกันได้ 10 
 
 

 

  
 
 
 

 
 
 

         
 
  
 ถ้าให้ a และ b เป็นจ านวนเต็มบวกใดๆ  แล้ว  a + b  =  b + a  =  10  เรียก a และ b เป็นจ านวนทบสบิ ซึ่งกัน
และกัน ซึ่งผลบวกคู่จ านวนทบสิบของจ านวนเต็ม 1 ถึง 9  มีดังนี้ 

 บทนิยาม   ทบสิบ คือ การบวกจ านวนเต็มบวกสองจ านวนให้เท่ากับ 10 
 

 

http://perpetualthinkings.blogspot.com/2010/10/by-one-more-than-previous.html
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 1  และ 9   เป็นจ านวนทบสิบซึ่งกันและกัน  เพราะ  1 + 9  =  9 + 1  =  10  
 2  และ 8   เป็นจ านวนทบสิบซึ่งกันและกัน  เพราะ  2 + 8  =  8 + 2  =  10  
 3  และ 7   เป็นจ านวนทบสิบซึ่งกันและกัน  เพราะ  3 + 7  =  7 + 3  =  10  
 4  และ 6   เป็นจ านวนทบสิบซึ่งกันและกัน  เพราะ  4 + 6  =  6 + 4  =  10  
 5  และ 5   เป็นจ านวนทบสิบซึ่งกันและกัน  เพราะ  5 + 5  =  10  
   

ปัญหาชวนคิด 

 

จงหาผลบวกของจ านวนต่อไปนี้ 

1.  6 + 4  2.  16 + 4 3.  5 + 25 4.  13 + 7 
5.  22 + 8  6.  38 + 2 7.  54 + 6 8.  74 + 6 
9.  61 + 9 10. 85 + 5 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

แบบฝึกหัดชุดที่ 1   จงหาผลบวกของจ านวนต่อไปนี้โดยใช้วิธีการทบสิบ  

 1)  55 + 28 

 2)  47 + 25 

 3)  29 + 26 

 4)  16 + 3 + 6 + 7 

5)  8 + 51 + 12 + 3 

6)  37 + 7 + 21 + 13 

7)  13 + 16 + 17 + 24 

8)  33 + 25 + 22 + 15

 

ตัวอย่างที ่1    จงหาผลบวก   47 + 37    
โดยใช้วิธีการทบ 

47 + 37  =   47 + 3 + 34 
     =   (47 + 3) + 30 + 4 
     =   50 + 30 + 4 
     =   84 

ตัวอย่างที ่2    จงหาผลบวก   29 + 7 + 1 + 5   
โดยใช้วิธีการทบ 
    29 + 7 + 1 + 5   = (29 + 1) + 7 +5 
 = (29 + 1) + 7 + (3 + 2) 
 = (29 + 1) + (7 + 3) + 2 
 = 30 + 10 + 2 
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2. การด าเนินการบวก 
      2.1 การด าเนินการบวกจากทางซ้ายไปทางขวาพื้นฐานการคิดเลขแบบเวทคณิต                   
    ความสามารถในการคิดเลขนั้นเราจะต้องมีการท าเครื่องหมายส าหรับตัวเลขหรือจ านวน ที่ง่าย
ชัดเจน สะดวกในการจดจ าและเพ่ือให้การคิดเลขในใจได้ โดยเฉพาะเรื่องการทดเลข นั่นคือ การท าเครื่องหมายที่ 
ตัวทดหรือเลขทด (carry figures) จากการด าเนินการ บวก ลบ คูณ หาร และยิ่งไปกว่านี้ ถ้าใช้การคิดเลขจาก
ทางซ้ายไปทางขวาจะท าให้การคิดเลขมีประสิทธิภาพและสามารถคิดเลขในใจได้ง่ายและรวดเร็ว เพราะการคิดเลข
จากทางซ้ายไปทางขวาเป็นการหาส่วนแรกไปหาส่วนท้ายของค าตอบ ซึ่งเป็นขั้นตอนที่หนึ่งไปขั้นตอนที่สองและ
ขั้นตอนอื่นๆ ไปเรื่อยๆ จนได้ค าตอบสมบูรณ์ นี่คือเทคนิคของการคิดเลขแบบเวทคณิตที่ได้เปรียบในการคิดเลขเร็ว
และถูกต้องแม่นย า ซึ่งเราสามารถพัฒนาความคิดนี้ได้  
 การคิดเลขจากทางซ้ายไปทางขวา (CALCULATION FROM LEFT TO RIGHT) 
 การคิดเลขแบบเวทคณิตมีความจ าเป็นที่จะต้องปรับเปลี่ยนยุทธวิธีของการคิด โดยการคิดเลขจากทางซ้าย
ไปทางขวา ซึ่งเป็นการได้เปรียบในการคิดเลขเร็วและสามารถคิดเลขในใจได้ นี่คืองานที่เราจะต้องท าและหาวิธีท า
ให้เกิดความเป็นธรรมชาติของการคิดเลขแบบเวทคณิต ซึ่งจะศึกษาและอธิบายรายละเอียด ดังตัวอย่างต่อไปนี้  

ตัวอย่างที่ 1 จงหาผลบวกของ 76 + 88  
วิธีท า 
   7  6         
   8  8     

        1       

                5  
   
    7   6        
   8   8     

        1   1   4  

            5      
 
       7   6        
   8   8     

        1   1   4  

            5      

        1   6   4  

ดังนั้น 76 + 88  = 164 
 

+ 

+ 

+ 

ขั้นที่ 1  หาผลบวกตัวเลขทางซ้าย คือ หลักสิบ 7 + 8 = 15 
แล้วเขียน 1 ซึ่งเป็นค าตอบตัวแรกของการบวกหลักสิบ (ตัวทด)  
ลงในหลักร้อย และเขียน 5 เป็นตัวห้อยลงในหลักสิบ 

ขั้นที่ 2  หาผลบวกตัวเลขหลักถัดไปทางขวา คือ หลักหน่วย  
6 + 8 = 14 แล้วเขียน 1 ซึ่งเป็นผลบวกตัวแรก (ตัวทด) ไว้บนตัวห้อย
ของหลักก่อนหน้าที่อยู่ติดกัน และเขียน 4 ลงในหลักหน่วย 

ขั้นที่ 3  หาผลบวกจากซ้ายไปขวาได้ 164 
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ตัวอย่างที่ 2 จงหาผลบวกของ 596 + 738  
วิธีท า  
  5   9   6        
  7   3   8   

        1       

           2           
 

 5   9   6        
  7   3   8   

        1  1     

           2  2         
   

 5   9   6        
  7   3   8   

       1   1   1   4     

           2   2        
 
 
 5   9   6        

  7   3   8   

       1   1   1   4     

           2   2        

       1   3   3   4  

ดังนั้น  596 738 1334+ =   
 
ตัวอย่างที่ 3  จงหาผลบวกของ 5678 + 2468   
วิธีท า  
   5  6  7  8                 
            2  4  6  8                   
        0       

            7            
 
 

ขั้นที่ 1  หาผลบวกตัวเลขทางซ้าย คือ หลักพัน 5 + 2 = 07  
(ถ้าผลบวกไม่เกิน 9 เขียน 0 ไว้หน้าเลขโดด) แล้วเขียน 0 ซึ่งเป็น
ค าตอบตัวแรกของการบวกหลักพันลงในหลักหมื่น  และเขียน 7 
เป็นตัวห้อยลงในหลักพัน 

+ 

+ 

+ 

ขั้นที่ 1  หาผลบวกตัวเลขทางซ้าย คือ หลักร้อย 5 + 7 = 12 
แล้วเขียน 1 ซึ่งเป็นค าตอบตัวแรกของการบวกหลักร้อย (ตัวทด) ลงใน
หลักพัน และเขียน 2 เป็นตัวห้อยลงในหลักร้อย 

ขั้นที่ 2  หาผลบวกตัวเลขหลักถัดไปทางขวา คือ หลักสิบ  
9 + 3 = 12 แล้วเขียน 1 ซึ่งเป็นผลบวกตัวแรก (ตัวทด) ไว้บนตัวห้อย
ของหลักก่อนหน้าที่อยู่ติดกัน และเขียน 2 เป็นตัวห้อยลงในหลักสิบ 

ขั้นที่ 3  หาผลบวกตัวเลขหลักถัดไปทางขวา คือ หลักหน่วย  
6 + 8 = 14 แล้วเขียน 1 ซึ่งเป็นผลบวกตัวแรก (ตัวทด) ไว้บนตัวห้อย
ของหลักก่อนหน้าที่อยู่ติดกัน และเขียน 4 ลงในหลักหน่วย 

ขั้นที่ 4   หาผลบวกจากซ้ายไปขวาได้ 1334 + 

+ 
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             5  6  7  8                  
            2  4  6  8                   
        0  1    

            7  0          
 
     5  6  7  8                 
            2  4  6  8                  
        0  1  1    

            7  0  3        
 
   5  6  7  8                 
            2  4  6  8                  
        0  1  1  1  6  

            7  0  3        
  

   5  6  7  8                 
            2  4  6  8                  
        0  1  1  1  6  

            7  0  3        

            8  1  4  6  

 
ดังนั้น  5678 + 2468 = 8146       
 
ตัวอย่างที่ 4  จงหาผลบวก 3729 + 853   
วิธีท า  
     3   7   2   9      
         8   5   3      
          0       

              3               
 
  
 

+ ขั้นที่ 1  หาผลบวกตัวเลขทางซ้าย คือ หลักพัน 3 + 0 = 03 
แล้วเขียน 0 ซึ่งเป็นค าตอบตัวแรกของการบวกหลักพันลงในหลักหมื่น 
และเขียน 3 เป็นตัวห้อยลงในหลักพัน 

ขั้นที่ 2  หาผลบวกตัวเลขหลักถัดไปทางขวา คือ หลักร้อย  
6 + 4 = 10 แล้วเขียน 1 ซึ่งเป็นผลบวกตัวแรก (ตัวทด) ไว้บนตัวห้อย
ของหลักก่อนหน้าที่อยู่ติดกัน และเขียน 0 เป็นตัวห้อยลงในหลักร้อย 

ขั้นที่ 3  หาผลบวกตัวเลขหลักถัดไปทางขวา คือ หลักสิบ  
7 + 6 = 13 แล้วเขียน 1 ซึ่งเป็นผลบวกตัวแรก (ตัวทด) ไว้บนตัวห้อย
ของหลักก่อนหน้าที่อยู่ติดกัน และเขียน 3 เป็นตัวห้อยลงในหลักสิบ 

ขั้นที่ 4  หาผลบวกตัวเลขหลักถัดไปทางขวา คือ หลักหน่วย  
8 + 8 = 16 แล้วเขียน 1 ซึ่งเป็นผลบวกตัวแรก (ตัวทด) ไว้บนตัวห้อย
ของหลักก่อนหน้าที่อยู่ติดกัน และเขียน 6 ลงในหลักหน่วย 

ขั้นที่ 5  หาผลบวกจากซ้ายไปขวาได้  8146 

+ 

+ 

+ 

+ 
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              3   7   2   9      
         8   5   3      
          0  1       

              3   5            
 

 3   7   2   9      
         8   5   3      
          0  1   0       

              3   5   7         
 

 3   7   2   9      
         8   5   3      
          0  1   0   1   2       

              3   5   7         
 
              3   7   2   9      
         8   5   3      
          0  1   0   1   2       

              3   5   7         

    4   5   8   2  

 
ดังนั้น 3729 + 853 = 4582  
 
ตัวอย่างที่ 5 จงหาผลบวกของ  989 + 73878    

วิธีท า           9  8  9    
                 7  3  8  7  8                       

             
          0

7
 

 
          9  8  9    
                 7  3  8  7  8                       

             
          0 0

37
 

ขั้นที่ 4  หาผลบวกตัวเลขหลักถัดไปทางขวา คือ หลักหน่วย  
9 + 3 = 12 แล้วเขียน 1 ซึ่งเป็นผลบวกตัวแรก (ตัวทด) ไว้บนตัวห้อย
ของหลักก่อนหน้าที่อยู่ติดกัน และเขียน 2 ลงในหลักหน่วย 

ขั้นที่ 2  หาผลบวกของหลักถัดไปทางขวา คือ หลักพัน 0 + 3 = 03   
แล้วเขียน 0 ซึ่งเป็นผลบวกตัวแรกไว้บนตัวห้อยของหลักก่อนหน้า         
ที่อยู่ติดกัน และเขียน 3 เป็นตัวห้อยลงในหลักพัน 

+ 

ขั้นที่ 2  หาผลบวกตัวเลขหลักถัดไปทางขวา คือ หลักร้อย  
7 + 8 = 15 แล้วเขียน 1 ซึ่งเป็นผลบวกตัวแรก (ตัวทด) ไว้บนตัวห้อย
ของหลักก่อนหน้าที่อยู่ติดกัน และเขียน 5 เป็นตัวห้อยลงในหลักร้อย  

ขั้นที่ 3  หาผลบวกตัวเลขหลักถัดไปทางขวา คือ หลักสิบ  
2 + 5 = 07 แล้วเขียน 0 ซึ่งเป็นผลบวกตัวแรกไว้บนตัวห้อยของหลัก
ก่อนหน้าที่อยู่ติดกัน และเขียน 7 เป็นตัวห้อยลงในหลักสิบ 

ขั้นที่ 5  หาผลบวกจากซ้ายไปขวาได้  4582 

ขั้นที่ 1  หาผลบวกตัวเลขทางซ้าย คือ หลักหมื่น 0 + 7 = 07    
แล้วเขียน 0 ซึ่งเป็นค าตอบของการบวกหลักหมื่นลงในหลักแสน         
และให้เขียน 7 เป็นตัวห้อยลงในหลักหมื่น 

+ 

+ 

+ 

+ 

+ 
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      9  8  9    
                 7  3  8  7  8                       

              
      0 0 1

3 77
 

 

                         9  8  9    
                 7  3  8  7  8                       

              
      0 0 1 1

3 7 57
 

 
 
 
 

    9  8  9    
                 7  3  8  7  8                       

              
0 0  1  1  1  7   

3 7 57
 

    9  8  9    
                 7  3  8  7  8                       

              
0 0  1  1  1  7   

3 7 57
 

                 7  4  8  6  7  
 
ดังนั้น 989 + 73878 = 74867       

 

 

 

 

 

 

ขั้นที่ 5  หาผลบวกของหลักถัดไปทางขวา คือ หลักหน่วย                   
9 + 8 = 17 แล้วเขียน 1 ซึ่งเป็นผลบวกตัวแรก (ตัวทด) ไว้บนตัวห้อย  
ของหลักก่อนหน้าที่อยู่ติดกัน และเขียน 7 ลงในหลักหน่วย 

+ 

ขั้นที่ 3  หาผลบวกของหลักถัดไปทางขวา คือ หลักร้อย 9 + 8 = 17  
แล้วเขียน 1 ซึ่งเป็นผลบวกตัวแรก (ตัวทด) ไว้บนตัวห้อยของ            
หลักก่อนหน้าที่อยู่ติดกัน และเขียน 7 เป็นตัวห้อยลงในหลักร้อย 

ขั้นที่ 4  หาผลบวกของหลักถัดไปทางขวา คือ หลักสิบ 8 + 7 = 15    
แล้วเขียน 1 ซึ่งเป็นผลบวกตัวแรก (ตัวทด) ไว้บนตัวห้อยของ           
หลักก่อนหน้าที่อยู่ติดกัน และเขียน 5 เป็นตัวห้อยลงในหลักสิบ 

+ 

+ 

ขั้นที่ 6  หาผลบวกจากซ้ายไปขวาได้  74867 

+ 
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แบบฝึกหัดชุดที่ 2  จงหาผลบวกของจ านวนต่อไปนี้ 
 

 
1) 

 
  2  7  

5 2

       

      

   

    

 

 
2) 

 
  6  1  

85

       

       

   

    

 

 
3) 
 
 
 
 
 

 
  4  8  

7 7

       

      

   

    

 

 
4) 
 
 
 
   
 

 
    

       

  

    

         

6 5 7
61 5

 

 
5) 

 
    

       

  

    

         

4 3 8
9 5 6

 

 
6) 
 
 
 
 
 

 
    

       

  

    

         

2 1 8
7 4 3

 

 
7) 
 
 
 
 
 

 
     

        

 

     

             

 

6 5 7 8
61 5 2

 

 
8) 

 
     

         

  

      

             

4 5 9 9
7 4 2 2

 

 
9) 
 
 
 
 
 

 
     

        

 

     

             

 

3 9 2 6
9 84 5

 

 
10) 

 
  4  5  

8 8
2 4

      

      

    

     

 
11) 

 
  4  4  5  

7 8 7
4 5 9

       

        

      

      

 
12) 
 
 
 
 
 
 

 
  9  7  6  6  9  

96 7 8 8
99 2 6 0

           

            

     

     

     

     

 

+
+
+ 

+
+
+ 

+
+
+ 

+
+
+ 

+
+
+ 

+
+
+ 

+
+
+ 

+
+
+ 

+
+
+ 

+
+
+ 

+
+
+ 

+
+
+ 
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2.2 การบวกเลขโดยใช้จุด ( )  แทนการเท่ากับสิบ  
           วิธีการบวกในเวทคณิตได้ท าให้การบวกนั้นง่ายขึ้น เนื่องจากตัวเลขแต่ละหลักที่น ามาบวกกันเป็นตัวเลขที่
น้อยกว่า 10 สูตรที่พัฒนาขึ้นใช้เรียกว่า สูตรสุทธะ (Sutra Shudha) เมื่อผลบวกมากกว่า 9 โดยที่การบวกเลขโดด 
(1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9 และ 0) สองจ านวนเมื่อได้ผลลัพธ์มากกว่า 9  
ตัวอย่างที่ 1    จงหาผลบวก  379 + 854 + 767 + 426 
วิธีท า 

       
 

                
3 7 9
8  5  4

•

  

              
7 6 7

 4  2  6

•

    
                       6  
                  
                 
 
 
 
 
 
                

       
 

                
3 7 9
8  5  4

• •

  

              
7 6 7

 4  2  6     
                    2  6  
                  
                  
 
 
 
 
 
 
 

ขั้นที่ 1  การด าเนินการบวกกระท าแบบปกติแต่ละหลักจาก 
หลักหน่วย→  หลักสิบ→  หลักร้อย→  …  จากข้างล่างขึ้นข้างบน  
    (a)  6 + 7 = 13 ซึ่งมากกว่า 9 ดังนั้น กล่าว “สุทธะ” (Shudha) แล้วใส่

จุด บน 7 (7 )  จุด หมายถึง ทิ้งทด 1 ของหลักสิบไว้ ส่วน 3 ของหลักหน่วยก็
ด าเนินการบวกกับตัวเลขของหลักหน่วยข้างบนต่อไป  
    (b)  3 + 4 = 7 ซึ่งไม่เกิน 9 ไม่เกิดกระบวนการสุทธิการัน (Shudhikaran) 
คือ ไม่ต้องกล่าว “สุทธะ” และไม่ใส่จุด ยังคงหาผลบวกกับตัวเลขถัดไปข้างบน 

ซึ่งก็คือ 7 + 9 = 16 เรากล่าว “สุทธะ” และใส่จุดบน 9 (9 )  ส่วน 6 ใส่เป็น
ค าตอบทีห่ลักหน่วย 
    (c)  การด าเนินการบวกยังคงด าเนินต่อไปจากข้างล่างขึ้นข้างบนใน       
หลักถัดไป 
 

+ 

ขัน้ที่ 2  ก่อนที่จะเลื่อนไปด าเนินการบวกหลักที่ 2 หรือหลักสิบ ยังคงมีจุด  
อยู่ที่หลักหน่วย 2 จุด ถูกนับเป็นสอง  
   (a)  2 จากสองจุดในหลักหน่วยต้องน าไปบวกกับตัวเลขล่างสุดของหลักสิบ 
2 + 2 = 4 ผลลัพธ์น าไปบวกตัวเลขถัดขึ้นไป คือ 4 + 6 = 10 ดังนั้นกล่าว 

“สุทธะ” แล้วใส่จุดบนเลข 6 (6 ) ทิ้งทด 1 เป็นตัวทดส าหรับหลักร้อย  
    (b)  0 + 5 = 5 แล้วน า 5 มาบวกกับ 7 เท่ากับ 12 กล่าว “สุทธะ” และใส่

จุดบนเลข 7 (7 ) ส่วน 2 ใส่เป็นค าตอบที่หลักสิบ 
    (c)  การด าเนินการบวกยังคงด าเนินต่อไปจากข้างล่างขึ้นข้างบนในหลัก
ถัดไป 
 

+ 
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3  7  9

8  5  4

7  6  7

4  2  4

  

            2  4  2  6  
 
                    
 
ดังนั้น  379 + 854 + 767 + 426 = 2,426   
 

ตัวอย่างที่ 2  จงหาผลบวก 78924 + 27272 + 99999 + 72672 
วิธีท า 
 

            7 8  9  2  4   

           2  7  2 7  2   
           9  9 9 9  9   

           7 2 6 7  2   

           2 7 8 8 6 7   

  

 

 

 

 

ดังนั้น 78924 + 27272 + 99999 + 72672 = 278867 

ขั้นที่ 3  ก่อนที่จะเลื่อนไปด าเนินการบวกหลักที่ 3 หรือหลักร้อย ยังคงมีจุดอยู่
ที่หลักสิบ 2 จุด ถูกนับเป็นสอง 

(a) 2 จากสองจุดต้องน าไปบวกกับตัวเลขล่างสุดของหลักร้อย 2 + 4 = 6 
ผลลัพธ์น าไปบวกตัวเลขถัดขึ้นไป คือ 6 + 7 = 13 ผลบวกเกิน 9 ดังนั้น

กล่าว “สุทธะ” และใส่จุดบน 7 (7 ) ทิ้งทด 1 เป็นจุด แล้วน า 3 ไปบวก
ตัวเลขหลักเดียวกันถัดขึ้นไป 

(b) 3 + 8 = 11 ผลบวกเกินสิบ กล่าว “สุทธะ” และใส่จุดบน 8 (8 ) ทิ้งทด 
1 เป็นจุด แล้วน า 1 ไปบวกตัวเลขหลักเดียวกันถัดข้ึนไปได้ 1 + 3 = 4 
(c) นับจ านวนจุดของหลักร้อยทั้งหมดจะได้เป็นตัวทดของหลักถัดไป คือ 
หลักพัน แทนด้วย 2  

+ 

ขั้นที่ 1   การด าเนินการบวกจากข้างบนลงข้างล่างสามารถด าเนินการได้
เช่นกัน  
ขั้นที่ 2   4 + 2 = 6, 6 + 9 = 15 (สุทธะ), 5 + 2 = 7  ใส่ 7 เป็นค าตอบ 
ที่หลักหน่วย 
ขั้นที่ 3   นับจุดจากหลักหน่วยได้ 1 จุด 1 + 2 = 3, 3 + 7 = 10 (สุทธะ),    
0 + 9 = 9, 9 + 7 = 16 (สุทธะ)  ใส่ 6 เป็นค าตอบที่หลักสิบ      
ขั้นที่ 4  นับจุดจากหลักสิบได้ 2 จุด 2 + 9 = 11 (สุทธะ), 1 + 2 = 3,        
3 + 9 = 12 (สุทธะ), 2 + 6 = 8  ใส่ 8 เป็นค าตอบที่หลักร้อย  
ขั้นที ่5  นับจุดจากหลักร้อยได้ 2 จุด 2 + 8 = 10 (สุทธะ), 0 + 7 = 7,       
7 + 9 = 16 (สุทธะ), 6 + 2 = 8  ใส่ 8 เป็นค าตอบที่หลักพัน    
ขั้นที่ 6  นับจุดจากหลักพันได้ 2 จุด 2 + 7 = 9, 9 + 2 = 11 (สุทธะ),        
1 + 9 = 10 (สุทธะ), 0 + 7 = 7  ใส่ 7 เป็นค าตอบที่หลักหมื่น  
ขัน้ที่ 7  นับจ านวนจุดของหลักหมื่นทั้งหมดจะได้เป็นตัวทดของหลักถัดไป 
คือ หลักแสน แทนด้วย 2   

+ 
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แบบฝึกหัดชุดที่ 3    

การหาผลบวกโดยใช้จุด ( )  แทนการเท่ากับสิบจงหาผลบวกของจ านวนต่อไปนี้ 
 
 
1)     

  

  3 7  
  2  3  

  6  0  
 

 
2)   

   

    6  5  

    5  9  
1  2  4  

 
3)     

 
    

         

4 8
9 9  

 
4) 

 
    

           

6 5 7
61 5  

 

 
5) 

 
    

           

4 3 8
9 5 6  

 
6) 

 
    

           

2 1 8
7 4 3  

 
7) 

 
     

              

6 5 7 8
61 5 2

 

 
 

 
8) 

 
     

              

4 5 9 9
7 4 2 2

 

 
9) 

 
     

              

3 9 2 6
9 84 5

 

 
10) 

 
      

                 

6 5 7 8 1
6 97 5 3

 

 
11) 

 
      

                 

8 4 5 5 9
89 4 6 2

 

 

 
12) 

 
      

                 

9 9 2 6 0
89 4 5 9

 

 
 
 
 
 
 
 
 

+ + + 

+ + + 

+ + + 

+ + + 
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13) 

 
      

                  

4 5 7 8 7
8 7 78 8
2 5 74 6
8 9 85 0
7 6 95 3  

 
14) 

 
      

                  

4 4 5 5 9
2 5 7 8 7
8 4 5 5 9
6 5 7 8 1
9 8 4 6 2  

 
15) 

 
      

                  

9 7 6 6 9
96 7 8 8
99 2 6 0
54 8 9 3
49 8 5 9  

 
 
16)     

 

 

      

                  

6 5 7 8 1
7 89 9 9
7 72 5 8
6 97 5 3  

 
 
 
 

 
17)   

   
      

                  

8 4 5 5 9
56 7 8 1
48 5 5 9
89 4 6 2      

 

 
18)     

 
      

                 

9 9 2 6 0
77 5 7 7
84 5 9 9
89 4 5 9  

 
 

 
19) 

 
      

                  

4 5 7 8 7
7 77

6 7 89 8
7 78 8

7 7 75 7
7 86

7 6 95 3

 

 
 
 
 
 
 
 

 
20) 

 
      

                  

4 4 5 5 9
6 9 7 8 8
5 9 7 6 8
2 5 7 8 7
8 4 5 5 9
6 5 7 8 1
9 8 4 6 2

 

 
21) 

 
      

                  

9 7 6 6 9
48 5 5 9
4 8 7 0
9 0 8 8
88 7 8 7
46 5 5 9

8 5 9

 

 
 
 
 

+ + + 

+ + + 

+ + + 
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22) 

 
 
      

                  

4 5 7 8 7
7 7 75 7
5 7 89 6
2 7 75 8
8 7 78 8
9 6 97 6
7 6 95 3

 

 
23) 

 
      

                  

4 4 5 5 9
6 9 7 8 8
6 9 7 8 8
8 8 7 8 7
2 5 7 8 7
6 5 7 8 1
9 8 4 6 2

 

 
 
 

 
24) 

 
      

                  

9 7 6 6 9
48 5 5 9
79 6 6 9
88 8 8 8
96 7 8 8
54 7 8 7
49 8 5 9

 

 
25) 

 
       

                     

4 5 7 8 7 9
7 7 75 7 5

9 86 7 8
87 7

7 6 95 3 9  

 

 
26) 

 
       

                     

5 5 9 7
6 9 57 8 8

9 77 6 8
2 5 57 8 7

9 28 4 6  

 
27) 

 
         

                           

9 7 6 9 9 7 9
8 94 5 5 5

8 8 74 7 0 6 9
6 7 99 8 8 6 0

4 55 9 4 8 9  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

+ 
+ + 

+ + + 
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3. การหาผลบวกเลขโดดของจ านวนเตม็ 
 เลขโดด คือ ตัวเลขแต่ละตัวในจ านวน ได้แก่  1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9 และ 0 นั่นคือ ตัวเลขตัวเดียว     
และจ านวน 10, 11, 12, 13, … , 99   เป็นจ านวนที่มีเลขโดด 2 ตัว เป็นต้น 

สูตรที ่15 ของเวทคณิตกล่าวไว้ว่า  “ผลลัพธ์ของการกระท าบวกเท่ากับการกระท าบวกของผลลัพธ์ (The 
product of the sum is equal to the sum of the product) ’’ กล่าวคือจ านวนเต็มบวกทุก ๆ จ านวนไม่ว่า
จะมีกี่หลักก็ตามสามารถลดรูปโดยการบวกตัวเลขโดด (digit sum) ซ้ า ๆ เป็นตัวเลขตัวเพียงเดียวได้ เช่น 43   มี
ผลบวกเลขโดดคือ 7   เมื่อ  4 3 7+ =   เช่นเดียวกัน 47,4 7 11+ =   แล้วหาผลบวกต่อ 11,1 1 2+ =  ดังนั้น 
ผลบวกเลขโดดของ 47  คือ 2   หรอื 867,8 6 7 21+ + =   แล้วหาผลบวกต่อ 21,2 1 3+ =   เป็นต้น 

 
 
 
เช่น  -  ผลบวกเลขโดดของ  17  คือ 8  เพราะว่า 1 + 7 = 8   
 -  ผลบวกเลขโดดของ 123 คือ 6 เพราะว่า 1 + 2 + 3 = 6 
           -  ส าหรับ ผลบวกเลขโดดของ 19 เราหาได้จาก 1 + 9 = 10 และเม่ือ 10 เป็นจ านวนที่มีตัวเลขโดด   
    2 ตัว หาผลบวกเลขโดดของ 10 อีกครั้ง 1 + 0 = 1 ดังนั้นผลบวกเลขโดดของ 19 เขียนแทนด้วย 
                19  →   1 + 9 = 10  →   1 + 0 = 1 
  -  ผลบวกของเลขโดด  39  จะได้  3 + 9 = 12  →   1 + 2 = 3 
 
 

 
 

 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

บทนิยาม ผลบวกเลขโดด (digit sum) ของจ านวนใดๆ  คือ การน าตัวเลขโดดในจ านวนนั้นๆ มาบวกกัน 

 

สมบัติของผลบวกเลขโดด 
ผลบวกเลขโดดของจ ำนวนใด ๆ  สำมำรถลดรูปเป็นตัวเลขตัวเดียวได้เสมอ โดยที่บวกตัวเลข

ทุกตัว และถ้ำเรำได้จ ำนวนที่มีตัวเลขโดด 2 ตัว ก็ให้หำผลบวกเลขโดดอีกครั้ง 
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3.1 วงกลมเก้าจุด (The nine-point Circle)  
     จ านวนที่มากกว่าอยู่หนึ่งของตัวที่มาก่อน หรือ จ านวนที่มากกว่าอยู่หนึ่งของตัวที่อยู่ถัดไป           (By 
One more than the One Before (Ekadhikina Purvena)) ก็คือจ านวนนับ  เริ่มต้นที่ 1 และเพ่ิมข้ึน        ที
ละ 1 ไปเรื่อยๆ    
        1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10, 11, 12, 13, 14, 15, 16, 17, 18, 19, 20, 21, … ดังนั้น เมื่อพิจารณา   
การนับไปเรื่อยๆ ถ้าพิจารณาจะพบว่าเกิดระบบการครบรอบของสิบ คือ 10, 20, 30, 40 เป็นต้น เราสามารถ   
น าไปสร้างบนวงกลมได้เป็น 9 จุด แต่ถ้าเราน าผลบวกเลขโดดของจ านวนนับที่เรียงอันดับกันอยู่ ก็จะพบสมบัติ 
ดังนี้  
      1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10, 11, 12, 13, 14, 15, 16, 17, 18, 19, 20, 21, … 
      1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 1,  2,   3,   4,   5,   6,  7,   8,   9,   1,  2,  3, … 
จากสมบัติข้างต้นนี้น าไปสร้างวงกลมเก้าจุด โดยใช้ผลบวกเลขโดดของจ านวนนับที่เรียงอันดับกันได้ ดังนี้  

 
 

 

 
 
     3.2 เทคนิคการหาผลบวกเลขโดดของจ านวนนับด้วยการตัดเลข 9 ออก 

  วงกลมเก้าจุดเป็นวงกลมท่ีแบ่งเส้นรอบวงออกเป็นเก้าส่วนเท่าๆ กัน และท าให้เกิดจุดบนเส้นรอบวง
ได้เก้าจุดเมื่อใส่จ านวนนับที่ต่อเนื่องลงไป  จะสังเกตพบว่าแต่ละแขนงมีผลบวกเลขโดดเท่าๆ กัน เช่น 
                                            แขนงผลบวกเลขโดดเท่ากับ 3 ได้แก่ 3, 12, 21 เป็นต้น 
                                             แขนงผลบวกเลขโดดเท่ากับ 1 ได้แก่ 1, 10, 19, 28 เป็นต้น 
                                             จะเห็นว่าแขนงนี้พบสมบัติ เช่น 
                                             ผลบวกเลขโดดของ 1 เท่ากับผลบวกเลขโดดของ 10  คือ 1 + 0 = 1 
                                             เท่ากับผลบวกเลขโดดของ 19  คือ 1 + 9 = 10 →  1 + 0 =1 
                                             เท่ากับผลบวกเลขโดดของ 28 คือ 2 + 8 = 1 + (1 + 8 ) →  1 + 9 = 1  
    
 แสดงว่าถ้าน าเลขโดด 9 ไปบวกกับเลขโดดใดๆ ไม่มีผลกับผลบวกเลขโดดของจ านวนนั้นๆ ดังนั้นในการหา
ผลบวกเลขโดดของจ านวนใดๆ มีเทคนิคในการตัดเลขโดด 9 ออก หรือผลบวกเลขโดดสองจ านวนเท่ากับ 9 เช่น              
4, 40, 49, 94, 949  ทุกจ านวนมีผลบวกเลขโดดเท่ากับ 4 
 

 
 
 

ข้อสังเกต  
 พิจารณาเลข 0 บนวงกลมเก้าจุด ควรจะอยู่บนต าแหน่งใดบนวงกลมเก้าจุด  ถ้าเราจะต้องนับทวนเข็ม
นาฬิกาถอยหลังจากเลข 1 ก็จะได้ เลข  0  ควรอยู่ตรงต าแหน่งเดียวกับเลข 9 ดังรูปข้างบน ซึ่งเราจะได้ศึกษา
ต่อในเรื่องวินคิวลัม 
 

http://perpetualthinkings.blogspot.com/2010/10/by-one-more-than-previous.html
http://perpetualthinkings.blogspot.com/2010/10/by-one-more-than-previous.html
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ตัวอย่าง   จงหาผลบวกเลขโดดของ  3949 
วิธีท า   โดยวิธีปกติ  ผลบวกเลขโดด คือ 3 + 9 + 4 + 9 = 25 →  2 + 5 = 7 
       โดยวิธีตัด 9 ออก เหลือ 3 กับ 4  ดังนั้น 3 + 4 = 7 
 
แบบฝึกหัดชุดที่ 4  จงหาผลบวกเลขโดดของจ านวนต่อไปนี้  

จ านวนเต็ม ผลบวกของเลขโดด จ านวนเต็ม ผลบวกของเลขโดด 
465  2346  
274  16271  
3335  9653  
6139  36247  
2561  215841  
891 9 หรือ 0 7125  
723  9821736  

      
3.2 การน าผลบวกเลขโดดของจ านวนเต็มไปใช้ตรวจผลเฉลยของการด าเนินการบวก 
 

ตัวอย่าง   จงหาผลบวกของ  32 + 12  และตรวจผลเฉลยด้วยผลบวกเลขโดด 

วิธีท า    

   
 
 
 
 
 
 
 
สรุปขั้นตอนการคิดดังนี้    
 1. หาผลบวกเลขโดดของตัวตั้งและตัวบวก 
 2. น าผลบวกเลขโดดของตัวตั้งไปบวกกับผลบวกเลขโดดของตัวบวก และหาผลบวกเลขโดดของผลลัพธ์นี้ 
อีกครั้ง 
 3. หาผลบวกเลขโดดของค าตอบของเลขสองจ านวนที่น ามาบวกกันนั้น 
 4. ตรวจสอบผลบวกเลขโดดของค าตอบของสองจ านวนที่บวกกันนั้นว่าเท่ากับผลบวกเลขโดดของตัวตั้ง 
ไปบวกกับผลบวกเลขโดดของตัวบวกหรือไม่ ถ้าเท่ากันแสดงว่าคิดได้ถูกต้อง   
 

+  
3 2    5

1 2    3

4 4    8

→

→

→

 

วิธีกำรตรวจผลเฉลยว่ำถูกต้องหรือไม่  
หำผลบวกเลขโดดของสองจ ำนวนที่น ำมำบวกกัน คือ  
32 ผลบวกเลขโดด คือ 3 + 2 = 5  
12 ผลบวกเลขโดดคือ 1 + 2 = 3 
และค ำตอบ 44 ผลบวกเลขโดด คือ 4 + 4 = 8 
ดังนั้น กำรตรวจผลเฉลย 
น ำมำจำกผลบวกเลขโดดของสองจ ำนวนที่น ำมำบวกกัน 
นั่นคือ 5 + 3 = 8 ซ่ึงเท่ำกับผลบวกเลขโดดของค ำตอบ คือ  
4 + 4 = 8 
 

+  
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การตรวจผลเฉลยของการด าเนินการบวกสามารถสังเคราะห์น าไปสร้างตารางได้  ดังนี ้   

ขั้นที่ 1   เขียนตารางและลากเส้นทแยงมุมเกิดรูปสามเหลี่ยม 4 รูป  

 
 
 
 
ขั้นที่ 2   หาผลบวกเลขโดดของตัวตั้ง 32 คือ 3 + 2 = 5  น า 5 ไปเขียนไว้ที่สามเหลี่ยมด้านบน 
 
 
 
 
 
ขั้นที่ 3   หาผลบวกเลขโดดของตัวบวก 12 คือ 1 + 2 = 3  น า 3 ไปเขียนไว้ที่สามเหลี่ยมด้านล่าง 
 
 
 
 
 
ขั้นที่ 4   หาผลบวกของตัวเลขสามเหลี่ยมบนกับสามเหลี่ยมล่าง 5 + 3 = 8  ไปเขียนไว้ที่สามเหลี่ยมด้านขวา 
 
 
 
 
 
ขั้นที่ 5   หาผลบวกเลขโดดของค าตอบ 4 + 4 = 8  น า 8 ไปเขียนไว้ที่สามเหลี่ยมด้านซ้าย 
 
 
 
 
 
หมายเหตุ ตัวเลขของสามเหลี่ยมด้านซ้ายและขวาเท่ากัน แสดงว่าผลบวกนั้นถูกต้อง 
 
 
 

5 

5 

3 

5 
8 

3 

5 
8 

3 
8 
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ตัวอย่างที่ 1   จงหาผลบวกของ 365 กับ 208  และตรวจผลเฉลยด้วยการหาผลบวกเลขโดด 
 

วิธีท า     3 6 5           →   5                  
            2 0 8           →   1    
        0 0  1  3    

65
            6            

            5  7  3   
 
 
 
ตัวอย่างที่ 2   จงหาผลบวกของ 279 กับ 121 และตรวจผลเฉลยด้วยการหาผลบวกเลขโดด 
 

วิธีท า     2 7 9            →   9                  
            1 2 1          →   4    
        0 0  1  0    

93
            4            

            4  0  0   
 
 
 
 
แบบฝึกหัดชุดที่ 4   
จงหาผลบวกของสองจ านวนต่อไปนี้พร้อมตรวจสอบค าตอบด้วยวิธีผลบวกเลขโดด 
 
 
1) 

 
   

        

6 6
7 7  

 

 
2) 

 
   

        

5 7
92  

 
3) 

 
   

        

4 8
9 9  

 
4) 

 
   

        

3 5
4 7  

 

 
5) 

 
   

        

5 6
2 7  

 
6) 

 
   

        

5 9
3 5  

+ + + 

+ + + 

+   

+  
การตรวจผลเฉลย 

ขั้นที่ 1 เราได้ค าตอบ 573 
ขั้นที่ 2 หาผลบวกเลขโดดของ 365 และ 208 คือ 5, 1 
ขั้นที่ 3 หาผลบวกของ 5 และ 1  ได้ 6 
ขั้นที่ 4 ผลบวกเลขโดดของ 573 เท่ากับ 6 ซึ่งสอดคล้อง

กับ 6 ที่ได้ในข้อ 3 

+   

+  
การตรวจผลเฉลย 

ขั้นที่ 1 เราได้ค าตอบ 400 
ขั้นที่ 2 หาผลบวกเลขโดดของ 279 และ 121 คือ 9, 4 
ขั้นที่ 3 หาผลบวกของ 9 และ 4 ได้ 13 และ 1+3 = 4 
ขั้นที่ 4 ผลบวกเลขโดดของ 400 เท่ากับ 4 ซึ่ง

สอดคล้องกับ 4 ที่ได้ในข้อ 3 
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7) 
 

 
    

           

3 0 4
2 17  

 
8) 

 
    

           

7 8 7
1 78  

 
9) 

 
    

           

3 8 9
5 5  

 

 
10) 

 
   

        

5 2
42  

 

 
11) 

 
    

         

7 8
8 7  

 
12) 

 
    

         

6 6
4 8  

 
13) 

 
      

               

5 1 3 1
6 7 6  

 

 
14) 

 
      

               

8 5 6 9
7 2 9 2  

 
15) 

 
       

                   

5 5 5 5 5
7 7 7 7 7  

 
16) 

 
    

           

4 5 6
3 3 3  

 
17) 

 
    

           

1 8 8
2 7 7  

 
18) 

 
      

                 

5 5 5 5 5
7 7 7  

 
 

+ + + 

+ + + 

+ + + 

+ + + 
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ในบทนี้จะกล่าวถึงการด าเนินการลบแบบเวทคณิตมี 5 เรื่อง ดังนี้ การด าเนินการลบจากทางซ้าย          
ไปทางขวา เทคนิคการด าเนินการลบเลขโดยใช้จุด ( )  แทนสิบ   การประยุกต์สูตรที่ 2 ของเวทคณิต  เทคนิคการ
ลบแบบเวทคณิต  และการตรวจสอบค าตอบ ซึ่งแต่ละเรื่องมีรายละเอียดดังนี้ 
 1.  การด าเนินการลบจากทางซ้ายไปทางขวา 
 2.  เทคนิคการด าเนินการลบเลขโดยใช้จุด ( )  แทนสิบ 
 3.  การประยุกต์สูตรที่ 2 ของเวทคณิต 
  3.1 จ านวนบาร์ 
  3.2 จ านวนวินคิวลัม 
  3.3 การด าเนินการเปลี่ยนจ านวนวินคิวลัมกลับไปเป็นจ านวนปกติ 
  3.4 จ านวนลบเขียนอยู่ในรูปจ านวนวินคิวลัม 
  3.5 จ านวนทศนิยมเขียนอยู่ในรูปจ านวนวินคิวลัม 
  3.6 การด าเนินการบวกของจ านวนวินคิวลัม 
  3.7 การด าเนินการลบของจ านวนวินคิวลัม 
 4. เทคนิคการลบแบบเวทคณิต 
  4.1 การลบแบบทั่วไป 
  4.2 การด าเนินการบวกและการลบแบบระคน 
 5. การตรวจสอบค าตอบ 
  5.1 การตรวจสอบค าตอบจากการด าเนินการการบวก 
  5.2 การตรวจสอบค าตอบจากการด าเนินการการลบ 
  5.3 การตรวจสอบค าตอบจากการด าเนินการการบวกและการลบระคน 
  5.4 การตรวจสอบจ านวนวินคิวลัม 
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1. การด าเนินการลบจากทางซ้ายไปทางขวา 
 การด าเนินการลบโดยการคิดเลขเริ่มต้นจากซ้ายไปขวา เมื่อตัวตั้งมากกว่าตัวลบ ก่อนที่จะใส่ค าตอบของ
แต่ละหลักต้องพิจารณาการลบของหลักถัดไป 

- ถ้าตัวตั้งมากกว่าตัวลบสามารถลบเลขโดดในหลักท่ีก าลังด าเนินการลบได้เลย 
- ถ้าตัวตั้งน้อยกว่าตัวลบต้องลดค่าของตัวตั้งไป 1 แล้วน า 1 ไปใส่บนเลขโดดของตัวตั้งของหลัก

ถัดไปทางขวาที่น้อยกว่าตัวลบ และน าตัวตั้งที่ลดลงไป 1 ลบกับตัวลบในหลักที่ก าลังด าเนินการ
ลบ 

- ถ้าตัวตั้งเท่ากับตัวลบต้องพิจารณาว่าจะลดหรือไม่ข้ึนอยู่กับหลักถัดไปตามกระบวนการข้างต้น  
 

ตัวอย่างที่ 1  จงหาค่าของ 769845 432134−  
วิธีท า        7 6 9 8 4 5  
               4 3 2 1 3 4                     
               3 3 7 7 1 1                     

 
ตัวอย่างที่ 2  จงหาค่าของ 35567 11828−  
วิธีท า       3 5 5 6 7                      
              1 1 8 2 8                        
              2                                  

                                                                    
                            
 
           13 5 5 6 7                 
           1 1   8 2  8                    
              2 3                                
 
 

           13 5 5 6 7                 
           1 1   8 2  8                    
              2 3  7                            
 

              
             1 13 5 5 6 7                
             1 1   8 2   8                     

             2 3  7  3                        

−   

 

−   

−   

−   

−   ขั้นที่ 4   ในหลักถัดไป 6 2 4− =  แต่เมื่อพิจารณาหลักถัดไปตัวตั้งน้อย
กว่าตัวลบ  (7  น้อยกว่า 8)  ดังนั้นต้องลดค่า 6  ไป 1 เหลือ 5 แล้วน า 
1 ไปใส่บนเลขโดดตัวถัดไป คือ 7 ซึ่งหมายถึง 17 แล้วด าเนินการลบใน
หลักนี้ 5 2 3− =  ใส่ค าตอบ 3 ที่หลักสิบ 

จากตัวอย่าง ด าเนินการลบจากซ้ายไปขวา พิจารณาเห็นได้ว่า  ตัวตั้ง
มากกว่าตัวลบทุกต าแหน่ง จึงสามารถใส่ค าตอบได้เลย 

ขั้นที่ 1  ด าเนินการลบจากซ้ายไปขวา คือ เริ่มลบจากหลักแรกทางซ้ายที
ละหลักไปทางขวา หลักแรกตัวตั้งมากกว่าตัวลบ 3 1 2− =  แต่ก่อนจะใส่
ค าตอบ 2  ต้องพิจารณาหลักถัดไปทางขวาว่าตัวตั้งมากกว่าตัวลบหรือไม่ 
ในกรณีนี้ 5 มากกว่า 1  ดังนั้นจึงใส่ค าตอบ 2 ที่หลักหมื่น 

ขั้นที่ 2  ในหลักถัดไป 5 1 4− =  แต่เมื่อพิจารณาหลักถัดไป ตัวตั้งน้อย
กว่าตัวลบ (5  น้อยกว่า 8)  ดังนั้นต้องลดค่า 5  ไป 1 เหลือ 4  แล้วน า 1
ไปใส่บนเลขโดดถัดไป คือ 5  ซึ่งหมายถึง 15แล้วด าเนินการลบในหลักนี้ 
4 1 3− =  ใส่ค าตอบ 3 ที่หลักพัน 

ขั้นที่ 3   หลักถัดไป  15 8 7− =   แต่ก่อนจะใส่ค าตอบ 7 ต้องตรวจสอบ
หลักถัดไปทางขวาว่าตัวตั้งมากกว่าตัวลบหรือไม่ ในกรณีนี้ 6  มากกว่า 2

ดังนั้นจึงใส่ค าตอบ 7  ที่หลักร้อย 
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             1 13 5 5 6 7    
             1 1   8 2   8                       
              2 3  7  3  9                       

 
ตัวอย่างที่ 3  จงหาค่าของ 535 138−   
วิธีท า     15 3 5               
            1 3 8               
            3                      

                          
                    
          
  
           1 15 3 5                      
           1 3 8               
           3  9                    

           
 
           1 15 3 5              
           1  3  8  
           3   9   7   

 
 

แบบฝึกหัดชุดที่ 1 
1. จงด าเนินการลบของสองจ านวนต่อไปนี้โดยคิดจากทางซ้ายไปทางขวา 
1) 6 2                    2) 7  5                   3) 5  1                  4)  6  7   
   4 7                         2  8                       1  5                       3  8       
                                                                                                
5) 4  6                    6) 6  5               7) 9  0                     8)  8  2                                                
   2  5                         3  7                       6  2                         3  8   
                                                                                                  
 

−   

−   

−   

−   −   −   −   

−   −   −   −   

−   ขั้นที่ 5   ในหลักถัดไปเป็น 17 8 9− =  ใส่ค าตอบ 9   ที่หลักหน่วย 

ขั้นที่ 1  ด าเนินการลบจากซ้ายไปขวา 5 1 4− =  แต่เมื่อพิจารณาหลัก
ถัดไป พบว่าตัวตั้งเท่ากับตัวลบ ในกรณีเช่นนี้ ต้องพิจารณาหลักถัดไปอีก
นั่นคือหลักที่ 3  พบว่า หลักที่ 3  ตัวตั้งน้อยกว่าตัวลบ ดังนั้นต้องลดค่า 5  
ไป 1 เหลือ 4  แล้วน า 1 ไปใส่ไปบนเลขโดดตัวถัดไป คือ 3  ซึ่งหมายถึง 
13แล้วด าเนินการลบในหลักนี้ 4 1 3− =  ใส่ค าตอบ 3 ที่หลักร้อย 

ขั้นที ่ 2  ในหลักถัดไป 13 3 10− =  แต่เมื่อพิจารณาหลักถัดไป ตัวตั้งน้อย
กว่าตัวลบ (5 น้อยกว่า 8)  ดังนั้นต้องลดค่า 13  ไป 1 เหลือ 12  แล้วน า 
1 ไปใส่ไปบนเลขโดดตัวถัดไป คือ 5  ซึ่งหมายถึง 15  แล้วด าเนินการลบ
ในหลักนี้ 12 3 9− =  ใส่ค าตอบ 9  ที่หลักสิบ 

ขั้นที ่ 3   ในหลักถัดไป 15 8 7− =  ใส่ค าตอบ 7 ที่หลักหน่วย 
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9) 4  4  4                 10) 6  3            11) 8 1    3              12)  6  9  5  
    1  8  3                       2  8                      3  4  5                     3  6  8   
                                                                                                      
 
13)  5 1                    14) 3  4  5  6         15) 7 1   1    7          16) 8  0  0  8  
      3  8                            2  8 1                 1  7  7  1               3  8  3  9    
                                                                                                                                     
 
17) 6  3  3  6            18) 1  4  2  8  5            19) 5 1    0 1    5        20) 9  6  3  0  3  6  9  
     3  3  8  8                     7 1    4 8              2  7  9  8  6                   3  6  9  0  9  6  3 
                                                                                                                          
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

−   −   −   −   

−   −   −   −   

−   −   −   −   
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2. การด าเนินการลบโดยใช้จุด ( ) แทนสิบ ( Vedic Shudhikaran ) 
      การด าเนินการลบโดยใช้จุด ( )  แทนสิบ  เป็นการปรับเปลี่ยนการลบเป็นการบวก  และท าให้การลบง่ายขึ้น 
น ามาใช้ในกรณีตัวตั้งน้อยกว่าตัวลบ 
ตัวอย่างที่ 1  จงหาคา่ของ 57 32−   
วิธีท า   
            5 7          
            3 2           
            5          

                          
           5 7           
           3 2        
           2 5  

 
ตัวอย่างที่ 2  จงหาค่าของ 42 27−   
วิธีท า    
          4 2    

          2  7    
              5     
                                 
          
 
 
   
 
             
          4 2                                                
          2  7                    
          1  5                                                       

              
                              
 
 
                                                                         

−    

 

−    

−    

−    

ขั้นที่ 1  พิจารณาเลขโดดหลักหน่วย 7  มากกว่า 2  ดังนั้น 7 2 5− =       
           ไม่จ าเป็นต้องใช้วิธีลบ กระบวนการสุทธิการัน (Shudhikaran)       
            การใช้จุด ( )  แทนสิบ ) 

ขั้นที่ 2  ตัวเลขหลักสิบ 5   มากกว่า 3  ดังนั้น 5 3 2− =  ไม่จ าเป็น        
           ต้องใช้วิธี กระบวนการสุทธิการัน (Shudhikaran)  
           ดังนั้นค าตอบคือ 25  

ขั้นที่ 1  พิจารณาเลขโดดหลักหน่วย 2  น้อยกว่า 7   ดังนั้น จ าเป็นต้อง
ใช้วิธี กระบวนการสุทธิการัน (Shudhikaran)  

     (a) ใส่จุด ( ) บนเลขโดดถัดไปข้างหน้า (ในที่นี้ คือ 2 ) เป็น 2  
     (b) น า 7 ลบออกจาก 10  โดยพิจารณาว่า 7 น้อยกว่า 10  เท่าไร          
(10 7 3− = ) เรียก 3  ว่าตัวเติมเต็มสิบของ 7  (complement of 
the digit) 
     (c) น า 3  ที่เป็นตัวเติมเต็มสิบของ 7  ไปบวกกับตัวตั้งหลักเดียวกัน   
ในที่นี้คือ 2 ดังนั้น ได้ 3 2 5+ =  
     (d) ใส่ผลลัพธ์ 5  เป็นค าตอบที่หลักหน่วย 

ขั้นที่ 2  พิจารณาหลักสิบ 

     (a) เมื่อตัวเลขที่มีจุดอยู่ข้างบน 2  ต้องเพ่ิมหรือทดค่าให้อีก 1 
     (b) น า 2 1 3+ =   ที่หลักสิบ 
     (c) พิจารณา พบว่าตัวตั้ งมากกว่าตัวลบ ไม่จ า เป็นต้องใช้วิ ธี  
กระบวนการสุทธิการัน (Shudhikaran) 
     (d) ค านวณหาผลลบ 4 3 1− =  ใส่ผลลัพธ์ 1เป็นค าตอบที่หลักสิบ 
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ตัวอย่างที่ 3  จงหาค่าของ 415 208−   
วิธีท า   
          4  1  5     

          2  0 8
•

               
                   7                                        

             
                                            
   
        
 
 
           
                                 
          
          4  1  5    

          2 0 8
•

 
             0   7         

                                      
 
 
 
          4  1  5        

          2  0 8
•

                                                                         
         2   0   7                                                                                

 
 
 
 
 
 
 

 

−   

−   
ขั้นที่ 1  พิจารณาหลักหน่วย 5  น้อยกว่า 8  ดังนั้น จ าเป็นต้องใช้              
          วิธี กระบวนการสุทธิการัน (Shudhikaran) 

     (a) ใส่จุด ( ) บนเลขโดดถัดไปข้างหน้า (ในที่นี้ คือ0 ) เป็น 0  
     (b) น า 8  ไปลบออกจาก 10  พิจารณาว่า 8  น้อยกว่า 10  เท่าไร       
( 10 8 2− =  ) ซ่ึง 2  เป็นตัวเต็มสิบของ  8  
     (c) น า 2  ที่เป็นตัวเติมเต็มสิบของ 8  บวกกับตัวตั้งหลักเดียวกัน ใน
ที่นี้คือ 5 ดังนั้น ได้ 2 5 7+ =  
     (d) ใส่ผลลัพธ์ 7  เป็นค าตอบที่หลักหน่วย 

ขั้นที่ 2  พิจารณาหลักสิบ 

     (a) เมื่อตัวเลขที่มีจุดอยู่ข้างบน 0  ต้องเพ่ิมหรือทดค่าอีก 2       

     (b) น า  0 1 1+ =  ในกรณีนี้คือ 0 1=    
     (c) พิจารณาพบว่ าตั วตั้ งมากกว่ า ตั วลบไม่ จ า เป็นต้ อง ใช้ วิ ธี  
กระบวนการสุทธิการัน (Shudhikaran) 
     (d) ค านวณหาผลลบของ 1 1 0− =  ใส่ผลลัพธ์ 0  เป็นค าตอบที่หลักสิบ 
                     

−   

ขั้นที3่  พิจารณาที่หลักร้อยพบว่า 4  มากกว่า 2   
ดังนั้น หาค าตอบได้คือ 4 2 2− = ใส่ผลลัพธ์ 2 เป็นค าตอบที่หลักร้อย                                                 
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ตัวอย่างที่ 4  จงหาค่าของ 3752 1871−                      
วิธีท า       
          3  7  5  2      
           1  8  7  1                           
                      1                                    

         
      
 
          3  7  5  2               

1  8   7  1                    
                  8   1                

     
                     
            
  
            
            
 
 
          3  7  5  2               

          1  8   7  1                                  
             8   8   1                   

                   
                      
              
               
                        
               
 
          3  7  5  2                      

 1  8   7  1          
          1   8  8  1                                 

−   

−   

−   

−   

 ขั้นที่ 3  พิจารณาหลักร้อย 7 น้อยกว่า8 จ าเป็นต้องใช้วิธี Shudhikaran 

     (a) เมื่อตัวเลขที่มีจุดอยู่ข้างบน 8  ต้องเพ่ิมหรือทดค่าอีก 2  
     (b) น า 8+1 = 9  ที่หลักร้อย 
     (c) พิจารณาพบว่า ตัวตั้งน้อยกว่าตัวลบ จ าเป็นต้องใช้วิธี กระบวนการ
สุทธิการัน (Shudhikaran) 

     (d) ใส่จุด ( ) บนเลขโดดของตัวลบถัดไปข้างหน้า (ในที่นี้ คือ 1) เป็น 1
•

 
     (e)  น า 9  ไปลบออกจาก 10 พิจารณาว่า 9 น้อยกว่า 10 เท่าไร         
( 10-9 = 1 )  ซ่ึง 1 เป็นตัวเติมเต็มสิบของ 9 
     (f)  น า1 ที่เป็นตัวเติมเต็มสิบของ9 ไปบวกกับตัวตั้งหลักเดียวกันในที่นี้
คือ 7 ดังนั้นได้ 1 7 8+ =  
     (g) ใส่ผลลัพธ์ 8 ในหลักร้อย 

 ขั้นที่ 4  พิจารณาหลักพัน 

     (a) เมื่อตัวเลขที่มจีุดอยู่ข้างบน 1 ต้องเพ่ิมหรือทดค่าให้อีก 1 
     (b) น า 1+1 = 2  ที่หลักพัน 
     (c) พิจารณาพบว่า ตั วตั้ งมากกว่าตัวลบ ไม่จ า เป็นต้องใช้วิธี  
Shudhikaran 
     (d) ค านวณหาผลลบของ3 2 1− =   
     (e)  ใส่ผลลัพธ์ 1 ในหลักพัน 
 

ขั้นที่ 1  พิจารณาหลักหน่วยจะเห็นได้ว่า 2 มากกว่า1 ไมจ่ าเป็นต้องใช้วิธี 
กระบวนการสุทธิการัน (Shudhikaran) ดังนั้น 2 1 1− = ใส่ผลลัพธ์ 1 ใน
หลักหน่วย       

ขั้นที่ 2  พิจารณาหลักสิบ 5  น้อยกว่า 7  จ าเป็นต้องใช้วิธี กระบวนการ
สุทธิการัน (Shudhikaran) 

     (a) ใส่จุด ( ) บนเลขโดดของตัวลบถัดไปข้างหน้า (ในที่นี้ คือ0 ) เป็น 0  
     (b) น า 7 ไปลบออกจาก 10  พิจารณาว่า 7  น้อยกว่า 10  เท่าไร          
( 10-7=3 ) ซ่ึง 3 ตัวเติมเต็มสิบของ 7   
     (c) น า  3 ที่เป็นตัวเติมเต็มสิบของ บวกกับตัวตั้งหลักเดียวกัน ในที่นี้  
คือ5  ดังนั้น ได้  3 5 8+ =    
     (d) ใส่ 8 ในหลักสิบ                                 
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สรุป    
        1. การด าเนินการลบแบบเวทคณิต โดยใช้จุดแทนจ านวนสิบ วิธีข้างต้นนี้จะง่ายกว่าวิธีปกติ และยิ่งไปกว่านั้น
ถ้าตัวตั้งมีค่ามากกว่าตัวลบจะง่ายและรวดเร็ว เพราะเนื่องจากไม่มีการทด 
        2. เมื่อตัวตั้งน้อยกว่าตัวลบการหาผลลัพธ์การลบแทนที่จะลบตรง ๆ แบบปกติ แต่กลับใช้วิธีหาจ านวนหรือ
ตัวเติมเต็มสิบของตัวลบ  แล้วน าตัวเลขที่เป็นตัวเติมเต็มไปบวกกับตัวตั้ง ดังตัวอย่างข้างต้นจึงเป็นการเปลี่ยนการ
ลบเป็นการบวก 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
แบบฝึกหัดชุดที่ 2 
1. จงด าเนินการลบของสองจ านวนต่อไปนี้โดยใช้วิธี Shudhikaran  
1) 3 6                      2) 3  2  4                   3) 4  3  7                   4) 5  0  6   
   2 8                                  1  1  5                       2  6  9                       1  0  7       
                                                                                                                    
 
5) 7  2  8 6) 8  4  7  2                  7) 4  9  0  6  2           8) 8  7  2  1  1                                               
       8  9                             3  7  9  6                         8  6  4  8                   3  0  8  8      
                                                                                                                              
 
9) 9  8  3  5  6                 10) 8  6  4  2  3  7           11) 6  8  0  0  3  2        
   7  9  4  6  7                      2  7  0  0  3  8                    6  8  8  1  0            
                                                                                                        
                               
12) 1  0  0  0  0  0  0  0      13) 6  0  1  1  1  2  3       14) 1  0  0  0  0  0  0  0  0         
         8  7  6  4  3  2 1             5  0  2  0  0  3  4                9  9  9  9  9  9  9  9              
                                                                                                                                  
 

−   −   −   −   

−   −   −   −   

−   −   −   

−   −   −   

บทนิยาม ตัวเติมเต็มของตัวเลขโดด (complement of the digit) คือ ค่าเบี่ยงฐานสิบของตัวเลขโดดนั้นหรือค่า
ทบสิบของตัวเลขโดดนั้น เช่น ตัวเติมเต็มสิบของตัวเลขโดด   7  คือ 3  
                              ตัวเติมเต็มสิบของตัวเลขโดด   1 คือ  9 
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2. ตรวจสอบว่าการแสดงใส่จุดตามวิธี Shudhikaran ในการด าเนินการลบถูกต้องหรือไม่   
1) 2 5                 2) 8  6                3) 3  2                4) 7  8             5) 3  3  

   2 2
•

                   3  4                   2   1                  6   9                 2 3
•

  
                                                                                                           
 
3. จงตรวจสอบว่าการด าเนินการลบต่อไปนี้ว่าจ าเป็นต้องใช้วิธี Shudhikaran หรือไม่   
1) 3  6                 2) 2  4                3) 2  0                4) 3  8             5) 9  3  
   2  4                     1  6                    1  1                   2  0                3  3   
                                                                                                            
 
4. จงตรวจสอบว่าเฉลยการด าเนินการลบต่อไปนี้ว่าถูกต้องหรือไม่   
1) 3  6                 2) 3  3                3) 3  0                4) 2  8             5) 3  8  

   2   4                    2  4                    2  7                   1  9                 2   9   
   1  2                     0  9                    0  3                   1  9                  0  9  
 
5. จงวงกลมตัวเลขท่ีจุดตรงตามต าแหน่งที่ผิดของวิธี Shudhikaran ของการด าเนินการต่อไปนี้ และหาผล
เฉลยที่ถูกต้อง  
1) 3  7  2  0  9                 2) 2  7  5  6  9                3) 7  8   9   5   2                             

   1 9  1  1  7                   0   8   4  7   7                   2  9   7   7   8                                   
                                                                                                      
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

−   −   −   −   −   

−   −   −   −   −   

−   −   −   −   −   

−   −   −   
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3. การประยุกต์สูตร์ที่ 2 ของเวทคณิต ( All from 9 And The Last from 10 ) 
          การลบสองวิธีข้างต้นเหมาะกับจ านวนที่เป็นตัวตั้งมากกว่าจ านวนที่เป็นตัวลบ ในกรณีที่จ านวนที่เป็นตัวตั้ง
มากกว่าจ านวนที่เป็นตัวลบ ในเวทคณิตมีเทคนิคน าสูตรที่ 2 Nikilam Navatashcaramam Dashatah มาใช้ 
          เนื่องจากความรู้เรื่องวงกลมเก้าจุดและวงกลมสิบจุด เป็นการคิดเลขในระบบฐานสิบกล่าวคือ เป็นการน า
จ านวน 2  จ านวน มาบวกกันจึงเกิดความรู้ขั้นพ้ืนฐาน การบวกทบสิบและการบวกทบเก้า ซึ่งน าไปสู่สูตรที่ 2 
ของเวทคณิตคือ นิขิลัมสูตร (Nikhilam Sutra) 
          สูตรที่ 2  ของเวทคณิตเป็นภาษาสันสกฤต นิขิลัมสูตร (Nikhilam Sutra) หรือนิขิลัม(นิขิล์) ย่อมา
จาก “นิขิลัม นวตัศจรมัม ทศตะ สูตระ (All from 9 and the Last from 10 )” แปลว่า “ทั้งหมดจาก 9  
แต่สุดท้ายจาก 10” หรือ “ทุกตัวทบ 9 แต่ตัวสุดท้ายทบ 10” 
          ในชีวิตประจ าวันมีการจับจ่ายใช้สอย โดยใช้ธนบัตรเป็นสิ่งแลกเปลี่ยน ในแต่ละประเทศค่าของธนบัตร
คล้าย ๆ กัน ประเทศไทยมีธนบัตรใบละ 10  บาท  20  บาท 50  บาท 100  บาท 500  บาท และ 1,000  บาท  
 สมมติ ซื้อของ ราคา 487  บาท จ่ายด้วยธนบัตร 1,000  บาท ในการทอนเงิน จะต้องทอนเท่ากับ     
513  บาท เมื่อพิจารณาจะพบว่าก าลังใช้วิธีคิด “ทุกตัวทบ 9  แต่ตัวสุดท้ายทบ 10” นั่นคือ ตัวเลขตัวสุดท้ายของ 
487  คือ 7  แล้วมีจ านวนใดที่บวกกับ 7  แล้วได้ 10  คือ 3 (เรียก 3 ว่าเป็นตัวเติมเต็มสิบของ 7  หรือ เรียก 3 ว่า
เป็นตัวเติมเต็มของ 7 ทบ 10 )  ส่วนตัวเลขที่เหลือจาก 7  ของ 487  ทุกตัว คือ 4  และ 8  แต่ละตัวมีจ านวนใดที่
บวกกับ 4  และ 8   แล้วได้ 9  คือ 5  และ 1 ตามล าดับ (เรียก 5 และ 1 ว่าเป็นตัวเติมเก้าของ 4 และ 8  หรือ 
เรียก 5 และ 1 ว่าเป็นตัวเติมเต็มของ 4 และ 8  ทบ 9 )   
ดังนั้น เงินทอนคือ 513   
ตัวอย่างที่ 1  ใช้วิธี “ทุกตัวทบ 9  แต่ตัวสุดท้ายทบ 10”  หาตัวเติมเต็มของจ านวนต่อไปนี้  
             6  4           8  7  6           3  8  8  3          1  0  9  0  5           1  0  2  1  3  4  0  9   
              
            
             3  6           1  2  4           6  1  1  7           8  9  0  9  5           8  9  7  8  6  5  9  1  
 
ตัวอย่างที่ 2  ใช้วิธี “ทุกตัวทบ 9  แต่ตัวสุดท้ายทบ 10”  หาจ านวนเติมเต็มของจ านวนต่อไปนี้  
             6  0           4  7  0           8  2  6  0           4  7  1  0  0           6  0  7  0  1  9  0  0  
              
           
             4  0           5  3  0           1  7  4  0           5  2  9  0  0            3  9  2  9  8  1  0  0  
 
 
 

 
 
 

ข้อสังเกต จากสองตัวอย่างข้างต้น ถ้าน าจ านวนที่ก าหนดให้บวกกับตัวเติมเต็มของจ านวนนั้นจะได้ผลลัพธ์ใน 
             ระบบฐานสิบ 
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ตัวอย่างที่ 3  จงหาผลต่างจากเลขฐานที่ก าหนดให้ต่อไปนี้ 
วิธีท า     เนื่องจาก  100 76−  โดยการใช้นิขิลัมสูตร ( All from 9 And The Last from 10 ) คิดกับ 76   
คือ หาผลลัพธ์ตัวเติมเต็มเก้าของ  7  คือ 2 และตัวเติมเต็มสิบของ 6  คือ 4  คิดจากซ้ายไปทางขวา                   
                ดังนั้น   100 76 24− =   
ในท านองเดียวกัน     1000 874 126− =   
                          1000 307 693− =  
                          1000 580 420− =   
                          10000 6532 3468− =   
 
แบบฝึกหัดชุดที่ 3 
1. ใช้วิธี “ทุกตัวทบ 9  แต่ตัวสุดท้ายทบ 10”  หาตัวเติมเต็มของจ านวนต่อไปนี้  

1) 444              2) 675              3) 2486           4) 18276  
 
 

     5)  8998           6)9888              7) 1020304       8) 7  
 
 
2. ใช้วิธี “ทุกตัวทบ 9  แต่ตัวสุดท้ายทบ 10”  หาตัวเติมเต็มของจ านวนต่อไปนี้  

1)3570            2) 920             3) 1234560           4) 3300   
 
3. จงด าเนินการลบโดยใช้นิขิลัมสูตร “ทุกตัวทบ 9  แต่ตัวสุดท้ายทบ 10”  
1)   1 0 0   2)  1 0 0  3)  1  0  0  0   4)  1  0  0  0  
       7 6                               4 7                              6  3  8                           3  2  7  
                                                                                                                                                                          

 
5)  1  0  0  0   6)  1  0  0  0  7)  1  0  0  0   8)  1  0  0  0  
       7  5  7                              8  4  6                           9  9  8                            8  8  9       
                                                                                                                                                                      

 
 

−   −   

−  −   

 −   −   

−  −  

บทนิยาม  ในที่นี้เลขฐาน (Base Number) คือ จ านวนผลลัพธ์ของ 10n  ก็ต่อเมื่อ n เป็นจ านวนนับ  
                      ได้แก่  2 3 410, 100 10 , 1000 10 , 10000 10 ,...= = =  
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9) 1  0  0  0  0   10) 1  0  0  0  0  11) 1  0  0  0  0   12)  1  0  0  0  0  
       6  3  8  7                           3  3  7  7                            4  5  6                            2  7  5  
                                                                                                                                                                               
 
13) 1   0   0   0  0  0    14) 1   0   0   0  0  0  15) 1   0   0   0  0  0    16) 1   0   0   0  0  0  
          8  4  5   7  6                      9  4  9  9  8                     3  5  8  6                       7  9  2  8            
                                                                                                                                                    
 
17)   2  0  0    18)  2 0 0  19)  3  0  0  0   20)  3  0  0  0  
           7  6                              4 7                             6  3  8                           3  2  7       
        1  2  4                                                                                                                                                 
 
21)  4  0  0  0   22)  5  0  0  0  23)  2  0  0  0   24)  6  0  0  0  
          7  5  7                             8  4  6                            9  9  8                           8  8  9  
                                                                                                                                 
 
25) 7  0  0  0  0  26)  5  0  0  0  0  27) 7  0  0  0  0  28)  9  3  0  0  0  
         6  3  8  7                           3  3  7  7                          4  5  6                            2  7  5       
                                                                                                                                                      
 
29) 2   1   0   0  0  0   30)  5   1   0   0  0  0  31) 5   1   0   0  0  0  32)   1   1   0   0  0  0  
               3  5  8  6                          7  9  2  8                  8  4  5   7  6                   9  4  9  9  8            
                                                                                                                                                                                           
 
33) 2   1   1   0  0  0   34)  5   1   1   0  0  0  35) 6  1   5   0  0  0   36) 2   1   3   5  0  0  
         4   3  5  8  6                       4  7  7  1  8            2   8  4  5   7  6                  9  4  9  9  8                 
                                                                                                                                                                                             
 
37) 2   1   4   5  4  0    38)  5   1   5   6  0  0  
          2   4  3  5  8                  1    6  7  9  2  8            
                                                                           
 
 
 
 

−   

−  
−  −  −  

−  −  −  −  

−  −  −  

−  −  −  −  

−  −  −  −  

−  −  −  −  

−  −  −  −  

−  −  
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3.1 จ านวนบาร์ (Bar Numbers) 
          ในเวทคณิต เรามีข้อตกลงกันว่า จ านวนที่เราใช้ในชีวิตปกตปิระจ าวัน  ให้เรียกว่า “จ านวนปกต ิ(general 
numbers)” ส่วนจ านวนลบมีข้อตกลงให้เขียนอยู่ในรูปเครื่องหมาย −  บนตัวเลข (−  อ่านว่า บาร์ (bar)) เช่น  

7−  เขียนแทนด้วย  7    (อ่านนว่า บาร์ 7  ) 
จากความรู้เรื่อง “ทุกตัวทบเก้าแต่ตัวสุดท้ายทบสิบ” และการบวกกันได้ 10 สมบูรณ์ หรือ การบวกกัน

ไม่ได้ 10 สมบูรณ์ ( Completion or Non - Complement) น าไปประยุกต์เป็นสูตรของการหาค่าเบี่ยงฐานสิบ 
(Deficiency From Ten) และค่าเบี่ยงฐานน าไปประยุกต์ เขียนจ านวนปกติให้อยู่ในรูปจ านวนที่มีเครื่องหมายบาร์ 
เช่น   39   เรียกว่าจ านวนปกติ เมื่อพิจารณาจ านวน 39 จะเห็นได้ว่ามีค่าใกล้เคียง 40 ต่างกันอยู่ 1 เรียก 1 ว่า
ค่าเบี่ยงฐานสิบ เราสามารถเขียน39  ให้อยู่ในรูปจ านวนที่มีตัวเลขโดดบ้างตัวอยู่ในรูปเลขโดดที่ติดเครื่องหมาย
บาร์ดังนี้  39 41=  และเรียกจ านวนนี้ว่า จ านวนบาร์(Bar Number) 
 ในท านองเดียวกัน    89  เขียนเป็นจ านวนบาร์ 91 หรือ 111 เพราะ 89 90 1 91= − =  หรือ  
                           89 100 11 111= − =                       
  
           
 
          
 
ตัวอย่างที่ 1  จงพิจารณาจ านวนต่อไปนี้ 
                 72 70 2 68= − =   
                 861 860 1 859= − =  โดย 8  ไม่ต้องเปลี่ยน 
                 1272 1270 2 1268= − =  โดย 12  ไม่ต้องเปลี่ยน 
                 630 600 30 570= − =  โดย 0  ไม่ต้องเปลี่ยน 
 
ตัวอย่างที่ 2 จงแปลงจ านวนบาร์ 9283 ให้เป็นจ านวนปกติ 
วิธีท า                90 2 92 88− = =  
                  80 3 83 77− = =  
ดังนั้น                   9283 8877=  
 
ตัวอย่างที่ 3 จงแปลงจ านวนบาร์ 13151 ให้เป็นจ านวนปกติ 
วีธีท า        31 30 1 29= − =  
                โดย 1 และ 5  ไม่ต้องเปลี่ยน 
 ดังนั้น       13151 12951=    
       
 
 

บทนิยาม จ านวนบาร์ (Bar Numbers) คือจ านวนที่ประกอบด้วยเลขโดดของแต่ละหลักมีทั้งเลขโดดบวกและ
เลขโดดลบ โดยเลขโดดลบใส่เครื่องหมาย รูป −  บนตัวเลข` (−  อ่านว่า บาร์ (bar))         
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ตัวอย่างที ่4  จงแปลงจ านวนบาร์ 2326112  ให้เป็นจ านวนปกติ 
วิธีท า         232 200 32 168= − =  
                 611 600 11 589= − =  
                 โดย 2  ไม่ต้องเปลี่ยน 
ดังนั้น         2326112 1685892=  
 
ตัวอย่างที่ 5  จงแปลงจ านวนบาร์ 36227  ให้เป็นจ านวนปกติ 
วิธีท า            36 30 6 24= − =  
                 227 200 27 173= − =  
ดังนั้น          36227 24173=   
 
3.2 จ านวนวินคิวลัม (Vinculum Numbers) 

จากความรู้เรื่อง“ทุกตัวทบ 9  แต่ตัวสุดท้ายทบ 10”น าไปใช้แปลงเลขจ านวนบวกหรือจ านวนลบให้อยู่ใน
รูปจ านวนผสมของจ านวนบวกกับจ านวนลบ โดยใช้เครื่องหมาย (− )  อ่านว่า บาร์ (bar) หรือ วินคิวลัม 
(Vinculum) ในภาษาละติน เช่น 
 
 
 
 
 
 
 
ตัวอย่างที่ 1  จ านวนเต็ม  9   สามารถเขียนได้ในรูป   9 10 1= −    
             หมายถึง 9  น้อยกว่า 10   เขียนแทนด้วย 9 10 1 11= + =  ซึ่งหลักหน่วย 1  หมายถึง 1−  
และค่าของ 9  กับ 11  มีค่าไม่เปลี่ยนแปลงไป สามารถน าไปด าเนินการคิดการบวก ลบ คูณ และหารได ้      
         9 10 1 10 1 11= − = + =            8 10 2 10 2 12= − = + =        7 10 3 10 3 13= − = + =   
หรือ  9 10 1 10 1 11− = − + = + =      8 10 2 10 2 12− = − + = + =    7 10 3 10 3 13− = − + = + =   
         19 20 1 20 1 21= − = + =      18 20 2 20 2 22= − = + =      17 20 3 20 3 23= − = + =   
หรือ 19 20 1 20 1 21− = − + = + =    18 20 2 20 2 22− = − + = + =   17 20 3 20 3 23− = − + = + =  
        29 30 1 30 1 31= − = + =       28 30 2 30 2 32= − = + =      27 30 3 30 3 33= − = + =   
หรือ 29 30 1 30 1 31− = − + = + =    28 30 2 30 2 32− = − + = + =   27 30 3 30 3 33− = − + = + =          
 
หมายเหตุ วิธีการวินคิวลัม (Vinculum Process) คือการแปลงจ านวนที่มีเลขโดดที่มีค่าเกิน 5  ให้เป็นจ านวนที่มี
เลขโดด ไม่เกิน 5  ในรูป  (− )  บาร์ (bar)   บนตัวเลข เช่น  9819 10221=   เป็นการหาเทคนิคเฉพาะอีกวิธีหนึ่ง
ในเวทคณิต  เรียก 10221 ว่าจ านวนวินคิวลัม  และเรียก 9819  ว่าจ านวนปกติ               

บทนิยาม จ านวนวินคิวลัม (Vinculum NUMBERS)  คือจ านวนที่ประกอบด้วยเลขโดดของแต่ละหลัก
มีทั้งเลขโดดบวกและเลขโดดลบ โดยเลขโดดลบใส่เครื่องหมาย รูป −  บนตัวเลข` (−  อ่านว่า บาร์ (bar))  
และเลขโดดแต่ละหลักต้องที่มีค่าไม่เกิน 5  อยู่ใน  
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สมบัติของการวินคิวลัม 
1. m n m n+ = +   
2. m m=                3.  m n m n+ = +  

 
ตัวอย่างท่ี 1  จงเขียนจ านวน  3789   ให้อยู่ในรูปจ านวนวินคิวลัม 
วิธีท า    โดยวิธีนิขิลัม จะตัวเติมเต็มของเลขโดดสามตัวท้าย คือ 9 7 2,9 8 1− = − =  และ 10 9 1− =   ดังนั้นเลข
โดดถัดไปข้างหน้าเพ่ิมอีก 1 (3 1 4)+ =    
ดังนั้น   3789 4211=  
 
ตัวอย่างท่ี 2 จงเขียนจ านวน 286923 ให้อยู่ในรูปจ านวนวินคิวลัม 
วิธีท า    เมื่อพิจารณา จะเห็นได้ว่าตัวเลขที่มากกว่า 5  คือ 869  โดยวิธีนิขิลัม หาตัวเติมเต็มของ 869  คือ 131   
ดั้งนั้น 286923 313123=   
ข้อสังเกต ตัวเลขสองตัวท้าย คือหลักหน่วย 3  และหลักสิบ 2  มีค่าน้อยกว่า 5  คงไว้ ส่วนเลขโดดถัดไปข้างหน้า
เพ่ิมอีก 1 ( )2 1 3+ =  
 
ตัวอย่างที่ 3 จงเขียนจ านวน 353782  ให้อยู่ในรูปจ านวนวินคิวลัม 
วิธีท า   เมื่อพิจารณา จะเห็นได้ว่าตัวเลขที่มากกว่า 5  คือ 78  โดยวิธีนิขิลัม หาตัวเติมเต็มของ 78  คือ 22  ส่วน
เลขโดดถัดไปข้างหน้าเพ่ิมอีก 1 ( )3 1 4+ =  
ดั้งนั้น 353782 354222=   
 
 
ตัวอย่างที ่4  จงเขียนจ านวน 782893 ให้อยู่ในรูปจ านวนวินคิวลัม 
 วิธีท า  เมื่อพิจารณา จะเห็นได้ว่าตัวเลขที่มากกว่า 5  คือ 78  และ 89  โดยวิธีนิขิลัม หาตัวเติมเต็มของ 78  และ 
89  คือ 22  และ 11 
ดั้งนั้น 782893 1223113=   
 

บทนิยาม ส าหรับจ านวนเต็ม m  ใดๆ วินคิวลัมของ m  เขียนแทนด้วย m  (บาร์เอ็ม)  
                        หมายถึง m m= −   
 

บทนิยาม ส าหรับจ านวน m  ในระบบเลขฐานสิบ 
            ถ้า n n 1 n 2 2 1 0m a a a ...a a a− −=  โดยที่ n n 1 n 2 2 1 0a ,a ,a ,...,a ,a, ,a− − คือเลขโดด 

              แล้ว n n 1 n 2 2 1 0 n n 1 n 2 2 1 0m a a a ...a a a a a a ...a a a− − − −= =  
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ข้อสังเกต  จากวิธี ใช้นิขิลัมสูตร  เลข 89  ต้องเติมเต็มเป็น  11 ตัวเลขที่อยู่ข้างหน้า 11 ต้องเ พ่ิมอีก 1                    
ในท านองเดียวกัน เลข 78  ต้องเติมเต็มเป็น 22  ตัวเลขที่อยู่ข้างหน้า  22   ไม่มี หมายถึงต้องเป็นเลข 0  ต้อง
เพ่ิมอีก 1 เป็น 0 1 1+ =   
 
3.3 การด าเนินการเปลี่ยนจ านวนวินคิวลัมกลับไปเป็นจ านวนปกติ 
          เป็นการด าเนินการกระท าตรงกันข้ามกับการแปลงจ านวนปกติไปเป็นจ านวนวินคิวลัม นั่นคือ เลขโดด        
ที่อยู่ข้างหน้าตัวเลขที่มีเครื่องหมายบาร์ ต้องลดค่าลง 1 ดังตัวอย่างต่อไปนี้ 
 
ตัวอย่างที ่1  จงแปลงจ านวนวินคิวลัม  3344  ให้เป็นจ านวนปกติ 
วิธีท า  เมื่อพิจารณาเลขโดดตัวเติมเต็มของ 3  คือ 7  และ 4  คือ 6   ต่อไปก็คือ เลขโดดที่อยู่ข้างหน้าตัวเลข     
ทีม่ีเครื่องหมายบาร์ จะต้องลดค่าลง 1 ( )3 1 2− =  และ ( )4 1 3− =  
ดังนั้น 3344  2736=   
 
ตัวอย่างที ่2  จงแปลงจ านวนวินคิวลัม 3342  ให้เป็นจ านวนปกติ 
วิธีท า   พิจารณาตัวเลขที่มีเครื่องหมายบาร์สามตัวเป็นกลุ่มสามารถใช้นิขิลัมสูตร เขียนตัวเติมเต็มของตัวเลข   
กลุ่มนี้ ด้วยวิธีนิขิลัม ( ) ( )9 3 6 , 9 4 5− = − =  และ ( )10 2 8− =  เลขโดดที่อยู่ข้างหน้าตัวเลขที่มีเครื่องหมาย
บาร์ จะต้องลดค่าลง 1 ( )3 1 2− =  
ดังนั้น  3342 2658=   
 
ตัวอย่างที่ 3  จงแปลงจ านวนวินคิวลัม 20340121 ให้เป็นจ านวนปกติ 
วิธีท า   พิจารณาตัวเลขที่มีเครื่องหมายบาร์ คือ 34  และ 12  สามารถใช้นิขิลัมสูตร เขียนตัวเติมเต็มของตัวเลข
สองกลุ่มนี้ ด้วยวิธีนิขิลัม ( ) ( )9 3 6 , 10 4 6− = − =  และ ( ) ( )9 2 7 , 10 2 8− = − =  เลขโดดที่อยู่ข้างหน้า

ตัวเลขที่มีเครื่องหมายบาร์ จะต้องลดค่าลง 1 ( )0 1 1− =  และ ( )0 1 1− =  

          20340121 21661881=  
                        19659881=        ดังนั้น  20340121 19659881=   
ตัวอย่างที่ 4  จงแปลงจ านวนวินคิวลัม 402134  ให้เป็นจ านวนปกติ 
วิธีท า              402134 417874 397874= =  
ดังนั้น   402134 397874=   
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3.4  จ านวนลบเขียนอยู่ในรูปจ านวนวินคิวลัม 
           จ านวนลบสามารถเขียนเลขโดดแต่ละหลักของจ านวนนั้น ให้มีค่าไม่เกิน 5  ได้เช่นกัน ดังตัวอย่างต่อไปนี้ 
ตัวอย่างที ่1  จงแปลงจ านวน 27489−  ให้เป็นจ านวนวินคิวลัม 
วิธีท า      27489 27489− =  
 ใช้นิขิลัมสูตรในการคิดเลขหาตัวเติมเต็มของตัวเลข ของ 7  และ 89  เลขโดดที่อยู่ข้างหน้า 
ต้องถูกลดค่าลง 1  
ดังนั้น  27489 27489 33511− = =   
 
ตัวอย่างที่ 2  จงแปลงจ านวน 80379−  ให้เป็นจ านวนวินคิวลัม 
วิธีท า    80379 80379− =  
          ใช้นิขิลัมสูตรในการคิดเลขหาตัวเติมเต็มของตัวเลขของ 8  และ 79  เลขโดดที่อยู่ข้างหน้า 
ต้องถูกลดค่าลง 1  
ดังนั้น  80379 80379 120421− = =   
 
ตัวอย่างที่ 3  จงแปลงจ านวน 70829−  ให้เป็นจ านวนวินคิวลัม 
วิธีท า    70829  70829− =  
          ใช้นิขิลัมสูตรในการคิดเลขหาตัวเติมเต็มของตัวเลขของ 7 , 8  และ 9  เลขโดดที่อยู่ข้างหน้า 
ต้องถูกลดค่าลง 1     
ดังนั้น  70829  70829  131231− = =   
 
หมายเหตุ จ านวนเต็มที่มีเลขโดดหลาย ๆ ตัว (หลาย ๆ หลกั) เมื่อพบว่าเลขโดดตัวซ้ายสุดที่ติดเครื่องหมายบาร์ 
เมื่อเปลี่ยนเลขโดดตัวนั้นเป็นตัวเลขบวกแล้ว จะต้องเพ่ิมตัวเลข 1 ทางซ้ายสุดของจ านวนนั้น  
 
สรุปได้ว่า ถ้าเลขโดดซ้ายสุดของ จ านวนเป็นตัวเลขที่มีเครื่องหมายบาร์ จ านวนนั้นจะมีค่าเป็นลบ ท าให้ไม่สามารถ
เปลี่ยนเลขโดดทุกตัวของจ านวนนั้นให้เป็นตัวเลขบวกท้ังหมดได้ 
 
ตัวอย่างที่ 4  จงแปลงจ านวน 37821 ให้เป็นจ านวนวินคิวลัม    37821 37821= −   
วิธีที่ 1 จาก  ( )a a= − −  พบว่า  37821 ( 37821)= − −  
     37821 (37821)= −  
     37821 37821= −  
     37821 22219= −   
วิธีที่ 2 เราอาจจะเปลี่ยนตัวเลขบวกให้เป็นตัวเลขติดเครื่องหมายบาร์ตรง ๆ ได้ ดังนี้ 
                      37821 22219=   
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วิธีที่ 3 เราอาจจะเปลี่ยนตัวเลขที่ติดเครื่องหมายบาร์ เป็นตัวเลขบวกเลยดังนี้  
   37821 177781=       
 จากนั้นหาตัวเติมเต็มของเลขโดดบวกทุกตัวจะได้ผลลัพธ์เป็นจ านวนลบ ( 100000 77781)− +   
   177781 22219= −  
ข้อสังเกต  จะเห็นได้ว่าการใช้วิธีที่ 2 ในการแปลงตัวเลขจะเป็นวิธีที่ตรงและง่ายที่สุด 
 
3.5  จ านวนทศนิยมเขียนอยู่ในรูปจ านวนวินคิวลัม 
           การเขียนจ านวนทศนิยมให้อยู่ในรูปจ านวนทศนิยมวินคิวลัมยังคงใช้วิธีเดียวกัน เลขโดดหลังจุดทศนิยมไม่
เปลี่ยนต าแหน่ง คงอยู่ต าแหน่งเดิม ดังตัวอย่างต่อไปนี้ 
 
ตัวอย่างที ่1  จงแปลงจ านวนทศนิยม 120.981 ให้เป็นจ านวนวินคิวลัม 
วิธีท า         120.981    121.021=  
 
ตัวอย่างที่ 2  จงแปลงจ านวนทศนิยม 0.3728  ให้เป็นจ านวนปกติ 
วิธีท า               0.3728 0.3728= −  
  0.3728 0.2288= −   
          หรือ 0.3728 0.2288 0.2288= = −    
          หรือ 0.3728 1.7712 0.2288= = −   
 
แบบฝึกหัดชุดที่ 4 
1. จงแปลงจ านวนที่ก าหนดให้ต่อไปนี้ให้อยู่ในรูปจ านวนวินคิวลัม  
 1) 78    2) 59    3) 87    4) 97     

 5) 99    6) 23               7) 146                8) 197                 

 9) 107               10) 126   11) 158            12) 166               

 13) 267                14) 209   15) 288    16) 297           

 17) 279       18) 293               19) 378               20) 306        

 21) 378           22) 359               23) 349   24) 317               
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 25) 426               26) 459            27) 477              28) 470               

 29) 492          30) 487    31) 551           32) 599       

 33) 590                34) 546               35) 597       36) 586           

 37) 688              38) 635             39) 689               40) 798                          

 41) 734             42) 776            43) 874                 44) 808    

 45) 875    46) 978             47) 929        48) 987               

 49) 1559              50) 1289     51) 1936            52) 2546            

 53) 2597             54) 5886              55) 55467            56) 78097         

 57) 105086            58) 6890785         59) 19096365          

 60) 67905489    61) 908075709    62) 7945889.98   

 63) 490734.078       64) 77.664059    65) 874.213456                    

 66) 999868.9998       67) 875789.0909   68) 978990.090807    

 69) 929.34219     70) 1559.94356                   71) 128998.9456                   

 72) 1936.54689069  
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2. จงแปลงจ านวนที่ก าหนดให้ต่อไปนี้ให้อยู่ในรูปจ านวนวินคิวลัม 
 1) 78−    2) 59−             3) 87−                4) 97−              
 
 5) 99−     6) 23−                7) 146−                8) 197−    
            
 9) 107−             10) 126−              11) 158−            12) 166−               
 
 13) 267−               14) 209−             15) 288−    16) 297−            
 
 17) 279−            18) 293−              19) 378−             20) 306−  
 
 21) 378−             22) 359−               23) 349−               24) 317−            
 
 25) 426−                 26) 459−            27) 477−               28) 470−               
 
 29) 492−     30) 487−    31) 551−            32) 599−           
 
 33) 590−                34) 546−            35) 597−   36) 586−           
 
 37) 688−               38) 635−                39) 689−            40) 798−                       
 
 41) 734−            42) 776−             43) 874−                44) 808−             
 
 45) 875−    46) 978−            47) 929−          48) 987−                
 
 49) 1559−            50) 1289−    51) 1936−          52) 2546−             
 
 53) 2597−               54) 5886−            55) 55467−         56) 78097−                  
 
 57) 105086−         58) 6890785−           59) 19096365−     60) 67905489−              
 
 61) 7945889.98−            62) 490734.078−         63) 77.664059−    
 
 64) 874.213456−              65) 999868.9998−       66) 875789.0909−     
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 67) 978990.090807−          68) 929.34219−     69) 908075709−     
 
 70) 1559.94356−              71) 128998.9456−    72) 1936.54689069−   
 
 
3. จงแปลงจ านวนต่อไปนี้ให้อยู่ในรูปจ านวนปกติ 
 1) 14    2) 25    3) 14    4) 25                  

 5) 30    6) 23                7) 143                8) 103                  

 9) 110           10) 123                  11) 154             12) 144                

 13) 213                 14) 204               15) 222    16) 254              

 17) 432              18) 203                 19) 332               20) 305     

 21) 332             22) 351             23) 341              24) 313                

 25) 424                  26) 421            27) 423             28) 440                 

 29) 432             30) 423    31) 551             32) 533        

 33) 1321               34) 1453                35) 1515    36) 1410           

 37) 1401           38) 1312             39) 1453                 40) 115114                       

 41) 34031          42) 13421          43) 2432               44) 3454              

 45) 3213    46) 1452            47) 2431         48) 1202              
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 49) 1554                50) 1243   51) 1432            52) 2543             

 53) 2521             54) 1410                55) 55423            56) 33054                

 57) 105031                 58) 13211225          59) 21104445    

 60) 132105511                 61) 215452211.423                  62) 12144110.02    

 63) 511334.122              64) 122.344141                      65) 1134.213544    

 66) 1000131.0002                67) 1124211.1111                  68) 1021010.111213   

69) 1131.34221                70) 2440.14444  
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3.6 การด าเนินการบวกของจ านวนวินคิวลัม  
          การด าเนินการบวกของจ านวนวินคิวลัม เป็นการด าเนินการบวกจ านวนเต็ม เช่น 3 2 5+ = , 
3 ( 2) 3 2 1+ − = + = , ( 3) 2 3 2 1− + = + = , ( 3) ( 2) ( 5)− + − = −  เป็นต้น 
 
ตัวอย่างที่ 1  จงหาผลลัพธ์ของ 2342 4213+   
วิธีท า      2 3 4 2                     2 3 4 2   

           4 2 1 3                    4 2 1  3       

                                          6 5 3 1 5531=  

ขั้นที ่1   ที่หลักพัน    น า 4  บวกกับ  2   ผลลัพธ์ คือ 2 4 6+ =  

ขั้นที ่2   ที่หลักร้อย   น า 2  บวกกับ 3  ผลลัพธ์ คือ 2 3 5+ =  

ขั้นที ่3   ที่หลักสิบ    น า 1  บวกกับ 4  ผลลัพธ์ คือ 1 4 3+ =  

ขั้นที ่4   ที่หลักหน่วย น า 3  บวกกับ  2  ผลลัพธ์ คือ 3 2 1+ =  

ขั้นที่ 5   ใช้วิธีนิขิลัมแปลงผลลัพธ์เป็นจ านวนปกติ 6531 5531=  

 

ตัวอย่างที่ 2       3  4  4  2  2                         3  4  4  2  2  

วิธีท า               7  5  3  5  4                       1 3  5  3  5  4  

                                                               1 0  9  1  3  2 9 0 8 7 2=  

ขั้นตอนการบวกจากซ้ายไปขวา 1 0 1, 3 3 0, 5 4 9,3 4 1, 5 2 3+ = + = + = + = + =  และ 4 2 2+ =  

ดังนั้น   ผลลัพธ์ 109132  ในรูปปกติ คือ 90872  เป็นค าตอบ 

 

 
 
 
 
 
 
 

   +   +   

+   +      

ข้อสังเกต จากตัวอย่างข้างต้นการด าเนินการบวกจ านวนวินคิวลัมสองจ านวน ผลบวกเลขโดดแต่ละหลักจะ       
ไม่เกินเก้า นั่นคือจะไม่เกิดการทด  ในกรณีที่จ านวนที่น ามาหาผลบวกไม่เป็นจ านวนวินคิวลัมจะเกิดการทด          
ดังตัวอย่างต่อไปนี้ 
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ตัวอย่างที่ 3 จงหาผลลัพธ์ของ 3254 2563+   

วิธีท า     3 2 5 4                    3 2 5 4    3 2 5 4      3 2 5 4               3 2 5 4  
           2 5 6 3                   2 5 6 3  2 5 6 3          2 5 6 3             2 5 6 3  
                                                 1         1  1       4  1  1             5 4  1  1 

 
ขั้นที่ 1  หลักหน่วย   น า3 บวกกับ 4   ผลลัพธ์คือ 3 4 1+ =     ใส่ค าตอบ 1  
ขั้นที่ 2  หลักสิบน า 6 บวกกับ  5  ผลลัพธ์คือ 6 5 11+ =   เราจะกล่าวว่า ‘Shudha’ ทด 1 โดยใส่จุดบนเลข  

          5  เป็น 5  แล้วใส่ผลลัพธ ์1 เป็นค าตอบ 
ขั้นที่ 3  หลักร้อย    น าจุด (1) บวกกับ  5 บวกกับ  2  ผลลัพธ์คือ 1 5 2 4+ + =     
ขั้นที่ 4  หลักพัน     น า 2  บวกกับ 3  ผลลัพธ์คือ 2 3 5+ =     
ดังนั้น    5411 เป็นค าตอบ 
 
ตัวอย่างที่ 4 จงหาผลลัพธ์ของ545432 354624+   

วิธีท า    5  4  5  4  3  2                    5  4    5    4    3  2  

          3  5  4  6  2  4                    3   5    4   6  2   4       

                                                     7   0   0   0   5   2    700048=   

ขั้นที่ 1  หลักหน่วย 4 2 2+ =     ใส่ค าตอบ 2   
ขั้นที่ 2  หลักสิบ    2 3 5+ =     ใส่ค าตอบ 5   
ขั้นที่ 3  หลักร้อย  6 4 10+ =    (Shudha)   ใส่ค าตอบ 0  ทด  1  (ใส่จุด) 
ขั้นที่ 4  หลักพัน   1 4 5 10 10+ + = =  (Shudha)  ใส่ค าตอบ 0  
ขั้นที่ 5  หลักหมื่น  1 5 4 10+ + =   (Shudha)  ใส่ค าตอบ 0              
ขั้นที่ 6  หลักแสน  1 3 5 7+ + =  ใส่ค าตอบ 7              
ดังนั้นผลลัพธ์ 700052   ในรูปปกติ คือ 700048 เป็นค าตอบ 
 
 
 
 
 
 
 
 

+   +   
   

+   +   
   

+   +   +   
         
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3.7 การด าเนินการลบของจ านวนวินคิวลัม  
           การด าเนินการลบของจ านวนวินคิวลัม เป็นการด าเนินการลบจ านวนเต็ม นั่นเอง เช่น 

( )3 2 3 2 3 2 1− = + − = + =  , ( ) ( ) ( )3 2 3 2 3 2 5− − = − + − = + =  และ 

( ) ( ) ( )3 2 3 2 3 2 1− − − = − + = + =  
 
ตัวอย่างที่ 1  พิจารณาการลบของจ านวนต่อไปนี้  
           1) 4 3 1− =   
           2) 3 4 1 1− = − =     
           3)  4 2 4 ( 2) 4 2 6− = − − = + =   
           4)  3 2 3 2 5 5− = − − = − =   
           5)  2 3 2 ( 3) 2 3 1− = − − − = − + =   
           6)  4 2 4 ( 2) 2 2− = − − − = − =   
 

ตัวอย่างที่ 2  จงหาผลลัพธ์ของจ านวนวินคิวลัม 54231 22343−   

วิธีท า         5  4  2  3  1                  5  4  2  3  1 

                2  2  3  4  3                  2  2  3  4  3       

                                                      3  2  1  1  2  27908=                           

ขั้นที่ 1  หลักหมื่น    5  ลบด้วย  2  ผลลัพธ์คือ 5 2 3− =  
ขั้นที่ 2  หลักพัน     4  ลบด้วย  2  ผลลัพธ์คือ 4 2 2− =  
ขั้นที่ 3  หลักร้อย    2  ลบด้วย  3  ผลลัพธ์คือ 2 3 1− =  
ขั้นที่ 4  หลักสิบ     3  ลบด้วย  4  ผลลัพธ์คือ 3 4 1− =  
ขั้นที่ 5  หลักหน่วย  1 ลบด้วย  3  ผลลัพธ์คือ 1 3 2− =  
ดังนั้น ผลลัพธ์  32112  ในรูปปกติ คือ 27908  
 
ตวัอย่างท่ี 3 จงหาผลลัพธ์ของ 371082 156411−   
วิธีท า        3  7  1  0  8  2                 4 3 1 1 2 2             
                1  5  6  4  1  1                2 4 4 4 1  1      
                                                       2  1  5  3  1  3 214693=  

         4 2 2, 3 4 1, 1 4 5, 1 4 3, 2 1 1− = − = − = − = − =  และ 2 1 3− =  

ดังนั้น ผลลัพธ์  215313 ในรูปปกติ คือ 214693 เป็นค าตอบ 

−   −   
   

−   −   

   
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 จากตัวอย่างข้างต้น การลบจ านวนวินคิวลัมสองจ านวนผลลบของเลขโดดแต่ละหลักจะไม่เกินเก้า นั่นคือไม่
เกิดการทด  

ตัวอย่างที่ 4 จงหาผลลัพธ์ของ 3524 2516−  

วิธีท า             3  5  2  4                           3 5 2 4                           3 5 2 4  

                     2  5  1  6                            2 5 2 4                           2 5 2 4  

                                                                                                        0 0 0 0 0=  

 
ขั้นที่ 1  หลักหน่วย  4 4 0+ =   ใส่ 0  เปน็ค าตอบ 
ขั้นที่ 2  หลักสิบ 2 2 0+ =  ใส่ 0 เป็นค าตอบ 
ขั้นที่ 3  หลักร้อย 5 5 10 10+ = =  เแล้วกล่าวว่า ‘Shudha’ ทด 1 โดยใส่จดุ ( )  บน 5  ใส่ 0 เป็นค าตอบ 

ขั้นที่ 4  หลักพัน น าจุด ( ) ( )1 2 3 0+ + =  ใส่ 0 เป็นค าตอบ 

ดังนั้น   0  เป็นค าตอบ 
 
ตัวอย่างที่ 5  จงหาผลลัพธ์  34544 15465−   

 วิธีท า             3 4   5   4  4                           3 4 5 4 4                               3 4 5 4 4  

                     1  5  4  6  5                            1 5 5 4 5                                1 5 5 4 5  

                                                                                                                  1 0 0 0 9                         

 
ขั้นที่ 1   หลักหน่วย 5 4 9+ =  ใส่ 9  เป็นค าตอบ 
ขั้นที่ 2   หลักสิบ 4 4 0+ =   ใส่ 0 เป็นค าตอบ  
ขั้นที่ 3   หลักร้อย 5 5 10 10+ = =   แล้วกล่าวว่า ‘Shudha’ ทด 1 โดยใส่จุด ( )  บน 5  ใส่ 0 เป็นค าตอบ 
ขั้นที่ 4   หลักพัน น าจุด ( )  ( )1 5 4 10 10+ + = =  แล้วกล่าวว่า ‘Shudha’ ทด 1 โดยใส่จุด ( )  บน 4  ใส่ 0  

           เป็นค าตอบ 
ขั้นที่ 5   หลักหมื่น น าจุด ( )  ( )1 1 3 1+ + = ใส่ 1 เป็นค าตอบ 

ดังนั้น    10009   เป็นค าตอบ 
 
 
 
 
 
 
 

−   +      

−   +     

−      

−      
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แบบฝึกหัดชุดที่ 5 
1. จงแสดงการด าเนินการบวกจ านวนต่อไปนี้ และตอบเป็นจ านวนปกติ  
     1) 1  2  3  4  5                        2) 1  3  4  5  1  2                       3) 1  3  2  2  3  1  4                    
        3  0  1  8   1                           3  4  5  1  2  3                         4  1  3  3   4  2  1                            
                                                                                                                                      
 
2. จงแสดงการด าเนินการลบต่อไปนี้ และตอบเป็นจ านวนปกติ               
     1) 0 1    2  3  4  5  6                         2) 2  3  5  1  0  1                     
        6 2 3  4  5  4  1                                4  4  1  2  1  0                        
                                                                                            
 
3. จงพิจาณาข้อต่อไปนี้ถูกหรือผิด ถ้าผิดแล้วจงหาผลเฉลยที่ถูกต้อง     
     1) 3  7   2             2) 3  5  5            3) 2  3  4                                                                          
         1  3  1                                3  4  4                        1 3   4                       
         5  0  1                                0  0  0                       1  0   0                   
 
4. จงแสดงวิธีด าเนินการลบจ านวนต่อไปนี้ และตอบเป็นรูปอย่างง่าย 
      1)  30181 12345−         2) 864237-35547            3) 65 43-5463        
 
 

 

4.  เทคนิคการลบแบบเวทคณิต 
     4.1 การลบแบบทั่วไป (General subtraction)  
          เป็นการลบตรง หลักต่อหลักกล่าวคือ หลักหน่วยลบหลักหน่วย หลักสิบลบหลักสิบ หลักร้อยลบหลักร้อย 
หลักพันลบหลักพัน หลักหมื่นลบหลักหมื่น เป็นเช่นนี้ไปเรื่อย ๆ โดยเลขโดดของตัวตั้งจะมากกว่าหรือน้อยกว่าเลข
โดดของตัวลบก็ได้ ถ้าเลขโดดของตัวตั้งมากกว่าเลขโดดของตัวลบได้ผลลัพธ์เป็นจ านวนบวก แต่ถ้าตัวเลขโดดของ
ตัวตั้งน้อยกว่าตัวเลขโดดของตัวลบก็ได้ผลลัพธ์เป็นจ านวนลบ  (เขียนเป็นจ านวนที่ติดเครื่องหมายบาร์) ดังตัวอย่าง 
 
ตัวอย่าง  จงด าเนินการลบแบบทั่วไป ของจ านวนต่อไปนี้  

วิธีท า 4 4 4                  6 7 6 7                2 3 4 5 1  

        2 8 6                   1 9 0 8                 7 5 6 4 3   

        2 4 2  =158           5 2 6 1 4859=     5 2 2 1 2 52192 52192= −  

+   +   +   

−   
−   

+   +   +   

−   −   −   
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4.2 การด าเนินการบวกและการลบแบบระคน 
          การด าเนินการบวกและการลบของจ านวนวินคิวลัมเป็นวิธีด าเนินการที่ง่าย เมื่อได้ฝึกฝนการด าเนินการ
บวกและการลบจะท าให้เกิดความเชื่อม่ันในการค านวณ ที่มักจะพบเจอในการท าโจทย์คณิตศาตร์ วิทยาศาสตร์ 
และชีวิตประจ าวัน ซึ่งท าให้แก้ปัญหาได้ดีและรวดเร็วขึ้น ดังตัวอย่างต่อไปนี้  
 
ตัวอย่างที่ 1 จงหาผลลัพธ์ของ 375 253 245 433 327− + − +   
วิธีท า             3  7  5    4 3 5  
                    2  5  3    2  5  3   
                    2  4  5   2  4  5 
                    4  3  3   4  3  3  
                    3  2  7    3  3   3  
                                                                     3 4 1    2 6 1=       

ขั้นที่ 1  แปลงจ านวนทุกจ านวนให้เป็นวินคิวลัม 
ขั้นที่ 2  เปลี่ยนการลบเป็นการบวก 
ขั้นที่ 3  ใช้การบวกแบบทั่วไปหลักต่อหลัก 
ขั้นที่ 4  แปลงค าตอบให้เป็นจ านวนปกติ 
         
 
 
 
 
ตัวอย่างที่ 2  จงหาผลลัพธ์ของ 275 334 499 289 534 327− + − + −   
วิธีท า     2  7  5  3  3  5    3  3  5  
           3  3  4  3  3  4              3  3  4      
           4  9  9   5  0  1             5  0  1 
           2  8  9   3  1  1             3  1  1 
           5  3  4   5  3  4              5  3  4  
           3  2  7   3 3 3             3 3 3 
                                                                                  4 5 8 358=            

ขั้นที ่1  แปลงจ านวนทุกจ านวนให้เป็นวินคิวลัม 
ขั้นที่ 2  เปลี่ยนการลบเป็นการบวก 
ขั้นที ่3  ใช้การบวกแบบทั่วไปหลักต่อหลัก 
ขั้นที่ 4  แปลงค าตอบให้เป็นจ านวนปกติ 
 

−   

   

−   

   
+   

−   

+   

+   

+   

−   

−   

−   

−   

+   

+   

−   

+   

+   

+   

+   

+   

+   

+   

+   

+   

   

ข้อสังเกต  ในทุก ๆ กรณี จ านวนที่ประกอบด้วยเลขโดดที่มากกว่า 5  เราจะต้องเปลี่ยนจ านวนนั้นให้เลข
โดดมีค่าไม่เกิน 5  โดยใช้วินคิวลัม จะท าให้ค านวณได้ง่ายขึ้น เพราะได้ลดขนาดของเลขโดด และลดวิธีการ
ใส่จุดบนเลขโดดที่บวกกันแล้วมีค่ามากกว่าสิบ (Shudhikaran)  
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ตัวอย่างที่ 3  จงหาผลลัพธ์ของ   4  3  4 1  5  4 1 4 5 1 2 11 4 4 5 2 4 4+ + + + +    
วิธีท า      4  3  4 1  5  4 1 4 5 1 2 11 4 4 5 2 4 4+ + + + +    
             11 4 3=  
             9 4 3=    9 4 3= −  
ดังนั้น   ค าตอบคือ 9 4 3−  
 
ตัวอย่างที่ 4  จงหาผลลัพธ์ของ  234 176 583 378 289− + + −  
วิธีท า          234 176 583 378 289− + + −    
             234 224 1423 422 311= − + + −  
             234 224 1423 422 311= + + + +  
             1330=    730=  
ดังนั้น   ค าตอบคือ 730       
ตัวอย่างที่ 5  จงหาผลลัพธ์ของ 2893 1477 1809 499 1434 999 4345 1434 2343 1342− + − − + + + + −   
วิธีท า       2893 1477 1809 499 1434 999 4345 1434 2343 1342− + − − + + + + −  
            3113 1523 2211 501 1434 1001 4345 1434 2343 1342= − + − − + + + + −  
            3113 1523 2211 501 1434 1001 4345 1434 2343 1342= + + + + + + + + +  

            1 1 0 1

0 0 6 1

=  

            1 1 0 7 1 9 0 7 1= =  
 ดังนั้น   ค าตอบคือ 9 0 7 1 
 
แบบฝึกหดัชุดที่ 6 
1. จงด าเนินการลบของสองจ านวนต่อไปนี้โดยใช้วิธีการลบแบบท่ัวไป 
1)   1 2 4                   2)  3 1 1                     3)  1  3  5  6                    4) 4  6  2  
       7 6                          4 7                             6  3  8                        3  2  7  
                                                                                                                                                                  
 
5)  1 1    0 1                  6)  9  3  2                      7)  1 1    3 1                       8) 2  5 1    0  
      7  5  7                      8  4  6                             9  9  8                            8  8  9  
                                                                                                                                                                   
 
9) 9  6  6  7                10)  1  2  3  4  6              11) 1  3 1    5  7                 12)  2  5  9  5  7  
   6  3  8  7                          3  3  7  7                         4  5  6                              2  7  5       
                                                                                                                                         

−   −   −   −   

−   −   −   −   

−   −   −   −   
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13) 5   5   3  4  6         14) 9   9   7   9  2           15) 9   8   6   7  8              16)  1   2   1   4  8  0  
          3  5  8  6                    7  9  2  8                 8  4  5   7  6                         9  4  9  9  8    
                                                                                                                                                                                         
 
17)  2  0  0                18)   2  0  0                19)  3  0  0  0                      20)  3  0  0  0  
      2 7  6                        3  4  7                      5  6  3  8                            4  3  2  7  
                                                                                                                                                                                  
21)  4  0  0  0               22)  5  0  0  0                23)  2  0  0  0                      24)  6  0  0  0  
      7  7  5  7                     9  8  4  6                       5  9  9  8                            7  8  8  9  
                                                                                                                                              
 
25) 7  0  0  0  0           26) 5  0  0  0  0               27) 7  4  6   8  4                   28)  9  3  0  0  0  
      8  6  3  9  9                7  3  3  7  7                     4  6  4  5  6                         2  7 5  4  5  
                                                                                                                                        
 
29) 2  1   2   1  5  5       30)  5   1   6   7  1  2        31)    5   1   0   0  0  0  32)     1   1   4   7  6  7  
     3  5  8  6  4  8              7  9  2  8  4  6              8  4  5   7  6  4  1              9  4  9  9  8  3  4     
                                                                                                                                                              
 
33) 2   1   1   5  0  1      34) 5   1   1   0  0  0           35) 6  1   5   5  3  1          36) 2   1   3   5  4  1 
     9   4   3  5  8  6                4  7  7  1  8                 8   8  4  5   7  6                9  4  9  9  8  9            
                                                                                                                                                    
 
37) 2   1   4   5  4  0       38)   5   1   5   6  0  0          39) 5   1   3   8  8  9  40) 1   1   6   7  6  4  
     5   2   4  3  5  8             8   6  7  9  2  8                8  4  5   7  6  6               9  4  9  9  8  7           
                                                                                                                                                  
 

2. จงหาผลลัพธ์ของจ านวนต่อไปนี้ 

1)   3  4  5                             2)  1  0  0  
      1  6  7                                                               3  8  9   
      2  8  9                                                               6  5  9   
           7 6                                                               9  4  7  
                                                                                                              

−   

−   −   

+   +   

+   +   

−   −   −   −   

−   −   −   

−   −   −   −   

−   −   −   −   

−   −   −   −   

−   −   −   −   

−   −   −   −   
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3)  1  4  7  9                         4)  2  0  9  0  
     1  3  5  0                                                               6  3  5  7  
     6 6 7 8                                                               8 5 7 1 
     3 6 0 7                                                        9 0 2 5   
     4 6  3  8                                                             5 3  2  7       
                                                                                              
 
5)  1  6  8  0                        6)  4  7  0  9  
     8 1    9  6                                                                  7  8  9       
     2  7  8 1                                                                6  7  8 7   
        7  5  7                                                                  8  4  6       
                                                                                                
 
7)  4 4 4 9 9                         8)  8 7 0 1 6  
     4 2 5 8 7                                                            7 6 7 8 6   
     7 6 9 0 1                                                            1 5 5 1 3   
     1 2 5 8 7                                                             4 2 5 8 7  
     6 4 5 9 3                                                            1 5 7 7 5   
        6  3  8 7                                                            7 3  3  7 7   
                                                                                                  
 
9)  467878 977779 233661 485858 36874 767675 167928+ − + − + +  
     = …………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
     = …………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
     = …………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 
10)  987899 578888 423234 67878 4851 407808 436377− + − − + +  
     = …………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
     = …………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
     = …………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
11)  16873589 57163985 9768456− +  
     = …………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
     = …………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
     = …………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

−   

−   

−   

−   

−   

+   

+   

+   

+   

+   

+   
+   

+   

+       
+   

−   

−   
−   

−   

+   

−   

−   

−   

−   
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12)  7808267814 26793986 457196275+ −  
     = …………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
     = …………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
     = …………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 
 
 
5. การตรวจผลลัพธ์การด าเนินการวินคิวลัม 
          กระบวนการวงกลมเก้าจุดที่น ามาประยุกต์ใช้ในการตรวจสอบค าตอบในการด าเนินการบวกจากเรื่อง      
การด าเนินการบวก สามารถใช้ในการตรวจสอบ การลบ การคูณและการหารได ้
           พบว่าจ านวนปกติที่แปลงเป็นจ านวนวินคิวลัม จะมีผลบวกเลขโดดของจ านวนปกติเท่ากับ ผลบวกเลข
โดดของจ านวนวินคิวลัม ดังตัวอย่างต่อไปนี้ 
          2893 3113=   ผลบวกเลขโดดของ 2893 คือ  4   ผลบวกเลขโดดของ 3113  คือ  4  เท่ากัน 
          1809 2211=   ผลบวกเลขโดดของ 1809  คือ 0   หรือ  9  ผลบวกเลขโดดของ 2211  คือ 0  หรือ 9  
           999 1001=   ผลบวกเลขโดดของ 999  คือ 0   หรือ  9  ผลบวกเลขโดดของ 1001 คือ 0  หรือ 9  
       1477 1523 1523− = − =   ผลบวกเลขโดดของ 1477−  คือ 1−   ผลบวกเลขโดดของ 1523−  คือ 1−  
                                         และ ผลบวกเลขโดดของ 1523  คือ 1−  
         499 501 501− = − =       ผลบวกเลขโดดของ 499−   คือ 4−    ผลบวกเลขโดดของ 501−  คือ 4−  
                                         และ ผลบวกเลขโดดของ 501 คือ 4−  
 
5.1 การตรวจสอบค าตอบจากการด าเนินการบวก  
ตัวอย่างที่ 1   จงตรวจสอบค าตอบจากการด าเนินการบวก      
วิธีท า             3  2  5  4                               1                   

                    2  5  6   3                             1                   
                    5  4  1  1                            2      
 
 
                                     
 
 
     
              
 
 

3 2 5 4+ + +  
(ผลบวกเลขโดดตัวตั้ง) 

+   +   

5 4 1 1+ + +  
(ผลบวกเลขโดดค าตอบ) 

1 1+  
(ผลบวกเลขโดดของตัวตั้งและตัวบวก) 

 

2 5 6 3+ + +  
(ผลบวกเลขโดดตัวบวก) 

 

1  

1  

2  

 

2  
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ตัวอย่างที่ 2   จงตรวจสอบค าตอบจากการด าเนินการบวก      

วิธีท า             4  2  5   3                                   0                     
                    5  3  5  4                                    8                    
                    9  0  0  1                                 8       
 
 
 
5.2 การตรวจค าตอบจากการด าเนินการลบ  
           ขั้นตอนการตรวจค าตอบจากการด าเนินการลบกระท าเช่นเดียวกันกับข้ันตอนการตรวจสอบการบวก 

ตัวอย่างที่ 1        4  5  3  3 7                        2                   
วิธีท า                2  5  8  7  4                        5               
                       2  1  1  9  1                        3             

 
 

ตัวอย่างที่ 2       5  6  4  8   3  5                       4                     
วิธีท า                4  2  5  5  2  4                      6                    
                      1  8  2  3  5  9                       1     
 
 
 
 
5.3 การตรวจค าตอบจากการด าเนินการบวกลบระคน  
ตัวอย่างที่ 1  จงตรวจสอบค าตอบต่อไปนี้ 
                    3  4  4                      2   
                        1  6  7                         5   

                       2  5  4                           2   
                       8  0  2                           1   

                      2  4  7                          4  

                  1  3  6                           1  

                       4  5  8                          9       
 

พบว่า ค าตอบ 458 348=  และ 4 5 8 9+ + =  
 

+   +   

8  

 

8  

 8  

 

0  

 

−   

−   

_  

_  

3  

 

3  

 

2  

 

5  

 

3  

 

1  

 

1  

 

4  

 

+   

+   

+   

+   

+   

+   

+   

+   
+   

+   
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5.4 สมบัติของวงกลมเก้าจุด  
          จากการศึกษาการตรวจสอบค าตอบของการด าเนินการบวกและการลบ ว่าถูกต้องหรือไม่โดยใช้การหา
ผลบวกเลขโดดของจ านวนที่น ามาด าเนินการกระท ากันและผลบวกของเลขโดดของค าตอบ เป็นที่สังเกต         
พบว่า ผลบวกของเลขโดดของจ านวนปกติที่แปลงเป็นจ านวนวินคิวลัมนั้นเท่ากัน  
          แล้วยังพบสมบัติของวงกลมเก้าจุดอีกว่า ผลบวกเลขโดดของจ านวนนั้นยังเท่ากับตัวเติมเต็มที่เป็นจ านวน
ตรงข้ามส าหรับการบวกของของจ านวนนั้นในวงกลมเก้าจุด เช่น  
 
          ผลบวกเลขโดดของ 9101 คือ  9+1+0+1 (9+1)+0+1 10 0 1 (1 0) 0 1 1 1 0 0= = + + = + + + = + = =    
                                                9+1+0+1 9+0+(1+1) 9 0 0 9= = + + =    
          สรุป  9  เป็นตัวเติมเต็มของ 0  ในวงกลมเก้าจุด 
          ผลบวกเลขโดดของ 442 358=  คือ 4+4 2 2+ =    
                                                  แต่ 3 5 8 (3 5) 8 8 8 16 1 6 7+ + = + + = + = → + =   
ดังนั้น  2 7 (7= และ 2  เป็นตัวเติมเต็มซึ่งกันและกันในวงกลมเก้าจุด ) 

ตัวอย่างที่ 1        5 4 5 4 3 2                          3                      
วิธีท า               3 5 4 6 2 4                         5                    
                      7 0 0 0 5 2                          1     

 
ดังนั้น    1 เป็นตัวเติมเต็มของ 8  ในวงกลมเก้าจุด 
ตัวอย่างที่ 2  จงหาผลลัพธ์ของ 275 334 499 289 534 327− + − + −  และตรวจสอบค าตอบการด าเนินการ 
                         
วิธีท า           3 3 5                5  
                  3 3 4                1 
                  5 0 1                4  
                  3 1 1                1 
                  5 3 4                3  
                  3 2 7               7  
                  4 4 2               7  

พบว่า     ผลบวกค าตอบ 4 4 2 2 7+ + = =  และผลบวกเลขโดดทุกจ านวนที่บวกกัน       
            5 1 4 1 3 3 7+ + + + + =  
 
 
 
 

+   +   

+   

1  

 
8  

 

3  

 8 1=  

 

+   +   

+   

+   

+   

+   

+   

+   

+   
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เวทคณิต                                                    4. การด าเนินการคูณ 
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บทน ำ 
 กำรคูณ เป็นการด าเนินการทางคณิตศาสตร์อย่างหนึ่ง ท าให้เกิดการเพ่ิมหรือลดของจ านวนหนึ่ง  การคูณ

เป็นหนึ่งในสี่ของการด าเนินการพื้นฐานของวิชาเลขคณิต (การด าเนินการพ้ืนฐานในวิชาเลขคณิต ได้แก่ การ
บวก การลบ การคูณและการหาร) 

การคูณสามารถนิยามบนจ านวนธรรมชาติว่าเป็นการบวกท่ีซ้ า ๆ กัน ตัวอย่างเช่น 3 คูณด้วย 4 (หรือเรียก
โดยย่อว่า 3 คูณ 4) หมายถึงการบวกจ านวน 4 เข้าไป 3 ชุด 
    
  ในบทนี้จะกล่าวถึงการด าเนินการคูณแบบเวทคณิตมี 7 เรื่อง คือ การด าเนินการแบบทั่วไป การ
ด าเนินการคูณแบบเทคนิค การคูณของจ านวนที่ตัวเลขแรกเท่ากันแต่ตัวเลขตัวหลังบวกกันได้ 10, 100, 1000, . . . 
การยกก าลังสอง   การคูณโดยการเบี่ยงฐาน   การคูณด้วยตัวคูณเป็นเลขเก้าหรืออนุกรมของเลขเก้า  และการ
ตรวจสอบค าตอบ  ซ่ึงแต่ละเร่ืองมีรายละเอียด  ดังน้ี 
 1. เกริ่นน า 
          2. การด าเนินการคูณแบบทั่วไป 
                   2.1 การคูณจากทางซ้ายไปทางขวา 
                   2.2 การคูณแนวตั้งและแนวไขว้ 
                2.3 การคูณโดยการเลื่อนตัวคูณ 
          3. การด าเนินการคูณแบบเทคนิค 
                  3.1 การคูณโดนใช้สัดส่วนช่วยในการค านวณ 
               3.2 การคูณด้วยตัวคูณ 4, 8, 16, . . . และ 40, 80, 160, . . .  
               3.3 การขยายสูตรคูณ 
               3.4 การคูณด้วยตัวคูณ 5, 50, 250, . . .  
          3.5 การคูณด้วยตัวคูณ 5, 15, 25, 35, 45, 55, . . .  
               3.6 ก าลังสองของจ านวนที่ลงท้ายด้วย 5 
          4. การคูณของจ านวนที่ตัวเลขแรกเท่ากัน แต่ตัวเลขตัวหลังบวกกันได้ 10, 100, 1000, . . . 
       5. การยกก าลังสอง 
           6. การคูณโดยการเบี่ยงฐาน 
               6.1 การคูณโดยการเบี่ยงฐาน กรณีตัวคูณท้ังสองน้อยกว่าฐาน 
               6.2 การคูณโดยการเบี่ยงฐาน กรณีตัวคูณท้ังสองมากกว่าสูง 
               6.3 การคูณโดยการเบี่ยงฐาน กรณีตัวคูณตัวหนึ่งมากกว่าฐานและตัวหนึ่งน้อยกว่าฐาน 
               6.4 การน าสมบัติของเรื่องสัดส่วนมาช่วยการค านวณ 
               6.5 การคูณแบบนิขิลัมสูตรในกรณีตัวคูณท้ังสองตัวต่างฐานกัน 
               6.6 การคูณแบบนิขิลัมสูตรในกรณีตัวคูณมีสามตัวพร้อมกัน 
               6.7 การหาค่าก าลังสองของจ านวนที่มีค่าใกล้เลขฐาน 
               6.8 การหาค่าก าลังสองของจ านวนที่มีค่าใกล้เคียง 50 
        7. การคูณด้วยตัวคูณเป็นเลขเก้าหรืออนุกรมของเลขเก้า 

https://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%81%E0%B8%B2%E0%B8%A3%E0%B8%94%E0%B8%B3%E0%B9%80%E0%B8%99%E0%B8%B4%E0%B8%99%E0%B8%81%E0%B8%B2%E0%B8%A3%E0%B8%97%E0%B8%B2%E0%B8%87%E0%B8%84%E0%B8%93%E0%B8%B4%E0%B8%95%E0%B8%A8%E0%B8%B2%E0%B8%AA%E0%B8%95%E0%B8%A3%E0%B9%8C
https://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B9%80%E0%B8%A5%E0%B8%82%E0%B8%84%E0%B8%93%E0%B8%B4%E0%B8%95%E0%B8%A1%E0%B8%B9%E0%B8%A5%E0%B8%90%E0%B8%B2%E0%B8%99
https://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%81%E0%B8%B2%E0%B8%A3%E0%B8%9A%E0%B8%A7%E0%B8%81
https://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%81%E0%B8%B2%E0%B8%A3%E0%B8%9A%E0%B8%A7%E0%B8%81
https://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%81%E0%B8%B2%E0%B8%A3%E0%B8%A5%E0%B8%9A
https://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%81%E0%B8%B2%E0%B8%A3%E0%B8%AB%E0%B8%B2%E0%B8%A3
https://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%88%E0%B8%B3%E0%B8%99%E0%B8%A7%E0%B8%99%E0%B8%98%E0%B8%A3%E0%B8%A3%E0%B8%A1%E0%B8%8A%E0%B8%B2%E0%B8%95%E0%B8%B4
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        8. การตรวจสอบค าตอบด้วยวิธีการคูณตัวแรกด้วยตัวแรก การคูณตัวหลังด้วยตัวหลัง และการหาผลบวก
ของตัวเลขโดดในค าตอบ 

 
1. เกริ่นน ำ 

เนื่องจากเวทคณิต เน้นการคิดเลขจากซ้ายไปขวา ดังนั้น สูตรที 3  ของเวทคณิตคือ แนวตรงและแนนไขว้ 
( Urdhva-Tiryagbyham  Meaning : Vertically and crosswise ) จึงเป็นสูตรทีน่ ามาใช้ในการด าเนินการคูณ
เลขสองจ านวนได้อย่างมีประสิทธิภาพ และรวดเร็วมาก ซึ่งจะได้เรียนรู้ ดังต่อไปนี้ : 
2. กำรด ำเนินกำรคูณแบบทั่วไป 
    เป็นการด าเนินการคูณขั้นพ้ืนฐาน  
 2.1กำรด ำเนินกำรคูณจำกทำงซ้ำยไปทำงขวำ (CALCULATION FROM LEFT TO RIGHT)  
 
 
 
 
 
 
เรำมำลองดูวิธีหำผลคูณจำกทำงซ้ำยไปทำงขวำดังนี้ 
             ถ้าต้องการหาผลคูณ   ด้วย                               
                           หรือ                               
                                                                                                                        
                                                                                            

ขั้นตอนการคูณจากทางซ้ายไปทางขวาจะได้   2 2 4 , 4 2 8 , 3 2 6 =  =  =                                                               
นั่นคือ ใส่  ในหลักร้อย    ในหลักสิบ  และ  ในหลักหน่วย ตามล าดับ 
ข้อสังเกต  การคูณเลขในแต่ละหลักด้วย  ได้ค่าสูงสุดไม่เกิน  ก็คือไม่มีตัวทดจึงง่าย 
 

ตัวอย่ำงที่ 1     
วิธีท ำ                                                         ขั้นที่ 1 คูณ  ด้วย  ผลลัพธ์คือ  เขียน 3  ห้อย 2   
                                                                      ขั้นที่ 2 หา เขียน 2  และ 8                  
         

2
3 2  8                      ขั้นที่ 3  ผลลพัธ์ที่ได้คือ 348            

                            3 4 8                      

                                             
 
 
 
 

234 2

2  4  3 2  4  3

2                  2

4  8   6 4  8   6

4 8 6

2 9

8   7 8 4 32

      4 7 4 28 =

     

   

สมบัติของจ ำนวนหลักของผลคูณ 
      จ านวนหลักของผลคูณจะเป็นดังนี้  n คือจ านวนหลักของตัวตั้ง และ  m คือจ านวนหลักของตัวคูณ   
ผลลัพธ์ของการคูณจ านวน  n  หลัก กับจ านวน  m  หลัก  จะได้ผลลัพธ์ที่มีหลักไม่เกิน  n  + m หลัก 
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ตัวอย่ำงที ่2       
วิธีท ำ                                                                                 
                                               3   

                          
4 1 38

2 2 1 0 1 2       

                   
2 6 2 8 4 2                                                                                          

                                                                    
 
 
 

 
วิธีกำรเขียนกำรค ำนวณจำกทำงซ้ำยไปทำงขวำ  (WRITING LEFT TO RIGHT CALCULATION)                                                                
ตัวอย่ำงที่ 3  จงหาผลคูณ   
คูณจำกทำงซ้ำยไปทำงขวำของ   
                                            

                                                      

                                                     
4 1

1 2 4 2  

                                        
 1 6 5 2  

 
ตัวอย่ำงที่ 4 จงหาผลคูณของ   (1)  
                                      (2)   
                                      (3)  234 3   
วิธีท ำ เขียนตามแนวนอน (1)   

24 0
3457 8= 2 3 4 56 = 27,656  

                               (2)   
4 2

138 4=0 1 3 2 = 552  

                               (3)  
96

234 3=00 1 2 = 702  

 
แบบฝึกหัดชุดที่ 1 กำรด ำเนินกำรคูณจำกซ้ำยไปขวำ 
1.    2.   3.    4.   
                                                                                   
                                                                                                  

 
 

5.   6.   7.   8.  
                                                                              
                                                                                                       

 
 

8   7   6   1   4

236 7

2   3   6

            7

3457 8

138 4

3 2 3 1 3 4 5 3 2 1 6 8 2 1

   3          2           3          4

                                           

2 3 6 5 7 3 2 5 7 4 4 7 8 5 7

       7           6           8           9

                                                

  

  

            

            

ขั้นที่ 1  คูณจากทางซ้าย  ด้วย  ผลลัพธ์คือเขียน 2  
           ห้อย 4 
ขั้นที่ 2  7 3 21 =

  
เขียน  2  ห้อย  1  

ขั้นที่ 3  6 3 18 =

  
เขียน  1  ห้อย  8   

ขั้นที่ 4  1 3 03 =   เขียน  0  ห้อย  3  
ขั้นที่ 5  4 3 12 =

   
เขียน  1 และ  2 

ขั้นที่ 6  ผลลัพธ์ที่ได้คือ  262,842 

8 3
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9.   10.  11.   12.   
                                                                            

                                                                                
 

 
13.   14.  15.  16.   
                                                                    
                                                                                       

 
 

 
17.  18.  19.  20.   
                                                           
                                                       
 

 
21.  22.  23.  24.       
                                                           
                                                        
 

 
25.  26.  27.  28.  
                                                       

                                                         
  

 
29.  30.  31.  32.  
                                                          
                                                        
   

 
33.  34.  35.  36.  
                                                              
                                                          
 

 
 

4 8 4 3 5 8 4 4 4 8 9 6 5 9 4 9

           5           8          4           7

                                                

9 4 3 7 2 3 8 4 6 9 5 2 6 4 8 6 8 2 1 5

             6              5              7              9

                                                                

3 2 1 4 6 3 9 7 1 4 6 6 9 7 8 4 6 3 6 8 2 1 9 9

               4                7                  9                  5

                                                                            

6 7 7 4 4 6 8 4 6 9 6 4 8 4 6 9 6 4 6 8 2 8 4 6

                 8                  3                  5                 8

                                                                            

9 4 4 7 8 6 4 7 9  9 4  6 9 6 4 8 4 6 2 8 4 6 6 8  

                 8                   3                  5                   8

                                                                            

4 4 6 6 7 7 8 9 6 4 4 6 5 4 8 6 6 6 8 8 9 9 8 7

                 8                   3                  5                 8

                                                                            

7 7 7 7 7 7 8 8 8 8 8 8 6 6 6 6 6 6 9 9 9 9 9 9 9

                 7                 8                  6                  9

                                                                            

   

   

         

   

         

            

         

   

         

   
   

   

   

   

   

   

      
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37.  38  39.  40.  
                                                      

                                                        

  

41.  42.  43.  44.  

                                                         

                                                     

 
 
2.2 กำรคูณแนวตั้งและแนวไขว้ (Vertically and Cross-wise ) 

เป็นสูตรที่ 3  การคูณแนวตั้งและแนวไขว้ ซึ่งแบบรูปทั่วไป (General Multiplication)  ของจ านวนสอง
จ านวนโดยการด าเนินการคูณแนวตั้งและแนวไขว้ เป็นวิธีที่สั้นสามารถคูณกันได้ รวดเร็วและพัฒนาเพ่ือการคูณ
จากทางซ้ายไปทางขวา  ซึ่งการคูณแบบนี้มีประสิทธิภาพมาก ดังตัวอย่างต่อไปนี้ 

2.2.1 กำรคูณจ ำนวนสองหลักกับจ ำนวนสองหลกั 

ผังกำรคูณแนวตั้งและแนวไขว้ ของจ ำนวนสองหลักกับจ ำนวนสองหลัก 

 
                                 ขั้นที่ 1             ขั้นที่ 2         ขั้นที่ 3 
                

ตัวอย่ำงที่ 1 จงหำผลคูณของ 21 23   
วิธีท ำ 

                                   2 1    
                               2 3               

                                          
4

0  

                                       2 1              
                          2 3                 
                            

84
0 0  

                                      2 1 
                                       2 3         

9 7 1 4 6 3 3 5 9 7 8 4 6 3 3 6 9 6 9 6 9 6 9 9 6 6 6 7 7 9 6

                3                      8                      6                     9

                                                                                                 

8 4 6 9 . 6 4 7 8 4 8 3 . 8 8 2 7 9 . 6 7 6 9 8 9 . 7 9 7 9

                       8               0.7               0.6               0.9

                                                                                           

            

            

   

ขั้นที่ 1  หาผลคูณตามแนวตั้งของหลักสิบ  
จะได้ 2 2 04 =  เขียน 0 ห้อย 4 

ขั้นที่ 2  หาผลบวกของผลคูณไขว้หลักสิบกับหลัก
หน่วยจะได้ ( ) ( )2 3 1 2 08 +  =  เขียน 0  
ห้อย 8 

ขั้นที่ 3  หาผลคูณตามแนวตั้งของหลักหน่วย  
จะได้ 1 3 03 =  เขียน 0 และ 3 

x 

x 

x 

http://perpetualthinkings.blogspot.com/2010/11/vertically-and-crosswise-close-to-100.html
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4 8

0 0 0 3  

                                      2 1  

                                     
           2 3

    
                         4 8

0 0 0 3       

                         0 4 8 3      

 
ตัวอย่ำงที่  2  จงหำผลคูณของ 89 65   
วิธีท ำ 

                                      8 9   

                                                   
     6 5

                                  
8

 4       

 

                                      8 9   

                                           
     6 5

                                
48

 4 9     

 

                                      8 9   

                                            
     6 5

                               
48

 4 9 4 5  

 

        8 9   

                                                    
   6 5

                                  
48

4 9 4 5       

                             5  7  8 5  

     
ตัวอย่ำงที่ 3 จงหำผลคูณของ  43 32  
วิธีท ำ  

        4 3  

                                                       
  3 2

                                   
2 7

1 1 0 6       

                               1  3  7  6  

ขั้นที่ 4  น าผลคูณท้ังสองแถวในหลักเดียวกัน มา
บวกกันจากทางซ้ายไปทางขวา ได้ผลลัพธ์คือ 483 

การด าเนินการคูณ 
1) 4 3 12 =  เขียน 1 ห้อย 2 
2) ( ) ( )4 2 3 3 17 +  =  เขียน 1 ห้อย 7 
3) 3 2 06 =  เขียน 0 และ 6 
4) น าผลคูณท้ังสองแถวในหลักเดียวกัน มาบวกกัน
จากทางซ้ายไปทางขวา ได้ผลลัพธ์คือ 1,376 

x 

ขั้นที่ 1 หาผลคูณตามแนวตั้งของหลักสิบ  
จะได้  8 6 48 =  เขียน 4 ห้อย 8 

ขั้นที่ 2  หาผลบวกของผลคูณไขว้หลักสิบกับหลัก
หน่วย จะได้ ( ) ( )8 5 9 6 94 +  =  เขียน 9  
ห้อย 4 

ขั้นที่ 3  หาผลคูณตามแนวต้ังของหลักหน่วย 
จะได้ 9 5 45 =  เขียน 4 และ 5 

ขั้นที่ 4  น าผลคูณท้ังสองแถวในหลักเดียวกัน มา
บวกกันจากทางซ้ายไปทางขวา  
ได้ผลลัพธ์คือ 5,785 

x 

x 

x 

x 

x 
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วิธีกำรตรวจสอบค ำตอบของกำรด ำเนินกำรคูณจ ำนวนสองจ ำนวน ด้วยวิธีผลบวกเลขโดด  
จำกตัวอย่ำงท่ี 1  
                                     
                                                                       1 5 6→ + =   
                                                                       
 
ขั้นที่ 1 เขียนตารางและลากเส้นทแยงมุมเกิดสามเหลี่ยม  รูป ดังรูปข้างต้น  
ขั้นที่ 2 หาผลบวกเลขโดดของตัวตั้ง  คือ     น า  ไปเขียนไว้ที่สามเหลี่ยมด้านบน 
ขั้นที่ 3 หาผลบวกเลขโดดของตัวคูณ  คือ    น า  ไปเขียนไว้ที่สามเหลี่ยมด้านล่าง 
ขั้นที่ 4 หาผลคูณของตัวเลขสามเหลี่ยมบนกับสามเหลี่ยมล่าง  หาบวกเลขโดดของผลคูณ คือ     
                 น า  ไปเขียนไว้ที่สามเหลี่ยมด้านข้างทางขวามือ 
ขั้นที่ 5 หาผลบวกเลขโดดของผลลัพธ์การคูณ  คือ       
         น า ไปเขียนไว้ที่สามเหลี่ยมด้านข้างทางซ้ายมือ  ถ้าตัวเลขของสามเหลี่ยมด้านข้างซ้ายและขวาเท่ากัน 
แสดงว่าผลคูณนั้นถูกต้อง 
 
2.2.2 กำรคูณจ ำนวนสองจ ำนวนที่เป็นจ ำนวนเท่ำกันตั้งแต่สำมหลักขึ้นไป 
 

แผนภำพกำรคูณแนวตั้งและแนวไขว้ ของจ ำนวนสำมหลักกับจ ำนวนสำมหลัก 

 
ขั้นที่ 1                 ขั้นที่ 2               ขั้นที่ 3                   ขั้นที่ 4                 ขั้นที่ 5 

 
ตัวอย่ำงที่ 1  จงหำผลคูณของ   304 412   
วิธีท ำ  แยกตัวตั้งและตัวคูณออกเป็น 3 หลัก 
 

               

2

3 0 4

4 1 2

1  

 

 
           
 
               
 

2 1

2 3 3 5 15 =

4 8 3

4

21 2 1 3+ = 3

23 2 3 5+ = 5

3 5 15 =

1 5 6+ = 6

21 23 483 = 483 4 8 3 15 1 5 6→ + + = → + =

   

ขั้นที่ 1  
1. หาผลคูณตามแนวตั้งที่หลักร้อยจะได้  3 4 12 =  
2. ค าตอบที่ได้เกิดจากจ านวนที่มีหนึ่งหลักคูณกับจ านวนที่มีหนึ่ง

หลัก ดังนั้นค าตอบที่ได้จะมี  1 1 2+ =  หลัก  
3. เขียน 12  ที่หลักร้อยในรูปแบบ 

2
1     

 
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32

3 0 4

4 1 2

1 0  

 

 
           
           

 
 
 

 
 

  

    

3 22

3 0 4

4 1 2

1 0 2    

 

          
 
 

 

        
3 0 4

4 1 2
 

  
3 42 2

1 0 2 0     

 
 
 

 
 
 

   
3 0 4

4 1 2
                                               

        
32 2 4

1 0 2 0 0 8    

 
 

 
 

ขั้นที่ 2  
1. หาผลบวกของผลคูณไขว้ที่หลักร้อยกับหลักสิบได้    

   (3)(1) (4)(0) 03+ =  
2. ค าตอบที่ได้เกิดจากจ านวนที่มีหนึ่งหลักคูณกับจ านวนที่มีหนึ่ง

หลัก ดังนั้นค าตอบที่ได้จะมี 1 1 2+ =  หลัก  
3. เขียน 03  ต่อจากข้ันที่  1 เป็น  

32
1 0  

 

ขั้นที่ 4 
1. หาผลบวกของผลคูณไขว้หลักสิบกับหลักหน่วยได ้ 

(0)(2) (4)(1) 04+ =  
2. ค าตอบที่ได้เกิดจากจ านวนที่มีหนึ่งหลักคูณกับจ านวนที่มีหนึ่ง

หลัก ดังนั้นค าตอบที่ได้จะมี 1 1 2+ =  หลัก  
3. เขียน 04  ต่อจากข้ันที่  3  เป็น  

3 42 2
1 0 2 0    

 
 ขั้นที ่5 
1. หาผลคูณตามแนวตั้งที่หลักหน่วยได้  2 4 08 =  
2. ค าตอบที่ได้เกิดจากจ านวนที่มีหนึ่งหลักคูณกับจ านวนที่มีหนึ่ง

หลัก ดังนั้นค าตอบที่ได้จะมี  1 1 2+ =  หลัก  
3. เขียน 08  ที่หลักหน่วย เป็น 

32 2 4
1 0 2 0 0 8    

 

 

 

ขั้นที่ 3  
1. หาผลบวกของผลคูณไขว้และผลคูณตามแนวตั้งทั้งสามหลักได้       
   [ (3)(2) (4)(4) 22+ = ] +[ (0) (1) 0 = ]= 22   
2. ค าตอบที่ได้เกิดจากจ านวนที่มีหนึ่งหลักคูณกับจ านวนที่มีหนึ่ง

หลัก ดังนั้นค าตอบที่ได้จะมี  1 1 2+ =  หลัก  
3. เขียน 22    ต่อจากข้ันที่  2  เป็น  

3 22
1 0 2     

 

 

 
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3 0 4

4 1 2
                                               

      
32 2 4

1 0 2 0 0 8    

        1 2 5 2 4 8    

ดังนั้น 304 412 125,248 =  
 
ตัวอย่ำงที่ 2  จงหำผลคูณของ   123 132   
วิธีท ำ   เราสามารถใช้วิธีที่การคูณจ านวนสองหลักกับจ านวนสองหลัก โดยการแยกแต่ละจ านวนออกเป็น 2 ส่วน 
คือ 12 / 3  และ 13 / 2  แล้วท าให้ 12  กับ 13  ดูเหมือนเป็นตัวเลขตัวเดียว ดังนี้ 
             1 2 3  
          1 3 2  

    
5 6

0 1   

  
 
 
 
          1 2 3  
          1 3 2  

    
35 6

0 1 0 6    

 
  

 
 
 
 
 
 
          1 2 3  
          1 3 2  

  
5 6 3

0 1 0 6 0 6   

   
 

ขั้นที่ 2  
1. หาผลบวกของผลคูณไขว้จะได้  (12)(2) (13)(3) 63+ =  
2. ค าตอบที่ได้เกิดจากจ านวนที่มีสองหลักคูณกับจ านวนที่มีหนึ่ง

หลัก ดังนั้นค าตอบที่ได้จะมี 2 1 3+ =  หลัก  
3. เขียน 063  ให้มีสามหลักและมีตัวห้อยหนึ่งหลักตรงกับส่วนที่
สองได้คือ  

3
0 6  

 

 

 
ขั้นที่ 1  
1. หาผลคูณตามแนวตั้งจะได้  12 13 156 =  
2. ค าตอบที่ได้เกิดจากจ านวนที่มีสองหลักคูณกับจ านวนที่มีสอง

หลัก ดังนั้นค าตอบที่ได้จะมี  2 2 4+ =  หลัก  
3. เขียน 156  ให้มีสี่หลักและมีตัวห้อยสองหลักตรงกับส่วนแรกได้
คือ  

5 6
0 1  

ขั้นที่ 3  
1. หาผลคูณตามแนวตั้งจะได้  3 2 6 =  
2. ค าตอบที่ได้เกิดจากจ านวนที่มีหนึ่งหลักคูณกับจ านวนที่มีหนึ่ง

หลัก ดังนั้นค าตอบที่ได้จะมี  1 1 2+ =  หลัก  
3. เขียน 6  ให้มีสองหลักเป็นตัวปิดได้คือ 0 6   
 

 

ขั้นที่ 6 
น าผลคูณทั้งสองแถวในหลักเดียวกันมาบวกกันจากซ้ายไปขวา จะ
ได้ผลลัพธ์ คือ  125248   
 

 



เวทคณิต                                                    4. การด าเนินการคูณ 

10 
 

 
          1 2 3  
          1 3 2  

   
5 6 3

0 1 0 6 0 6   

   0 1 6 2 3 6    
 

ดังนั้น 123 132 16,236 =  
 
ตัวอย่ำงที่ 3  จงหำผลคูณของ 613 158   
วิธีท ำ             6 1 3   

                            
 1     5 8

                   
6

0         

 

                   6 1 3   

                        
 1     5 8

               
16

0 3      

         
 

                  6 1 3   

                           
1     5 8

                 
66 1

0 3 5      

 

                 6 1 3  
                          

1     5 8

               
6 36 1

0 3 5 2          

 

               6 1 3   
                        

1     5 8

             
6 36 1

0 3 5 2  2  4      

 
 

ขั้นที่ 1 หาผลคูณตามแนวตั้งของหลักร้อย  
จะได้  6 1 01 =  เขียน 0 ห้อย 6 

x 

ขั้นที่ 2  หาผลบวกของผลคูณไขว้หลักร้อยกับ
หลักสิบ จะได้ ( ) ( )6 5 1 1 31 +  =  เขียน 3  
ห้อย 1 

ขั้นที่ 3  หาผลบวกของผลคูณไขว้หลักร้อยกับ
หลักหน่วยและผลคูณแนวตั้งหลักสิบ จะได้

( ) ( ) ( )6 8 3 1 1 5 56 +  +  =  เขียน 5 ห้อย 6 

ขั้นที่ 5  หาผลคูณตามแนวตั้งหลักหน่วย  
จะได้ ( )3 8 24 =  เขียน 2 และ 4 

x 

x 

ขั้นที่ 4  หาผลบวกของผลคูณไขว้หลักสิบกับหลัก
หน่วย จะได้ ( ) ( )1 8 3 5 23 +  = เขียน 2  
ห้อย 3 

x 

x 

ขั้นที่ 4  
น าผลคูณทั้งสองแถวในหลักเดียวกันมาบวกกันจากซ้ายไปขวา จะ
ได้ผลลัพธ์ คือ 16236   
 

 
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               6 1 3   
                      

1     5 8

     

         
6 36 1

0 3 5 2  2  4

    9 6  8  5  4
  

 
 
ตัวอย่ำงที่ 4  จงหำผลคูณของ 865 432   

วิธีท ำ            8 6 5  

                         
 4     3 2

                     
2 4 78

3 4 5 2 1 0       

               
3 7 3  6 8 0  

 
 
 

 

 
 
 
 
 
 
 
ตัวอย่ำงที่ 5  จงหำผลคูณของ   1201 1312   
วิธีท ำ 
   
         

       

1

1 2 0 1

1 3 1 2

0         

 

 
 

ขั้นที่ 6  น าผลคูณท้ังสองแถวในหลักเดียวกัน มา
บวกกันจากซ้ายไปขวาจะได้ผลลัพธ์ คือ 96,854 

ขั้น การคูณ 
1) 8 4 32 =  เขียน 3 ห้อย 2 
2) ( ) ( )8 3 6 4 48 +  =  เขียน 4 ห้อย 8 
3) ( ) ( ) ( )8 2 5 4 6 3 54 +  +  =  เขียน 5 ห้อย 4 
4) ( ) ( )6 2 5 3 27 +  =  เขียน 2 ห้อย 7 
5) 5 2 10 = เขียน 1 และ 0 
6) น าผลคูณทั้งสองแถวในหลักเดียวกัน มาบวกกัน
จากทางซ้ายไปทางขวา ได้ผลลัพธ์คือ 373,680 

x 

x 

ข้อสังเกต 
 ขั้นตอนที่กล่าวมาข้างต้น สามารถสรุปเป็นแผนภาพได้ กรณีการคูณจ านวนสี่หลักกับจ านวนสี่หลัก 

               
            ขั้นที่ 1         ขั้นที ่2         ขั้นที่ 3         ขั้นที่ 4           ขั้นที่ 5        ขั้นที่ 6         ขั้นที่ 7 
 
 

ขั้นที่ 1  
1. หาผลคูณตามแนวตั้งหลักพันได้  1 1 1 =  
2. ค าตอบที่ได้เกิดจากจ านวนที่มีหนึ่งหลักคูณกับจ านวนที่มี

หนึ่งหลัก ดังนั้นค าตอบที่ได้จะมี  1 1 2+ =  หลัก  
3. เขียน 1  ที่หลักพันเป็น 

1
0  

 
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51

1 2 0 1

1 3 1 2

0 0         

 

           
 
 

    

71 5

1 2 0 1

1 3 1 2

0 0 0        

  

   
          
 
 
  
 
 

    

51 5 7

1 2 0 1

1 3 1 2

0 0 0 0        

 

 
  
 
   
 

         

71 5 7 5

1 2 0 1

1 3 1 2

0 0 0 0 0        

 

 
               
 
 
 
 

ขั้นที่ 2  
1. หาผลบวกของผลคูณไขว้หลักหลักพันกับหลักร้อยได้  

(1)(3) (1)(2) 5+ =  
2. เขียน 5  ต่อจากข้ันที่ 1 เป็น 

51
0 0    

 

ขัน้ที่ 3  
1. หาผลบวกของผลคูณตามแนวไขว้ของหลักพันและหลักสิบ กับผล
คูณแนวตั้งหลักร้อยได้  [1 1 0 1] (2 3) 7 +  +  =  
2. เขียน 7  ต่อจากข้ันที่ 2 เป็น 

71 5
0 0 0  

 
3. เขียน  ให้มีสี่หลักเป็นตัวปิดได้คือ   
 

 

ขั้นที่ 4  
1. หาผลบวกของผลคูณตามแนวไขว้ของหลักพันและหลักหน่วย  
   กับผลคูณแนวไขว้หลักร้อยกับหลักสิบได ้  

         [1 2 1 1] [2 1 3 0] 5 +  +  +  =  
2. เขียน 5  ต่อจากข้ันที่ 3 เป็น 

51 5 7
0 0 0 0  

 
 

 

ขั้นที ่5 
1.หาผลบวกของผลคูณตามแนวไขว้ของหลักหลักและหลักหน่วย กับ
ผลคูณแนวตั้งหลักสิบได้  [2 2 3 1] (0 1) 7 +  +  =  
2. เขียน 7  ต่อจากข้ันที่ 4 เป็น 

71 5 7 5
0 0 0 0 0     

 

 
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11 5 7 5 7

1 2 0 1

1 3 1 2

0 0 0 0 0 0

    

     

 

 
 
      

        

1 5 7 5 7 1

1 2 0 1

1 3 1 2

0 0 0 0 0 0 0 2

    

      

 

             
         
 

     

1 5 7 5 7 1

1 2 0 1

1 3 1 2

0 0 0 0 0 0 0 2

    

      

 

         1  5  7  5  7  1  2   
 
ดังนั้น 1201 1312 1,575,712 =  
   
หรือเรำอำจ แบ่งแต่ละจ ำนวนเป็น 2 ส่วน  12 / 01 13/12  แล้วหำผลคูณดังนี้ 
 

  

5 6

1 2 0 1

1 3 1 2

0 1 

 

           
 
 

 
 
 
 

ขั้นที่ 6  
1. หาผลบวกของผลคูณตามแนวไขว้ของหลักสิบและหลักหน่วยได ้

   1  1 0 2 1 +  =   
2. เขียน 1 ต่อจากข้ันที่ 5 เป็น 

11 5 7 5 7
0 0 0 0 0 0   

 

  

 
 

ขั้นที่ 1  
1. หาผลคูณตามแนวตั้งจะได้  12 13 156 =  
2. ค าตอบที่ได้เกิดจากจ านวนที่มีสองหลักคูณกับจ านวนที่มีสองหลัก 

ดังนั้นค าตอบที่ได้จะมี  2 2 4+ =  หลัก  
3. เขียน 156  ให้มีสี่หลักและมีตัวห้อยสองหลักตรงกับส่วนแรกได้คือ  

5 6
0 1  

 

 

ขั้นที่ 7  
1. หาผลคูณตามแนวตั้งหลักหน่วยได้  2 1 2 =  
2. เขียน 1 ต่อจากข้ันที่ 5 เป็น 

1 5 7 5 7 1
0 0 0 0 0 0 0 2    

 

ขั้นที่ 8  
น าผลคูณทั้งสองแถวในหลักเดียวกันมาบวกกันจากซ้ายไปขวา จะได้
ผลลัพธ์ คือ 1575712   
 

 
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6 5 75

1 2 0 1

1 3 1 2

0 1 0 1

 

           
           

 
 
 
  

  

65 5 7

1 2 0 1

1 3 1 2

0 1 0 1 0 0 1 2

 

           
 
 

  

65 5 7

1 2 0 1

1 3 1 2

0 1 0 1 0 0 1 2

   

     1  5  7  5  7  1  2   

ดังนั้น 1201 1312 1,575,712 =  

 
ตัวอย่ำงที่ 6  จงหำผลคูณของ   312 1011   
วิธีท ำ 

        
0 33 5

3 1 2

1 0 1 1

0 0 1 0 1 3 2

0 3 1 5 4 3 2

 

ดังนั้น 312 1011 315,432 =  
 
 

ขั้นที่ 2  
1. หาผลบวกของผลคูณไขว้จะได้  (12)(12) (13)(01) 157+ =  
2. ค าตอบที่ได้เกิดจากจ านวนที่มีสองหลักคูณกับจ านวนที่มีสองหลัก 

ดังนั้นค าตอบที่ได้จะมี 2 2 4+ =  หลัก  
3. เขียน 157  ให้มีสี่หลักและมีตัวห้อยสองหลักตรงกับส่วนที่สองได้
คือ  

5 7
0 1  

 

 

ขัน้ที่ 3  
1. หาผลคูณตามแนวตั้งจะได้  (01) (12) 12 =  
2. ค าตอบที่ได้เกิดจากจ านวนที่มีสองหลักคูณกับจ านวนที่มีสองหลัก 

ดังนั้นค าตอบที่ได้จะมี  2 2 4+ =  หลัก  
3. เขียน 12  ให้มีสี่หลักเป็นตัวปิดได้คือ 0 0 1 2   
 

ขั้นที่ 4  
น าผลคูณทั้งสองแถวในหลักเดียวกันมาบวกกันจากซ้ายไปขวา จะได้
ผลลัพธ์ คือ 1575712   
 

 

 

 
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ตัวอย่ำงท่ี 7  จงหำผลคูณของ   198 303   
ในตัวอย่ำงนี้ จะสังเกตเห็นว่ำจ ำนวนแรกตัวเลขบำงหลักมีค่ำเกิน 5 เรำสำมำรถลดค่ำโดยเปลี่ยนเป็นจ ำนวน
วินคิวลัม ดังนี้ 
วิธีที่ 1 

     

6 0 0

2 0 2

3 0 3

0 0 0 0 0 6

0 6 0 0 0 6 59994=

 

 

วิธีที่ 2 

0 0 0

2 0 2

3 0 3

0 6 0 0 0 6

0 6 0 0 0 6 59994=

           

ดงันั้น 202 303 59,994 =  
หมำยเหตุ การเลือกวิธีการแยกท่ีละส่วนของสองจ านวนที่จะหาผลคูณข้างต้น ตัวอย่างสุดท้ายจะเป็นทางเลือกท่ีดี
ที่สุดเพราะตัวเลขส่วนหลักขวาสุดจะมีก่ีต าแหน่งก็ได้ แต่หลักสุดท้ายคูณกันจะมีต าแหน่งเดียวจึงมีแนวโน้ม
หลีกเลี่ยงการทด ที่จริงแล้วรูปแบบกำรคูณ แนวตั้ง/แนวไขว้/แนวตั้ง ที่ใช้กับเลขสองจ ำนวนที่มี  หลัก แต่
เรำสำมำรถน ำมำประยุกต์ใช้กับจ ำนวนที่มีตัวเลขสำมหลักหรือสี่หลักโดยกำรแยกท่ีละส่วนนั้น เรำอำจไม่แยกท่ี
ละส่วนก็ได้ ซึ่งจ ำนวนเต็มที่มีหลักเกิน  หลักก็มีแบบแผนเฉพำะเช่นกัน และสำมำรถพิสูจน์ได้ 
พิสูจน์เชิงพีชคณิต 
 เนื่องจาก       
ให้  ดังนั้น     
นั่นคือ                                    
                                           
                                    
 
 
 
 
 
 

2

2

2(ax b)(cx d) (ac)x (ad bc)x bd+ + = + + +

x 10= 2(a 10 b)(c 10 d) (ac)10 (ad bc)10 bd +  + = + + +

a           b

c          d

ac / ad cb / bd+

 

 

   
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2.2.3 กำรคูณด้วยกำรใช้จ ำนวนวินคิวลัม (USING THE VINCULUM NUMBERS) 
 เราจะใช้จ านวนวินคิวลัมช่วยในการด าเนินการคูณ  ซึ่งได้อธิบายจ านวนวินคิวลัมจากเรื่องการด าเนินการ
ลบ  ซึ่งจะท าให้การด าเนินการคูณง่ายและเร็วขึ้น ผลคูณของจ านวนแต่ละตัวในรูปจ านวนวินคิวลัม การด าเนินการ
คูณเป็นไปตามสมบัติด้านพีชคณิต (Algebraic Properties)   
ตัวอยำ่งที่ 1    1)      
                   2)   
                   3)            
                   4)   
                   5)             
                   6)   
                   7)   
ตัวอย่ำงที่ 2  จงหำผลคูณของ  49 34 51 34 =    
วิธีท ำ                          5 1  

                                            
3 4

                                 
5 7

1 1 0 4       

        

                    
1 6 7 4 1 6 6 6=

 

                         
 

 
 
 
 
 
ตัวอย่ำงที่ 2  จงหำผลคูณของ  48 38   
วิธีท ำ                       5 2   

                                        
4 2

                              
0 8

2 1 0 4     
 
 

        
2 1 8 4 1 8 2 4=  

 
 
 
 
 

3 2 6 =

2 4 2 4 8 8 = −  = − =

3 2 3 ( 2) 6 = −  − =

2 3 2 ( 3) 6 6 =  − = − =

4 3 4 (3) 12 12 = −  = − =

4 5 4 ( 5) 20 20 =  − = − =

3 4 3 ( 4) 12. = −  − =

x 

x เราเขียน 48  เป็น 52  และเขียน38  เป็น 42  เพ่ือ
ลดค่าเลขมากกว่า  ให้มีค่าไม่มากกว่า 5 แล้ว
ด าเนินการตามขั้นตอนของการคูณแนวตั้งและแนว
ไขว้ จะได้  5 4 20 = , 5 2 2 4 18 +  = , 
2 2 04 =  ได้ผลคูณเป็น 2184 เปลี่ยนเป็น
จ านวนปกติได้ 2184 1824=   

5

เราเขียน 49  เป็น 51  เพ่ือลดค่าของตัวเลขที่มากกว่า  แล้วด าเนินการตามขั้นตอนของการคูณ

แนวตั้งและแนวไขว้ จะได้  5 3 15 = , ( ) ( )5 4 1 3 17 +  = , 1 4 4 =  ได้ผลคูณเป็น 1674  แล้ว

เปลี่ยนเป็นจ านวนปกติจะได้ 1674 1666=  
 

5



เวทคณิต                                                    4. การด าเนินการคูณ 

17 
 

ตัวอย่ำงที่ 3  จงหำผลคูณของ  79 87   
วิธีท ำ                           1 2 1  

                                             
1 1 3

                                  
1 73 2

0 0 0 0 0 3       

                           
0 1 3 2 7 3 0 0 6 8 7 3=

 
 
 
 
 
 
 
 
แบบฝึกหัดชุดที่ 2  การคูณแบบแนวตั้งและแนวไขว้   
1.               2.           3.         4.                                             
                                                                                             

                                                                                                           

5.             6.           7.          8.                                              
                                                                                              

                                                                                        

9.                     10.           11.         12.                                             
                                                                                                

                                                                                        

13.             14.           15.          16.                                             
                                                                                               

                                                                                        

17.             18.           19.          20.                                             
                                                                                              

                                                                                       

 
 

2 3 1  4 6 6 3  9

2 1 2 2 4 3 5  2

                            

4  1 2  3 3  5 5  2 

3  1 4  1 2  3 3  4

                            

4  1 2  3 6  2 4  5

3  1 4  1 5  3 5  5

                            

4  3 3  3 7  3 5  6

5  3 4  4 5  5 6  3

                            

5  3 8 1 7  6 8  5

7  6 6  8 6  5 6  5

                            

ลดค่าของตัวเลขที่มากกว่า  ให้น้อยกว่าหรือเท่ากับ 5 แล้วด าเนินการตามขั้นตอนของการคูณแนวตั้ง
และแนวไขว้ จะได้  1 1 01 = , 1 1 2 1 03 +  = , 1 3 1 1 2 1 02 +  +  = , 2 3 1 1 07 +  = , 
1 3 03 = ได้ผลคูณเป็น 013273  แล้วเปลี่ยนเป็นจ านวนปกติจะได้ 013273 6873=    
 
 

5

   

   

      

   

   

      

   

   

      

            

         

x 
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21.             22.           23.          24.                                             
                                                                                             

                                                                                       

25.             26.           27.          28.                                             
                                                                                               

                                                                                       

 
แบบฝึกหัดชุดที่ 3  การคูณด้วยการใช้จ านวนวินคิวลัม การใช้จ านวนวินคิวลัมในการคูณครั้งนี้ จะลดค่าท่ีมากกว่า 

 คือ  ไม่ให้เกิน  จะช่วยให้คิดเลขง่ายและเร็วขึ้น 
1.               2.           3.         4.                                             
                                                                                             
                                                                                      

5.             6.           7.          8.                                              
                                                                                           

                                                                                       

9.                     10.           11.         12.                                             
                                                                                             
                                                                                       

13.             14.           15.          16.                                             
                                                                                             
                                                                                       

17.             18.           19.          20.                                             
                                                                                            
                                                                                        

21.             22.           23.          24.                                             
                                                                                            
                                                                                       

25.             26.           27.          28.                                             
                                                                                                
                                                                                       

7  3 6 1 8  6 9  4

7  6 6  7 8  5 9  6

                            

2  5 6 5 8  5 9  5

1  5 7  5 8  5 8  5

                            

5 6,7,8,9 5

2 9 3  9 4 9 3  9

3 8 2 2 4 3 5  2

                            

4  9 2  8 3  8 5  2 

5  8 4  2 5  9 4  8

                            

1  9 1  8 6  2 4  5

3  8 4  9 5  9 5  9

                            

4  8 6  9 7  9 5  8

3  7 4  9 5  5 8  9

                            

5  7 8 1 7  8 8  8

6  9 6  8 7  7 8  9

                            

7  5 6 9 8  9 5  9

8  8 6  9 8  9 8  8

                            

2  8 6 9 8  8 4  9

2  9 7  9 8  7 3  9

                            

      

   
         

   
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แบบฝึกหัดชุดที่ 4  การคูณแบบแนวตั้งและแนวไขว้ ของสองจ านวนสามหลัก   
1. 3  1  2              2. 4  1  2           3. 6  3  2         4. 3  9  4                                             
   1  2  1                            3  2  2                         4  3  1                         5 1 2   
       

                                                                                                                          
5. 4  1  5             6. 2  3  1          7. 3  5  6          8.  5  2  7                                             
   3  1  2                            2  3  1                         4  2  3                         2  3  4     
     
                                                                                                                           
9. 4  5  3                    10. 4  2  3                 11. 6  2  5         12. 4  5  6                                             
   3  1  3                            2  4  1                               5  3                              5  9     
     
                                                                                                                            
13. 4  3  2             14. 3  3  7           15. 7  3  6          16. 5  6  6                                             
        7  3                                 4  4                             9  5                          5  6  3     
      
                                                                                                                          

17. 5  5  5             18. 1  8 1          19. 1  7  6          20. 8  5  5                                             
     7  7  7                           6  8  4                          3  6  5                          6  5  5      
    
                                                                                                                                
21. 7  3  2             22. 6  0  9           23. 2  1  1         24. 9  9  4                                             
     2  3  7                            6  0  7                         2  1  8                         4  4  1   
      
                                                                                                                            
25. 5  1  5             26. 8  6 5           27. 4  3  7          28. 3  9  5                                             
     5  1  6                           7  0  6                          3  2  1                         8  8  8     
     
                                                                                                                              

 
29. 321 416             30. 718 325           31. 437 78          32. 395 89                                             
   
 
33. 444 77             34. 486 57           35. 843 56          36. 396 96     
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37. 465 536             38. 786 65           39. 743 47          40. 839 47                                             
                                         
 
 
 
แบบฝึกหัดชุดที่ 5. การคูณแบบแนวตั้งและแนวไขว้ ของสองจ านวนสี่หลัก   
1. 1  3  3  2              2. 4  1  2  3           3. 6  3  6  3        4. 4  9  9  4                                              
   3  2  2  7                         1  3  2  4                     4  3  5  1                     5 1 1  2   
       
 

                                                                                                                               
 
5. 5  4  1  5            6. 6  0  3  7           7. 8  3  3  6          8.  1  5  6  3                                             
   6  3  3  6                         3  0  0  4                     3  1  2  3                       6  3  0  8     
     
 
                                                                                                                                 
 
9. 8  4  8  4                 10. 4  1  2  3                11. 6  1  3  2         12. 2  3  4  5                                             
   4  8  4  8                         7  2  2  7                     4  3  3  5                      6  9  6  9     
     
 
                                                                                                                                  
 
13. 4  3  2  1  1            14. 1  4  2  3  7           15. 7  0  3  7  6          16. 7  2  3  4  5  6                                             
    3  1  3  1  7                      2  3  4  4  1                 3  0  9  3  5                   2  4  1  2  4  1    
 
        
                                                                                                                                       
 
17. 5  2  2  4             18. 3  1  2  3           19. 6  1  1  7          20. 5  2  0  5  3                                             
           2  7                                  5  1                             8  3                                 2  7      
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21. 7  3  2  6             22. 7  6  0  9           23. 8  2  9  1         24. 8  7  9  4                                             
        2  3  7                             6  0  7                         2  1  8                          4  4  5    
       
 
                                                                                                                                  
 
25. 5  1  5  4   7        26. 6  8  6 5  3           27. 6  8  4  3  7          28. 3  3  9  9  5                                             
          4  5  1  6                       4  7  0  6                           3  2  7                      8  8  8  8     
   
   
                                                                                                                                        

 
29. 2324 5416        30. 4378 3132       31. 3434 4224          32. 6044 4127                                             
   
 
 
 
33. 2342 4277          34. 5486 253           35. 8343 173          36. 3496 76     
 
 
 
 
37. 14136 536            38. 3786 43           39. 27243 2247        40. 87397 4733                                             
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3. กำรด ำเนินกำรคูณโดยกำรเลื่อนตัวคูณ (MOVING MULTIPLIER) 
 การหาผลคูณในกรณีท่ีตัวตั้งมีจ านวนหลายหลักด้วยตัวคูณท่ีมีหลักเดียว เช่น 4,321 × 2 โดย
น า  คูณตัวเลขแต่ละหลักตามแนวตั้งของตัวตั้ง โดยมองให้เลื่อนไปตามแถวจากซ้ายไปขวา ดัง
ตัวอย่าง 
ตัวอย่ำงที่ 1   จงหำผลคูณของ   4,321 × 2  
วิธีท ำ 

                  

4 3 2 1

            ×

2         

8         

        

4 3 2 1

            ×

   2      

8 6       

             

4 3 2 1

            ×

      2   

8 6 4    

           

4 3 2 1

            ×

         2 

8 6 4 2 

 

 
ตัวอย่ำงที่ 2  จงหำผลคูณของ   76348 × 5    
วิธีท ำ 

                 

5

    7  6  3  4  8 

   5                 

 3          

                                      

                                                  

                

05

    7  6  3  4  8 

       5             

 3 3          

 

 

               

0 55

    7  6  3  4  8 

           5          

 3 3  1        

 

 

             

0 5 05

    7  6  3  4  8 

           5          

 3 3  1 2       

                                 

 
] 

2

ขั้นที่ 3.   หาผลคูณตามแนวตั้งของ 3 × 5 = 15  
 เขียน 1 ห้อย 5 

ขั้นที่ 1   หาผลคูณตามแนวตั้งของ 7 × 5 = 35  
เขียน 3 ห้อย 5 
 

ขั้นที่ 2   หาผลคูณตามแนวตั้งของ 6 × 5 = 30   
เขียน 3 ห้อย 0 
 

ขั้นที่ 4   หาผลคูณตามแนวตั้งของ 4 × 5 = 20   
เขียน 2 ห้อย 0 

x 

x 

x 

x 
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0 5 05

    7  6  3  4  8 

               5      

 3 3  1 2  4  0

  

 
 

             

0 5 05

    7  6  3  4  8 

                   5

 3 3  1 2  4  0

 

             3  8  1  7  4  0  
 
ตัวอย่ำงที่ 3  จงหำผลคูณของ   37,426 × 28    
วิธีท ำ 

86

         3  7  4  2  6

        2  8            

0  3                   

 
ขั้นที่ 1  3 × 2 = 06  เขียน 0 ห้อย 6 
           ( ) ( )3 8 7 2 38 +  =  เขียน 3 ห้อย 8 

         

46 8

         3  7  4  2  6

             2  8        

 0 3  6              

 
ขั้นที่ 2  ( ) ( )7 8 4 2 64 +  =  เขียน 6 ห้อย 4 

 

66 8 4

         3  7  4  2  6

                 2  8    

 0 3  6  3          

 
ขั้นที่ 3  ( ) ( )4 8 2 2 36 +  =  เขียน 3 ห้อย 6 

 

6 86 8 4

         3  7  4  2  6

                     2  8

 0 3  6  3  2  4  8 

 
ขั้นที่ 4  ( ) ( )2 8 6 2 28 +  =  เขียน 2 ห้อย 8 
                6 × 8 = 48  เขียน 4 และ 8 

   
 

ขั้นที่ 5  หาผลคูณตามแนวตั้งของ8 × 5 = 40  เขียน 4 
และ 0 

 

ขั้นตอนที่ 6  น าผลคูณทั้งสองแถวในหลักเดียวกัน  มา
บวกกันจากซ้ายไปขวา  ได้ผลลัพธ์คือ  381,740 

x 

x 

x 

x 

x 

x 
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6 86 8 4

         3  7  4  2   6

                     2  8

 0 3  6  3  2  4  8

 1  0  4  7  9  2  8

 

ขั้นที่ 5    
น าผลคูณทั้งสองแถวในหลักเดียวกัน  มาบวกกันจากซ้ายไป
ขวา  ได้ผลลัพธ์คือ  1,047,928 

 
 
ตัวอย่ำงที่ 4  จงหำผลคูณของ   37,426 × 283    
วิธีท ำ 

36 8

             3  7  4  2  6

             2  8  3        

0  3  7                 

 
ขั้นที่ 1  3 × 2 = 06  เขียน 0 ห้อย 6 
              ( ) ( )3 8 7 2 38 +  =  เขียน 3 ห้อย 8 
              ( ) ( ) ( )3 3 4 2 7 8 73 +  +  =  เขียน 7 ห้อย 3 

 

76 8 3

             3  7  4  2   6

                 2  8  3    

 0 3  7  5             

 
ขั้นที่ 2  ( ) ( ) ( )7 3 2 2 4 8 57 +  +  =   
เขียน 5 ห้อย 7 

 

7 46 8 3 0

             3  7  4  2  6

                     2  8  3

 0 3  7  5  4  5  1  8

 
ขั้นที่ 3  ( ) ( ) ( )4 3 6 2 2 8 40 +  +  =  เขียน 4 ห้อย 0   
           ( ) ( )2 3 6 8 54 +  =  เขียน 5 ห้อย 4 
            6 × 3 = 18  เขียน 1  และ  8 

 
 

 

7 46 8 3 0

             3  7  4  2  6

                     2  8  3

 0 3  7  5  4  5  1  8

 1  0  5  9  1  5  5  8

 

ขั้นที่ 4   น าผลคูณทั้งสองแถวในหลักเดียวกัน  มาบวกกันจาก
ซ้ายไปขวา  ได้ผลลัพธ์คือ  10,591,558 

 
 
 
 
 
 
 
 

x 

x 

x 

x 

x 
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ตัวอย่ำงที่ 5  จงหำผลคูณของ   37,426 × 2,835    
วิธีท ำ 

26 8 3

                  3  7  4  2  6

                                    ×

                  2  8  3  5    

0  3  7  7                 

 

ขั้นที่ 1  3 × 2 = 06  เขียน 0 ห้อย 6 
               ( ) ( )3 8 7 2 38 +  =  เขียน 3 ห้อย 8 
               ( ) ( ) ( )3 3 4 2 7 8 73 +  +  = เขียน 7 ห้อย 3 
               ( ) ( ) ( ) ( )3 5 2 2 7 3 4 8 72 +  +  +  =   
               เขียน 7 ห้อย 2 

    

46 8 3 2 5 8

                  3  7  4  2  6

                                    ×

                      2  8  3  5

0  3  7  7  7  7  2  3   0

 

ขั้นที่ 2  ( ) ( ) ( ) ( )7 5 6 2 2 8 4 3 75 +  +  +  =   
                เขียน 7 ห้อย 5    
                ( ) ( ) ( )4 5 6 8 2 3 74 +  +  =   
                เขียน 7 ห้อย 4 
               ( ) ( )2 5 6 3 28 +  =  เขียน 2 ห้อย 8 
               6 × 5 = 30  เขียน 3 และ 0 

 

46 8 3 2 5 8

                  3  7  4  2  6

                                    ×

                      2  8  3  5

0  3  7  7  7  7  2  3   0

1   0  6  1  0   2  7  1  0

 

ขั้นที่ 4   น าผลคูณทั้งสองแถวในหลักเดียวกัน  มาบวกกันจาก
ซ้ายไปขวา  ได้ผลลัพธ์คือ  106,102,710 

 
ตัวอย่ำงที่ 6  จงหำผลคูณของ   360.12 × 5.2    
วิธีท ำ 

6 55 2 2

                 3  6  0 . 1  2

                                    ×

                             5 . 2

          1 3  1 0  1 0   4

          1  8 7  2 .6 2  4

 

วิธีคิด  3 × 5 = 15  เขียน 1 ห้อย 5 
         ( ) ( )3 2 6 5 36 +  =  เขียน 3 ห้อย 6 
         ( ) ( )6 2 0 5 12 +  =  เขียน 1 ห้อย 2 
         ( ) ( )0 2 1 5 05 +  =  เขียน 0 ห้อย 5 
         ( ) ( )1 2 2 5 12 +  =  เขียน 1 ห้อย 2 
         2 × 2 = 04  เขียน 0 และ 4 
 นั่นคือ 360.12 × 5.2 = 1,872.624  
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           4  1

                                                                  

                

 
 
 
 
 
 
 
 
 
แบบฝึกหัดชุดที่ 1  กำรคูณโดยกำรเลื่อนตัวคูณ 
1.             2.           3.          4.                                             
                                                       
      
 
                                      
 
5.             6.           7.          8.                                             
                                                              
    
 

                                                  
 
9.             10.           11.          12.                                             
                                                        
      
                                                

 
 
13. 5  1  5  4   7        14. 6  8  6 5  3           15. 6  8  4  3  7          16. 3  3  9  9  5                                             
         4  5  1  6                       4  7  0  6                           3  2  7                      8  8  8  8     
     
                                                                                                                            

                                            

 

1  3  2  1 1  4  2  3  7 2  1  3  2 2  3  0  2  1

5  2  2  4 3  1  2  3 6  1  1  7 5  2  0  5  3

       2  7

                   

7  3  2  6 7  6  0  9 8  2  9  1 8  7  9  4

                   

                   

                

                

                 

                                                

                                

       5  1        8  3            2  7

                

                                                         

    2  3  7     6  0  7     2  1  8     4  4  5

                                                   

                                                         

                                                         

× × 
              2  3          3  3       3  1

× × 

× × × × 

× × × × 

× × × × 

สรุปกำรด ำเนินกำรคูณโดยกำรเลื่อนตัวคูณ  มีหลักกำรดังนี้ 
 1.   ตัวตั้งควรมีจ านวนหลักมากกว่าตัวคูณ 
 2.   การตั้งคูณจากซ้ายไปขวา   จะตั้งคูณจากหลักซ้ายสุดของตัวตั้งและตัวคูณ  โดยใช้หลักการคูณ
แนวตั้งและการคูณไขว้  หาผลคูณของแต่ละหลัก  แล้วเขียนผลคูณแบบห้อยตรงตามหลัก 
 3.   เลื่อนตัวคูณไปทางขวาทีละหลัก   แล้วคูณโดยใช้หลักการคูณแนวตั้งและการคูณไขว้ตามล าดับ
จนเลื่อนถึงหลักหน่วย 
 4.   ผลลัพธ์ของผลคูณ   จะน าผลคูณทั้งสองแถวในหลักเดียวกันมาบวกกันจากซ้ายไปขวา 
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17. 2324×54      18. 4378×32     19. 3434×42         20. 5486×25                                          
   
 
 
  
21. 2342×348        22. 6044×127               23. 8343×417         24. 3496×311   
 
 
 
 
25. 31684×2134        26. 60435×1367            27. 61457×4314         28. 44263×5061                         
 
 
 
29.  0.343×0.022             30. 0.4396×0.18   
 
 
 
 
          เทคนิคเพ่ิมเติม    กำรคูณโดยกำรเลื่อนตัวคูณ ในกรณีที่ตัวคูณเป็น  กับ   สำมำรถหำผลลัพธ์
จำกซ้ำยไปขวำได้ง่ำยและรวดเร็ว ดังตัวอย่ำงต่อไปนี้  
ตัวอย่ำงที่ 7  จงหำผลคูณของ 534,321 11     
วิธีคิด   ให้ใส่เลข  ที่ตัวหน้าและตัวหลังของตัวตั้ง แล้วหาผลบวกโดยเริ่มจากซ้ายไปขวาของตัวเลขหลักที่หนึ่ง
กับหลักที่สองถัดไปหาผลบวกของตัวเลขหลักที่สองกับหลักที่สาม   ท าเช่นนี้ไปเรื่อย ๆ ดังนี้  
 
                        0    5    3    4    3    2    1    0 = 5,877,531   
  
 
ตัวอย่ำงที่ 8  จงหำผลคูณของ 987,965 11     
  จะเห็นได้ว่ามีตัวเลขหลายหลักท่ีเกิน  แปลงตัวเลขด้วยวิธนีิขิลัมสูตร จะได้  987965 1012045=   
วิธีคิด    987965 11 1012045 11 =   
 
 

                                    0   1   0   1   2   0   4   5   0 = 1 1 1 3  2  4  1  5 = 10,867,615 
   
 

11 9

0

5
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ตัวอย่ำงที่ 9  จงหำผลคูณของ  3,425 9     
วิธีคิด    ตัวคูณคือ  แปลงตัวเลขด้วยวิธีนิขิลัมสูตร จะได้   3425 9 3425 11 =   
           ให้ใส่เลข  ที่ตัวหน้าและตัวหลังของตัวตั้ง แล้วหาผลต่ำงโดยเริ่มจากซ้ายไปขวาของตัวเลขหลักที่สอง
กับหลักที่หนึ่ง ถัดไปหาผลต่ำงของตัวเลขหลักท่ีสามกับหลักท่ีสอง   ท าเช่นนี้ไปเรื่อย ๆ ดังนี้ 
  
                        0   3   4   2   5   0 = 31235 = 30,825  
 
 
ตัวอย่ำงที่ 10  จงหำผลคูณของ 86,797 9     
วิธีคิด    ตัวคณูคือ  แปลงตัวเลขด้วยวิธีนิขิลัมสูตร จะได้  86797 9 113203 11 =      
 
 
                       0   1   1   3   2   0   3   0 = 1221233 781,173=  
 
 
แบบฝึกหัดชุดที่ 2  
กำรคูณโดยกำรเลื่อนตัวคูณ 11  กับ  9      
1.            2.           3.        4.    
 
 
 
 
5.        6.       7.          8.                                             
   
 
 
 
9.          10.           11.          12.     
                           
                
                                         
 
13.    14.       15.          
 
 

9

0

9

14136 11 3786 11 27243 11 87397 11

2324 9 4378 9 3434 9 6044 9

2342 9 5486 9 8343 9 3496 9

0.023 0.11 0.043 0.011 5.486 .009
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3. การด าเนินการการคูณแบบเทคนิค 
3.1 การคูณโดยใช้สัดส่วนช่วยในการค านวณ 
 สัดส่วน(Proportion) หมายถึง หลายๆ อัตราส่วนที่เทียบเท่ากันซึ่งเป็นพ้ืนฐานของวิชาคณิตศาสตร์ 
ดังนั้นสัดส่วนจึงเป็นเครื่องมือที่สามารถใช้ในการค านวณ  โดยเฉพาะการคูณด้วยตัวคูณ 4,8,16,…และ 
20,40,160,… เป็นต้น 
         การหาสองเท่าของจ านวนหนึ่งนั้นง่ายกว่าการคูณจ านวนนั้นด้วยสอง เช่น ตัวคูณเป็น 4  เราจะใช้วิธีการ
หาสองเท่าของจ านวนนั้นแล้วทบเป็นสองเท่าอีกครั้งดังตัวอย่างต่อไปนี้ 
ตัวอย่างที่  จงหาผลคูณของ  
         ถ้าเราจะหาผลคูณของ  แทนที่เราจะใช้วิธีการคูณด้วย  แต่เราอาจใช้วิธีที่สามารถคิดในใจได้ โดย
การหาสองเท่าของ  สองครั้ง ดังนี้ 
               สองเท่า ของ  ได้ 106  
      และสองเท่า ของ 106  อีก ได้ 212  
ดังนั้น ค าตอบของ 53 4 212 =   
ตัวอย่างที่ 2 จงหาผลคูณของ 255 8  
            ในท านองเดียวกันกับตัวอย่างที่ 1 แทนที่เราจะหาผลคูณ 255  กับ 8  
   เรากห็าสองเท่าของ 225   ได้ 450  
   แล้วทบเป็นสองเท่าครั้งที่สองของ 450  ได้ 900   และทบเป็นสองเท่าครั้งที่สามของ 900  ได้ 1800  
ดังนั้น ค าตอบของ 255 8 1800 =   

ตัวอย่างที ่3 จงหาผลคูณของ 1
7 4

2
   

           หาสองเท่าครั้งที่หนึ่งของ 1
7

2
  ได้ 15  

      แล้วทบเป็นสองเท่าครั้งที่สองของ 15
 
ได้ 30  

ดังนั้น ค าตอบของ 1
7 4 30

2
 =   

หมายเหตุ  จากตัวอย่างข้างต้นสามารถน ามาประยุกต์ กับการคูณด้วย   ให้คูณได้ง่าย โดยการหาสอง
เท่าของส่วนที่อยู่หน้าเลขศูนย์ของจ านวนนั้น แล้วเพ่ิมศูนย์ท้ายชองผลลัพธ์  
เช่น   คิดในใจ  สองเท่าของ 17  ได้ 34  และสองเท่าของ 34  ได้ 68  แล้วเติม  ลงท้ายหนึ่งตัว 
ตอบ 680   
 
 
 
 
 
 

1 53 4

53 4 4

53

53

40,800,...

17 40 0



เวทคณิต                                                    3. การด าเนินการคูณ 
 

30 
 

แบบฝึกหัดชุดที่ 1  
จงหาสองเท่าของจ านวนต่อไปนี้ 
1)                 2)                 3)                   4)                 5)   
 
 
6)   7)   8)   9)   10)   
 
 
11)   12)   13)   14)   15)   
 
 
16)   17)   18)   19)   20)   
 
 
21)   22)   23)   24)   25)   
 
 
26)   27)   28)   29)   30)   
 
 
จงหาผลคูณของจ านวนต่อไปนี้ 

1)               2)              3)              4)               5)   

6)   7)   8)   9)   10)   

11)   12)   13)   14)    15)   

16)    17)    18)   19)  20)    

24 41 14 45 15

25 36 27 18 29

34 48 58 61 73

65 66 88 76 91

380 362 453 612 319

707 619 472 1234 663

53 4 28 4 61 4 18 4 33 4

81 4 16 4 16 8 22 8 45 8

17 8 22 8 45 8
1

8 4
2


1
11 4

2


1
19 4

2


1
2 4

2


1
5 8

2


1
9 4

2


1
30 4

2




เวทคณิต                                                    3. การด าเนินการคูณ 
 

31 
 

3.2 การขยายสูตรคูณ (Extending the Multiplication Table) 
 สมมุติเราจะหาผลคูณของ  เราอาจจะจ าสูตรคูณแม่   หรือ  ไม่ได้ แต่เราอาจจะจ า 
7 9 63 =   ได้ และ   กับ  เป็นสองเท่าของ  กับ   ตามล าดับ  
 เมื่อ  กับ  เป็นสองเท่าของ  กับ  เราก็หาสองเท่าของ  สองครั้ง สองเท่าของ  ได้ 126  
สองเท่าของ 126  ได้ 252 ค าตอบคือ 252  

ในท านองเดียวกัน ( ) ( )14 16 2 7 2 8 =     

                                 
( ) ( )2 2 7 8=     

                                  
( )4 56=   

จะได้ว่า ทบ  ได้   ทบ    ได้  ค าตอบคือ 224   
 
ตัวอย่างที่ 1  จงหาผลคูณ  เราสามารถกระจายเป็น
( ) ( ) ( )416 1 14 16 14 14 2 14 14+  =  + =  +  

      หาสองเท่าของ 14   ได้ 28  
      แล้วหาทบสองเท่าครั้งที่สองของ 28

 
ได้ 56  

      และหาทบสองเท่าครั้งที่สามของ 56
 
ได้ 112  

                และหาทบสองเท่าครั้งที่สี่ของ 112
 
ได้ 224  

      แล้วน า 224 14 238+ =   
ดังนั้น ค าตอบของ 17 14 238 =   
 
แบบฝึกหัดชุดที่ 2  
จงหาผลคูณของจ านวนต่อไปนี้ 
1)              2)             3)             4)              5)   

 

 

6)             7)             8)            9)             10) 25 19  

 

 

 

 

 

14 18 14 18

14 18 7 9

14 18 7 9 63 63

56 112 112 224

17 14

16 7 18 6 14 7 12 9 4 14

7 18 9 14 16 18 14 16
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3.3 การคูณด้วยตัวคูณ    เป็นต้น 
 การหาค่าครึ่งหนึ่งของจ านวนใดจ านวนหนึ่งนั้นง่ายกว่าการคูณด้วย  เพียง เราน าจ านวนที่เป็นตัวตั้งที่
จะคูณด้วย 5   ใส่ เลข   หนึ่งตัว ต่อท้ายจ านวนนั้น แล้วหาครึ่งหนึ่งของมัน ก็เป็นผลลัพธ์ของการคูณด้วย 5   
เพราะว่า  เป็นครึ่งหนึ่งของ  (หรือ  เป็นสองเท่าของ ) 
ตัวอย่างที ่1  ส าหรับ  เราก็หาครึ่งหนึ่งของ   คือ  นั่นคือ  
ตัวอย่างที ่2  ในท านองเดียวกัน  คือหา ครึ่งหนึ่งของ 680  จะได้ 340    
ตัวอย่างที ่3 87 5   คือหาครึ่งหนึ่งของ 870  จะได้ 435   
ตัวอย่างที ่4 452 5  คือหาครึ่งหนึ่งของ  4520   จะได้   2260   
ตัวอย่างที ่5    เนื่องจาก 50   เป็นครึ่งหนึ่งของ 100  ดังนั้นต้องใส่ 0  สองตัวต่อท้าย 27  เป็น 2700   
                 แลว้หาครึ่งหนึ่งของ 2700  ได้ 1350   เป็นค าตอบ  
 ตามวิธีคิดดัง ตัวอย่างท่ี  5 พิจารณาพบว่าการที่เราใส่ 0  ตอ่ท้ายจ านวนใดก็ตามผลต้องได้จ านวนคู่ 
ดังนั้นเราอาจหาครึ่งหนึ่งของจ านวนคู่ โดยแยกท่ีละส่วนโดยแต่ละส่วนเป็นจ านวนคู่ เช่น 2700  จะแยกทีละส่วน
ให้เป็นจ านวนคู่ดังนี้ 2 / 70 / 0  แล้วหาครึ่งหนึ่งของแต่ละส่วนจะได้ 1  และ 35   และ 0  ค าตอบคือ 1350

ตัวอย่างหนึ่ง เช่น ครึ่งหนึ่งของแต่ละส่วนของ 4520  คือ  4 / 52 / 0  จะได้ ค าตอบคือ 2260  เป็นต้น 
แต่ในกรณี ครึ่งหนึ่งของจ านวนคี่จะต้องใช้การหารด้วย ซึ่งจะกล่าวในเรื่องการหารต่อไป 
 ส าหรับการคูณด้วย  25  เรามีวิธีคิดโดยคูณด้วย  ก่อนแล้วหาครึ่งหนึ่งของจ านวนนี้  ครั้ง 
เพราะว่า 25  เป็นครึ่งหนึ่งของครึ่งหนึ่งของ  ดังตัวอย่าง 
ตัวอย่างที ่6   ครึ่งหนึ่งของ    คือ  และหาครึ่งหนึ่งของ  อีกครึ่งอีกครั้งคือ   
ตัวอย่างที ่7  ครึ่งหนึ่งของ  คือ  ( วิธีคิดโดยแบ่งส่วน  เป็น  ครึ่งหนึ่ง
คือ 9 / 05 / 0  แล้วหาครึ่งหนึ่งของ  โดยแบ่งส่วนเป็น  ครึ่งหนึ่งคือ 45 / 25  ดังนั้นค าตอบ  
 
 
3.4 การคูณด้วยตัวคูณ  5,  25,  35,  45,  65,  75,  ...      
ตัวอย่างที ่1  พิจารณา  เป็นการคูณจ านวนคู่กับจ านวนคี่ ซึ่งพบว่าถ้าเราใช้วิธีเพ่ิมลดสัดส่วนของจ านวน
บางจ านวนก็จะหาผลคูณได้รวดเร็ว  โดยลดครึ่งหนึ่งของตัวแรกแล้วไปเพิ่มเป็นสองเท่าของตัวที่สอง จะหาผลคูณ
ดังนี้ 46 35 =  ( ลดครึ่งหนึ่งของ 46 ) x ( เพ่ิม 35 เป็นสองเท่า ) 
               23 70=   
           1610=  
 
ตัวอย่างที ่2  ในท านองเดียวกัน 66 15 33 30 990 =  =  

ตัวอย่างที ่3  124 45 62 90 5580 =  =  

ตัวอย่างที ่4   =  78400=  

5,50,250,...

5

0

5 10 10 5

44 5 440 220 44 5 220 =

68 5

27 50

100 2

100

82 25 8200 4100 4100 2050

181 25 18100 09050 18100 18 /10 / 0

9050 90 / 50 4525

46 35

448 175 224 350 112 700 = 
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แบบฝึกหัดชุดที่ 3 
จงหาผลคูณของจ านวนต่อไปนี้ 

 1)                 2)                    3)                   4)             

5)                  6)                  7)                 8)          

9)              10)                11)             12)         

13)            14)                 15)              16)   

  

3.5 ก าลังสองของจ านวนที่ลงท้ายด้วย   
      สูตร มากกว่าอยู่หนึ่งของจ านวนหนึ่งที่อยู่ข้างหน้า คือ “หาผลคูณของจ านวนที่อยู่หน้าเลข 5  กับ จ านวน
ทีม่ีค่ามากกว่าตัวหน้าเลข  ของจ านวนนั้นอยู่  1  ใส่เป็นส่วนหน้าของค าตอบ และส่วนหลังของค าตอบใส่ 25  ก็
เป็นผลลัพธ์ของเลขที่ยกก าลังสองนั้น ”  
เป็นสูตรที่สวยงามและง่ายมากส าหรับการหาก าลังสองของจ านวนที่ลงท้ายด้วย  
ตัวอย่างที ่1  75  75   เรียกว่า ก าลังสองของ  เขียนแทนด้วย 275   
             ในกรณี  275  เราหาผลคูณของ กับจ านวนที่มากกว่า  อยู่  คือ7 8 56 =  เป็นผลลัพธ์ส่วนหน้า
ของค าตอบ และส่วนหลังของค าตอบคือ 25 25=   
 ดงันั้น 2 275 8 7 / 5 56 / 25 5625=  = =   
ตัวอย่างที่ 2 ในท านองเดียวกัน ( )265 6 7=   กับ 25   

              4225=   
 

ตัวอย่างที ่3. ในกรณีหา 
2

1
4

2

 
 
 

 หรือ ( )
2

4.5    

       หาได้โดย  ( ) ( )
2

4.5 4 5=  กับ 25  

                             2025=  

68 5 42 5 36 5 56 5

61 5 426 5 803 5 2468 5

46 50 864 50 223 50 1202 50

72 25 48 25 85 25 808 25

5

5

5

75

7 7 1
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แบบฝึกหัดชุดที่ 4 จงหาค่าของจ านวนต่อไปนี้ 
1.   2.   3.   

4.   5.   6.   

7.   8.   9.   

10.                            11.                       12. 212345 =   

4. การด าเนินการคูณของเลขสองจ านวนที่ตัวเลขตัวแรกเท่ากัน แตต่ัวเลขตัวหลังของ
สองจ านวนนั้นบวกกันได้  10,100,1000,... 
ตัวอย่างที่ 1 จงหาผลคูณของ   43 47  

วิธีท า       43×47 = 4(4+1)/3×7  

                           = 20/21 

         = 2,021  

43 47  หาได้จากการหาผลคูณของ 4 กับ
ตัวเลขที่มากกว่า 4  อยู่ 1 คือ 5  ได้ 20 4 5=   
เป็นส่วนหน้าของค าตอบ  แล้วหาผลคูณของสอง
ตัวหลังของทั้งสองจ านวนคือ 3 7 21 =  

ตัวอย่างที่ 2  จงหาผลคูณของ   62 68  

วิธีท า       62×68 = 6(6+1)/2×8  

                           = 42/16  

         = 4,216  

 

215 = 225 = 235 =

245 = 255 = 265 =

275 = 285 = 295 =

2105 = 2115 =

พิสูจน์เชิงพีชคณิต  

พิจารณาจาก   2 2 2 2(ax b) a x 2abx b+ = + +  ให้  x 10,b 5= =     ก็จะได้  

                   
                               
                              
    a   คือตัวหน้าของ 5   และ a 1+  คือตัวที่มีค่ามากกว่าตัวหน้าอยู่ 1  

2 2 2 2(10a 5) a 10 2(10)a(5) (5)+ = + +
2 2 2(a a) 10 5= +  +

2 2a(a 1) 10 5= +  +
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ตัวอย่างที่ 3  จงหาผลคูณของ   162 168  

วิธีท า     162×168 = 16(16+1)/2×8 

                            = 272/16  

          = 27,216 

 

ตัวอย่างที่ 4  จงหาผลคูณของ   254 246  

วิธีท า    254×246 = 2(2+1)/54×46  

                           = 6/2484  

         = 62,484 

 

ตัวอย่างที่ 5  จงหาผลคูณของ   3,462 3,538  

วิธีท า    3,462 3,538 = 3(3+1)/462×538  

                                 
0 42 0

= 12/246516  

               = 12/248556  

                                  = 12,248,556 
 
พิสูจน์เชิงพีชคณิต  
พิจารณาจาก    2 2( )( )ax b ax c a x acx abx bc+ + = + + +  
                                        2 2 ( )a x b c ax bc= + + +  
ให้ 10, 10x b c= + =  ก็จะได้ 
                2 2 2(10 )(10 ) 10 (10)a b a c a a bc+ + = + +  
                                        2 2( ) 10a a bc= +  +  
                                        2( 1) 10a a bc= +  +  
                    
ตัวหน้าของ b,c  มากกว่าตัวหน้าของ a   อยู่ 1  คือ a 1+   
 

 
ข้อสังเกต   ผลบวกของหลักท้ายที่รวมกันได้  10,100,1000,... และหลักข้างหน้ามีค่าเท่ากัน เช่น
1,647 1,653  จะเห็นว่า 47 53 100+ =  และ 16  คู่หน้าของทั้งสองจ านวนเท่ากัน 
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จากเทคนิคการคูณข้างต้น เราสามารถเพิ่มหรือลดค่าของจ านวนที่คูณกัน โดยใช้เทคนิคเรื่องสัดส่วน
ได้อย่างง่าย ดังตัวอย่าง 
ตัวอย่างที่ 6  จงหาผลคูณของ   88 46  

วิธีท า      88 46 = 2(44 46)   

                      =2(20/24)  

    = 4,048  

ในกรณีนี้ เราไม่สามารถใช้วิธีคิดแบบข้างต้น
ได้ พิจารณาตัวหน้า 88 มี 2 เป็นตัวประกอบ
เราสามารถแยกตัวประกอบออกเป็น 2 44  
ในรูปผลคูณของ 2(44 46)  

 
แบบฝึกหัดชุดที่ 1  
การคูณเลข  จ านวน ที่มากกว่าอยู่หนึ่งของจ านวนหนึ่งที่อยู่ข้างหน้า เมื่อสองจ านวนนั้นมีเลขตัวหน้าเท่ากันแต่
หลังบวกกันได้  หรือ   
1.               2.           3.         4.                                             

                                                                                                 

                                                                                    

5.             6.           7.          8.                                              

                                                                                                 

                                                                                     

9.                      10.           11.         12.                                             

                                                                                                  

                                                                                         

13.             14.          15.          16.                                             

                                                                                                

                                                                                      

17.             18.           19.          20.                                             

                                                                                       

                                                                                                         

                                                    

2

10 100,1000....

2 3 2  4 3  6 3  9

2 7 2  6 3  4 3  1

                            

4  1 5  3 3  5 5  2 

4  9 5  7 3  5 5  8

                            

7  2 9  3 6  2 8  4

7  8 9  7 6  8 8  6

                            

3  3 4  6 7  3 6  8

3  7 4  4 7  7 6  2

                            

5 1 3 2 1 1 1 7 2 8 2 8

5 1 7 2 8 9 1 7 8 8 7 2
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21.             22.           23.          24.                                             

                                                                                         

                                                                                                                    

25.             26.           27.          28.                                             

                                                                                      

                                                                                                                       

 

29.             30.            31.          32.                                              

                                                                                   

                                                                                                  

 
 
หมายเหตุ ถ้าสับเปลีย่นจากการคูณข้างต้นก็จะได้ การด าเนินการคูณของเลขสองจ านวนที่ตัวเลข
ตัวแรกของสองจ านวนนั้นบวกกันได้  แต่ตัวเลขตัวหลังเท่ากัน 

 

7 3 7 6 1 9 8 6 7 9 4 5

7 6 3 6 8 1 8 6 3 9 5 5

                                        

8 8 3 9 3 9 3  9  7 3  3  6

8 1 7 9 3 1 3  0  3 3  3  4

                                        

7  9  8 9 3  6 6  9  7 5  5  6

7  0  2 9  6  4 6  0  3 5  5  4

                                            

10,100,1000,...

ตัวอย่างที่ 1  จงหาผลคูณของ   47 67 ฃ 

วิธีท า      247 67 = (4 6)+7 / 7   

                       =31/49  

     = 3,149  

 

แนวคิด  พิจารณาเลขสองจ านวนนี้ ตัวหน้าบวก
กันได้ 10  คือ 4 6 10+ =  แต่ตัวหลังของทั้งสอง
จ านวนเท่ากันคือ 7 7=  หาได้จากการหาผลคูณ
ของ (4 6) 7 31 + =  เป็นส่วนหน้าของค าตอบ  
แล้วหาผลคูณของสองตัวหลังของทั้งสองจ านวน
คือ 27 49=  

ตัวอย่างที่ 2  จงหาผลคูณของ   58 38  

วิธีท า       58×38 = 62 42  

                       2= (6 4)+2 / (2)                                                          

                       = 22/04  

                       = 2,204  

แนวคิด  พิจารณาเลขสองจ านวนนี้ ตัวหน้าบวกกัน
ไม่ได้ 10   แต่ตัวหลังของทั้งสองจ านวนเท่ากันคือ 
8 8=   

หมายเหตุ  ต้องแปลงตัวหลังให้เป็นจ านวนในรูป
เครื่องหมายบาร์ ( ) เท่านั้น  ซึ่งจะพบว่าตัวหน้า
บวกกันได้ 10  
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ตัวอย่างที่ 3 จงหาผลคูณของ   234 774  

วิธีท า      2234×774 = (23 77)+(4 10)/4   

                         = 1771+40/16                                                          

                         = 181,116 

                            

 

แนวคิด  พิจารณาเลขสองจ านวนนี้ ตัวหน้าบวกกัน
ได้ 100   ตัวหลังของทั้งสองจ านวนเท่ากันคือ 
4 4=   

หมายเหตุ  ในกรณีนี้หาตัวหน้าได้จาก
(23 77)+(4 10) = 1,771   และตัวหลังได้จาก

24 16=  

พิสูจน์เชิงพีชคณิต  
พิจารณาจาก    2 2( )( ) ( )ax c bx c abx a b cx c+ + = + + +  

(1)  ให้ 10, 10x a b= + =    ก็จะได้ 
                2 2( 10 )( 10 ) 10 (10) 10a c b c ab c c +  + = + +  
                                        2 2( )10ab c c= + +  

(2)  ให้ 10, 100x a b= + =   ก็จะได้ 
                2 2( 10 )( 10 ) 10 (100) 10a c b c ab c c +  + = + +  
                                           2 2( 10 )10ab c c= + +  
              ดังนั้นวิธีอุปนัย    210, 10x a b= + =     ก็จะได้   
                                    1 2 2( 10 )( 10 ) ( 10 )10na c b c ab c c− +  + = + +  
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แบบฝึกหัดชุดที่ 2 
การคูณคูณของเลขสองจ านวนที่ตัวเลขตัวแรกของสองจ านวนนั้นบวกกันได้  แต่ตัวเลขตัวหลัง
เท่ากัน 
1.               2.           3.         4.                                             

                                                                           

                                                                   

5.             6.           7.          8.                                              

                                                                         

                                                                    

9.                     10.           11.         12.                                             

                                                                          

                                                                   

13.             14.           15.          16.                                             

                                                                 

                                                                                            

13.             14.           15.          16.                                             

                                                                  

                                                                                         

 
 
 
 
 
 
 
 

10,100,1000,...

2 7 8  4 3  6 3  9

8 7 2  4 7  6 7  9

                            

6  9 5  7 5  3 5  8

4  9 5  7 5  3 5  8

                            

8  1 6  1 6  3 7  5

2  1 4  1 4  3 3  5

                            

4  3  6 3  3  3 7  3  4 5  6  9

5  7  6 6  7  3 2  7  4 4  4 9

                                            

5  7  6 5  3  3 5  7  4 5  6  9

5  7  6 5  7  3 5  7  4 5  6 9
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5.  การยกก าลังสอง (SQUARING) 
 สูตรการหาผลคูณด้วยแนวตั้งและแนวไขว้นั้น สามารถน าไปประยุกต์ใช้กับการยกก าลังสองของจ านวน
จริงได้ เพราะเป็นการคูณเลขของจ านวนสองจ านวนที่เท่ากัน  ซึ่งดูง่ายและหาค าตอบได้รวดเร็ว 

 ในกรณีนี้เราจะตั้งนิยาม ค าว่า ทวิคูณ (Duplex) เพ่ือการจดจ าง่าย และเกิดความเข้าใจมากยิ่งข้ึน 
บทนิยาม ทวิคูณของจ านวนจริง ( N ) แทนด้วย D(N)  โดยที่ a,b,c,d,e,f ,...  เป็นจ านวนจริงใด ๆ แล้ว 

2( )D a a=  
( ) 2D ab ab=  

2( ) 2D abc ac b= +  
( ) 2 2D abcd ad bc= +  

2( ) 2 2D abcde ae c bd= + +    เป็นเช่นนี้ไปเรื่อย ๆ 

 

 
 

ตัวอย่างที่ 1  จงหาค่าของ     243  

วิธีท า           243 16 / 24 / 09=  

                       =1,849  

            ตอบ    1,849    

 

แนวคิด  1,849   เกิดจาก 
2(4) 4 16D = =  

(43) 2(4 3) 24D =  =  
2(3) 3 09D = =  

นั่นคือ                 

           6 4
1209

1849
 

ตัวอย่างที่ 2  จงหาค่าของ   298  
วิธีท า           2 298 (102)=  
                       2(10 / 2)=  
                       100 / 40 / 04=  
                       104 / 04=  9,604=  
                    ตอบ    9,604  
 
 
 
 
 
 
 

แนวคิด  298   เกิดจาก 

             2(10) 10 100D = =  

(10 / 2) 2(10 2) 40D =  =  

(2) 04D =  

นั่นคือ                 

                    
6 0

10 40 4

10 404
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ตัวอย่างที่ 3   2(341)      
วิธีท า        2 2(341) (3 / 4 /1)=  
                        9 / 24 / 22 / 08 / 01=                        
                        116,281=  
           ตอบ    116,281 

 

 
 
 
 
 
 
 
ตัวอย่างที่ 4   จงหาค่าของ  24332      
วิธีท า   2 2(4332) (4 / 3 / 3 / 2)=  
                      16 / 24 / 33/ 34 / 21/12 / 04=                        
                      18,766,224=  
            ตอบ    18,766,224  
 
 

2D(4) = 4  = 16  
D(43)  = 2(4 3) = 24  

2D(433) = 2(4 3)+3  = 33  
D(4332) = 2(4 2)+2(3 3) = 34   

2D(332) = 2(3 2)+3  = 21  
D(32) = 2(3 2) = 12  

2D(2) = 2  = 04  

 
ข้อสังเกต จากตัวอย่างข้างบนมีลักษณะสมมาตรกันด้านกับด้านหลัง 
 
ตัวอย่างที่ 5 จงหาค่า   221034    
วิธีคิดเร็ว    2

1 2 2 121034 441 2 289 4 6 442429156= =  
 
ตัวอย่างที่ 6 จงหาค่า  2192    
วิธีคิดเร็ว    2 2 2192 (212) (2 /1/ 2) 44944 36864= = = =  
 
 
 
 
 
 
 

แนวคิด 
2D(3) = 3  = 9  

D(34)  = 2(3 4) = 24  
2D(341) = 2(3 1)+4  = 22  

D(41) = 2(4 1) = 08  
2D(1) = 1  = 01 

D(3) ,D(34),D(341),D(41),D(1)  
สอดคล้องกับการคูณแนวตั้งและแนวไขว้  โดยยึด
วิธีการหาค าตอบแบบนิยามทวิคูณ 

                9 4 2 8
0  2 2  0  0  1

1  1 6, 2  8 1
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แบบฝึกหัดชุดที่ 3 
1.  จงหาก าลังสองของจ านวนต่อไปนี้ 
1)                  2)                  3)                 4)                  5)   

6)   7)  8)   9)   10)   

11)   12)   13)   14)   15)   

2.  จงหาก าลังสองของจ านวนต่อไปนี้ โดยแบ่งตัวเลขของจ านวนที่ก าหนดให้ออกเป็นสองส่วน ส่วนแรกมีสอง
ตัวเลข 
1)                 2)                3)                 4)                5)   

6)   7)  8)   9)   10)   

11)  12)   13)   14)   15)   

3. จงหาก าลังสองของจ านวนต่อไปนี้  

1)                      2)                3)     
 
 
4)             5)    6)  

 
 
 
 
 
 

31 14 41 26 23

32 21 66 81 91

56 63 77 33 105

121 104 203 203 113

116 108 111 181 291

156 253 357 373 150

1234 3032 7130

7130 32104 3103
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6. การคูณโดยการเบี่ยงฐาน 
        การด าเนินการคูณโดยวิธีการเบี่ยงฐานในเวทคณิต เป็นวิธีการหาผลคูณแบบเทคนิควิธี ของจ านวนสอง
จ านวนที่คูณกันซึ่งมีค่าใกล้เลขฐาน (เลขฐานคือเลข n10,100,1000,...,10 ) และค่าที่ใกล้ฐานเรียกว่า ค่าเบี่ยง
ฐาน(deficiency)  

ค่าเบี่ยงฐาน จะมีค่าเป็นบวกหรือลบ ขึ้นอยู่กับค่าของแต่ละจ านวนที่จะหาผลคูณ ว่ามีค่ามากกว่าหรือ
น้อยกว่าฐานนั้น ๆ ดังตัวอย่างต่อไปนี้ 
ตัวอย่างที ่1 ค่าเบี่ยงฐานจากฐาน 10 
 8  มีค่าน้อยกว่า 10  อยู่ 2 หมายถึง 8  มีค่าเบี่ยงฐานจาก 10 เป็น  –2 
 6  มีค่าน้อยกว่า 10  อยู่ 4  หมายถึง 6  มีค่าเบี่ยงฐานจาก 10 เป็น    –4 
 13  มีค่ามากกว่า 10  อยู่ 3  หมายถึง 13  มีค่าเบี่ยงฐานจาก 10 เป็น  3 
 25 มีค่ามากกว่า 10  อยู่ 15 หมายถึง 25 มีค่าเบี่ยงฐานจาก 10 เป็น     15  
ตัวอย่างที ่2 ค่าเบี่ยงฐานจากฐาน 100 
 82  มีค่าน้อยกว่า 100  อยู่ 18  หมายถึง 82  มีค่าเบี่ยงฐานจาก 100 เป็น –18 
 96  มีค่าน้อยกว่า 100  อยู่ 4  หมายถึง 96  มีค่าเบี่ยงฐานจาก 100 เป็น –04 
 105  มีค่ามากกว่า 100  อยู่ 5  หมายถึง 105  มีค่าเบี่ยงฐานจาก 100 เป็น 05 
 118  มีค่ามากกว่า 100  อยู่ 18  หมายถึง 118  มีค่าเบี่ยงฐานจาก 100 เป็น  18 
 
ตัวอย่างที ่3 ค่าเบี่ยงฐานจากฐาน 1,000 
 992  มีค่าน้อยกว่า 1,000  อยู่ 8  หมายถึง 992  มีค่าเบี่ยงฐานจาก 1,000 เป็น   –008 
 986 มีค่าน้อยกว่า 1,000  อยู่ 14 หมายถึง 986 มีค่าเบี่ยงฐานจาก 1,000 เป็น   –014 
 1,011 มีค่ามากกว่า 1,000  อยู่ 11 หมายถึง 1,011 มีค่าเบี่ยงฐานจาก 1,000 เป็น  011 
 1,026 มีค่ามากกว่า 1,000 อยู่ 26 หมายถึง 1,026 มีค่าเบี่ยงฐานจาก 1,000 เป็น   026 
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6.1 การคูณโดยการเบี่ยงฐานกรณีตัวคูณทั้งสองน้อยกว่าฐาน 
     (NUMBERS JUST BELOW A BASE) 
ตัวอย่างที่ 1  จงหาผลคูณของ 88  89    
วิธีที่ 1   
  88 12−      
             98   02−           
                            
 
 
 
 

      88 12−      
             98   02−           

86 /    
    
    
 
    

  88 12−      
                98   02−           

86 / 24    
 

 88 12−      
             98   02−           

86 / 24    
8624  

 
ดังนั้น ผลคูณของ คือ 8624  
วิธีที่ 2  

12 02

88  98
− −

         
 
 

88 98

ขั้นตอนที่ 1  เขียนค่าเบี่ยงฐานทางขวามือของตัวตั้งและ

ตัวคูณ  ซึ่งค่าเบี่ยงฐานของ 88  คือ 12− และ 

    ค่าเบี่ยงฐานของ 98  คือ 02−  

ขั้นตอนที่ 2  หาผลบวกของตัวตั้งและค่าเบี่ยงฐานของ

ตัวคูณ หรือหาผลบวกของตัวคูณและค่าเบี่ยงฐานของตัว

ตั้ง ซึ่งผลบวกท่ีได้จะมีค่าเท่ากัน 

จะได้  88 ( 02) 86+ − =  หรือ  98 ( 12) 86+ − =

น าผลบวกท่ีได้ ใส่ไว้ที่ด้านล่างของตัวคูณ ตรงส่วนแรก

ของค าตอบ 

ขั้นตอนที่ 3  หาผลคูณของค่าเบี่ยงฐาน จะได้  

( 12) ( 02) 24−  − = น าผลคูณที่ได้ ใส่ไว้ที่ด้านล่างของ

ค่าเบี่ยงฐานของตัวคูณ ตรงส่วนหลังของค าตอบ 

ขั้นตอนที่ 4 ผลลัพธ์ที่เกิดจากการคูณ คือ 8624  

ขั้นตอนที่ 1  เขียนค่าเบี่ยงฐานไว้ด้านบนของตัวตั้ง

และตัวคูณ  ซ่ึง ค่าเบี่ยงฐานของ 88  คือ 12− และ 

    ค่าเบี่ยงฐานของ 98  คือ 02−  
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12 02

88  98 86 / 24
− −

 =       
                                    

 

 
12 02

88  98 86 / 24
− −

 =       
     8624=  

 
ดังนั้น ผลคูณของ คือ 8624  
 
 
 
 
 
ตัวอย่างที่ 2  จงหาผลคูณของ     

วิธีท า  
07 04

93  96 89 / 28
− −

 =  
       8928=  
ดังนั้น ผลคูณของ  คือ 8928=  

 
 
 
 
 
                      
 
ตัวอย่างที่ 3  จงหาผลคูณของ     

วิธีท า  
02 03

98  97 95 / 06
− −

 =  
       9506=  
ดังนั้น ผลคูณของ  คือ 9506  
 
 

88 98

93 96

93 96

98 97

98 97

หมายเหตุ  ในเอกสารเล่มนี้ เราจะใช้วิธีที่ 2 อธิบายการด าเนินการคูณโดยการเบี่ยงฐาน 

ขั้นตอนที่ 2  ส่วนแรกของค าตอบ คือ

88 ( 02) 86+ − = หรือ 98 ( 12) 86+ − =  

ส่วนหลังของค าตอบ คือ ( 12) ( 02) 24−  − =  

ขั้นตอนที่ 3  

ผลลัพธ์ที่เกิดจากการคูณ คือ 8624  

 

หลักการคิด  

ค่าเบี่ยงฐานของ  คือ  และ ค่าเบี่ยงฐานของ  คือ   

ส่วนแรกของค าตอบคือ 93 ( 04) 89+ − =   หรอื 96 ( 07) 89+ − =  

ส่วนหลังของค าตอบคือ ( 04) ( 07) 28−  − =      ผลลัพธ์ที่เกิดจากการคูณ 93 96   คือ 8928    

93 07− 96 04−
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ตัวอย่างที่ 4  จงหาผลคูณของ     

วิธีท า  
11 19

2
89   81 70 / 09
− −

 =  

       72 / 09=  
       7209=  
ดังนั้น ผลคูณของ  คือ 7209  
 
 
 
 
 
 
 
ตัวอย่างที่ 5  จงหาผลคูณของ     

วิธีท า   พิจารณาโจทย์ข้อนี้    สามารถใช้วิธีลดสัดส่วน เปน็ ( )
1

98 196
2

=   

         จะท าให้ 98  มีค่าใกล้เคียงฐาน 100  

          นั่นคือ   92 196 92 (2 98) =     
08 02

2 92   98
− − 

=  
 

 

                                 ( )2 90 /16=    
                                 ( )2 9016=   18032=    

ดังนั้น ผลคูณของ  คือ 18032  
 
ตัวอย่างที่ 6  จงหาผลคูณของ     

วิธีท า  
432 002

568  998 566 / 864
− −

 =  
           566864=  
ดังนั้น ผลคูณของ  คือ 566864  
 
ตัวอย่างที่ 7  จงหาผลคูณของ   857 994   

วิธีท า  
143 006

857   994 851 / 858
− −

 =  
          851858=  
ดังนั้น ผลคูณของ 857 994  คือ 851858  
 

89 81

89 81

92 196

196

92 196

568 998

568 998

ข้อสังเกต 
ผลคูณของค่าเบี่ยงฐานที่มีตัวตั้งและตัวคูณเบี่ยงจากฐาน 100 ค าตอบของส่วนหลังต้องมี 2  ต าแหน่ง แต่

จากตัวอย่างนี ้ผลคูณของค่าเบี่ยงฐานเป็น  209  ให้เขียนแทนด้วย 
2
09  (ค่าเบี่ยงฐานจาก 100 )  

ดังนั้น  เป็นส่วนที่ต้องทดไปบวกกับส่วนข้างหน้าคือ  2 70 2 72+ =
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ตัวอย่างที่ 8  จงหาผลคูณของ   58776 99998   

วิธีท า  
41224 00002

58776   99998 58774 / ( 00002)( 41224)
− −

 = − −  
                58774 / 82448=  
                5877482448=  
ดังนั้น ผลคูณของ 58776 99998  คือ 5877482448  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
แบบฝึกหัดชุดที่ 1 
1.              2.           3.         4.                                          

5.             6.           7.          8.                                         

9.                      10.           11.         12.                                        

13.             14.           15.          16.                                          

17.             18.           19.          20.                                                

21.             22.           23.          24.                                             

7 8 9 6 9 9 7 7

97 98 78 98 97 69 97 99

86 98 88 88 67 95 96 98

99 94 86 97 73 98 99 98

88 96 997 998 937 998 897 996

887 998 989 993 888 998 878 998

พิสูจน์เชิงพีชคณิต  
เนื่องจาก    
  x a a− −/     หรือ  x a a− −/  
  x b b− −/      x b b− −/  

               x a b a b− − − −( ) / ( ) ( )
                  x b a a b− − − −( ) / ( ) ( )  

2(x a)(x b) x ax bx ab x(x a b) ab− − = − − + = − − +
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25.             26.           27.          28.                           

29.           30.        31.       32.                                          

33.           34.       35.    36.                                        

37.      38           39.       40.   

6.2 การคูณโดยการเบี่ยงฐาน กรณีตัวคูณทั้งสองมากกว่าฐาน  
     (NUMBERS ABOVE A BASE) 
      การด าเนินการคูณในกรณนีีย้ังใช้วิธีการเหมือนเดิม แต่ค่าเบี่ยงฐานจะมีค่าเป็นบวก 
ตัวอย่างที่ 1  จงหาผลคูณของ   12 13   

วิธีท า  
2 3

12   13 15 / 6 =  
      156=  
ดังนั้น ผลคูณของ 12 13  คือ 156  
 
 
 
 
 
 
 
 
ตัวอย่างที่ 2  จงหาผลคูณของ   103 104   

วิธีท า  
03 04

103  104 107 / 12 =  
         10712=  
ดังนั้น ผลคูณของ 103 104  คือ 10712  

797 996 996 997 999 999 909 998

7897 9996 8987 9997 9988 9996 8989 9991

9876 9995 87798 99995 99899 99993 999998 999908

67895 99998 9111 9900 77799 88899 99989 88899

หลักการคิด  

ค่าเบี่ยงฐานของ 12  คือ 2  และ ค่าเบี่ยงฐานของ 13  คือ 3  

ส่วนแรกของค าตอบคือ 12 3 15+ =   หรอื 13 2 15+ =  

ส่วนหลังของค าตอบคือ (2) (3) 6 =      
ผลลัพธ์ที่เกิดจากการคูณ คือ 156    
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ตัวอย่างที่ 3  จงหาผลคูณของ   1234 1003   

วิธีท า  
234 003

1234   1003 1237 / 702 =  
            1237702=  
ดังนั้น ผลคูณของ 1234 1003  คือ 1237702  
ตัวอย่างที่ 4  จงหาผลคูณของ   10021 10002   

วิธีท า  
0021 0002

10021  10002 10023 / 0042 =  
               100230042=  
ดังนั้น ผลคูณของ 10021 10002  คือ 100230042 
 
ตัวอย่างที่ 5  จงหาผลคูณของ   1050 1089   

วิธีท า  
050 089

1050   1089 1139 / (050)(089) =  
            

4
1139 / 450=  

            1143 / 450=  
            1143450=  
ดังนั้น ผลคูณของ 1050 1089  คือ 1143450  
 
 
 
 
 
 
 
 

หลักการคิด  

ค่าเบี่ยงฐานของ 103  คือ 03  และ ค่าเบี่ยงฐานของ 104  คือ 04  

ส่วนแรกของค าตอบคือ 103 04 107+ =   หรอื 104 03 107+ =  

ส่วนหลังของค าตอบคือ (03) (04) 12 =  
ผลลัพธ์ที่เกิดจากการคูณ คือ 10712    
 

ข้อสังเกต 

ผลคูณของค่าเบี่ยงฐานต้องมี 3  ต าแหน่ง แตจ่ากตัวอย่างนี้ ผลคูณของค่าเบี่ยงฐานเป็น  4450  ให้เขียนแทน

ด้วย 
4
450  (ค่าเบี่ยงฐานจาก 1000 )  

ดังนั้น 4  เป็นส่วนที่ต้องทดไปบวกกับส่วนข้างหน้าคือ 1139 4 1143+ =  
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แบบฝึกหัดชุดที่ 2 

1.              2.           3.         4.        

                                  

5.             6.           7.          8.                       

                      

9.             10.                 11.                12.      

                                      

13.          14.           15.          16.      

                                        

17.      18.           19.        20.     

                                       

21.       22.          23.          24.   

 
 

12 13 13 11 14 13 14 15

104 106 108 111 141 103

105 107 118 118 111 102 123 104

1224 1006 1013 1011 1122 1006 1324 1007

13923 10009 1011 1898 10097 10083 1099 1086

11087 11079 10989 10007 1808 1010 11087 10009

พิสูจน์เชิงพีชคณิต  
เนื่องจาก    
  x a a+ /     หรือ  x a a+ /  
  x b b+ /      x b b+ /  

               x a b ab+ +( ) /
                            x b a ab+ +( ) /  

2(x a)(x b) x ax bx ab x(x a b) ab+ + = + + + = + + +

112 113
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6.3 การคูณโดยการเบี่ยงฐาน กรณีตัวคูณตัวหนึ่งมากกว่าฐานและตัวหนึ่งนอ้ยกว่าฐาน 
     (ONE NUMBER ABOVE AND ONE NUMBER BELOW THE BASE) 
ตัวอย่างที่ 1  จงหาผลคูณของ   124 98   

วิธีท า  
24 02

124   98 122 / (24)( 02)
−

 = −  

    122 / 48=  

       
1

122 / 52=  

       121 / 52=  
       12152=  
ดังนั้น ผลคูณของ 124 98  คือ 12152  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ตัวอย่างที่ 2  จงหาผลคูณของ   1003 987   

วิธีท า  
003 013

1003  987 990 / 039
−

 =  
          

1
990 / 961=  

          989 / 961=  
          989961=  
ดังนั้น ผลคูณของ 1003 987  คือ 989961 
 
 
 
 
 
 

ข้อสังเกต 

1. ส่วนหลังของค าตอบคือ (24) ( 02) 48 − = −  เขียนแทนด้วย 48  
2. เนื่องจากผลคูณของค่าเบี่ยงฐานมีค่า คือ 48  เราท าให้ส่วนหลังของค าตอบมีค่าเป็นบวก จะได้ 152  

3. ผลคูณของค่าเบี่ยงฐานต้องมี 2 ต าแหน่ง ให้เขียนแทนด้วย 
1
52  (ค่าเบี่ยงฐานจาก 100) ดังนั้น 1   

    เป็นส่วนเกินที่ต้องทดไปบวกกับส่วนข้างหน้าคือ 122 1 121+ =  

4. ผลลัพธ์ที่เกิดจากการคูณ คือ 12152    
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ตัวอย่างที่ 3  จงหาผลคูณของ   121 91   

วิธีท า  
21 09

1
121  91 112 / 89

−

 =  

       
2

112 / 11=  

       110 / 11=  
       11011=  
ดังนั้น ผลคูณของ 121 91  คือ 11011 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
แบบฝึกหัดชุดที่ 3 
1.              2.           3.         4.   

                                           

5.             6.           7.          8.                       

                                           

9.                    10.                 11.                 12.       

                                       

13.             14.            15.            16.    

                                          

17.         18.           19.        20.                                              

     

21.           22.          23.          24.                                             

 

12 9 13 8 14 7 9 15

97 106 108 98 141 97 162 99

105 93 101 88 111 98 123 97

1224 996 1013 997 1122 986 889 1007

10003 9889 1111 999 10007 9997 1015 916

1127 993 10009 9993 1235 999 11087 9968

พิสูจน์เชิงพีชคณิต  

เนื่องจาก    

  x a a− −/     หรือ  x a a− −/  
  x b b+ /      x b b+ /  

               x a b ab− + −( ) / ( )
                            x b a ab+ − −( ) / ( )  

2(x a)(x b) x ax bx ( a)(b) x(x a b) ( ab)− + = − + + − = − + + −
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6.4 การน าสมบัติของเร่ืองสัดส่วนมาช่วยการค านวณการคูณเบี่ยงฐาน 
จากผลคูณจ านวนสองจ านวนโดยวิธีเบี่ยงฐาน ที่มีค่าใกล้ฐาน  อาจมีบางกรณีท่ี

จ านวนทั้งสองมีค่าใกล้เคียงฐานอื่นในรูป 10k, 100k, 1000k,...  เมื่อ k เป็นจ านวนนับ เช่น 213 203   จะมี
ค่าใกล้เคียงฐาน  200  เป็นต้น  แต่เมื่อฐานคือ   ซึ่งเกิดจาก  เราจึงคูณส่วนทางซ้ายของค าตอบด้วย 

  มีวิธีหาผลคูณโดยการเบี่ยงฐานดังนี้ 

ตัวอย่างที่ 1.   ( )
1 3 0 3

213 203 213 203 2 216 / 39 432 / 39 43239 =  = = =   

 

ตัวอย่างที่ 2.   
 
โจทย์ข้อนี้เราใช้ฐาน   เราจึงคูณส่วนทางซ้ายของค าตอบด้วย 3 
 
  พิสูจน์เชิงพีชคณิต  
  เนื่องจาก    
  ถ้า   แล้ว     
                                               
             หรือ                              
  ถ้า  แล้ว   
  ถ้า  แล้ว  
                                       
 
 
 
 

ตัวอย่างที่ 3. ( )
1 1 0 2

311 298 311 2 9 8 3 309 / 22 927 /178 926 92678
−

 =  = = = =   

 โจทย์ข้อนี้เราใช้ฐาน  และค่าต่างฐาน คือ  

                และ  

พิจารณาสองจ านวนที่คูณกันข้างต้น มากกว่าและน้อยกว่า  เราจะต้องคูณผลลัพธ์ทางซ้ายมือด้วย  
แล้วบวกด้วย   เนื่องจากผลลัพธ์ทางขวามือเป็นจ านวนลบเกิน  ต าแหน่งตามสมบัติข้างต้น 
ดังนั้น การใช้เรื่องสัดส่วนในการเพิ่มหรือลดค่าของสองจ านวนที่หาผลคูณ ซึ่งจะต้องเพ่ิมข้ันตอนในการหาผล
ส่วนทางซ้ายของค าตอบ  

n10,100,1000,...,10

200 100 2

2

1 2

29   28 3(27 / 2) 81/ 2 812
− −

 = = =

30 (3 10)= 

2(x a)(x b) x ax bx ab x(x a b) ab+ + = + + + = + + +

x 10= (10 a)(10 b) 10(10 a b) ab+ + = + + +

10((10 a) b) ab= + + +

10((10 b) a) ab= + + +

x 100= (100 a)(100 b) 100(100 a b) ab+ + = + + +

x 200= (200 a)(200 b) 200(200 a b) ab+ + = + + +

2 (100)  (10 a b) ab= + + +

300 (3 100)=  11, 02−

311 ( 02) 298 (11) 309 + − = + = ( 02) (11) 22 22−  = − =

300 3

1− 2

หลักร้อย 
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ตัวอย่างที่ 4.    

                                       

ตัวอย่าง นี้เมื่อเราพิจารณา สองจ านวนที่จะหาผลคูณต่างฐานกัน แต่พอจะใช้เรื่องการเพ่ิมสัดส่วนของ

จ านวนหลัง  เพ่ิมสัดส่วนโดยการคูณ  แต่การเพ่ิมเข้าต้องลดออก ดังนั้น   

แบบฝึกหัดชุดที่ 4  จงหาผลคูณของสองจ านวนต่อไปนี้ 
1.              2.           3.         4.                                            

5.             6.           7.          8.                                           

9.            10.             11.            12.                                          

13.             14.           15.          16.                                            

17.       18.         19.        20.                                                

21.           22.        23.                24.     

25.                  26.           27.                  28.                                             

( )
1 1

88  49 88  (98)= 88  98
2 2

 =  

( ) ( )
12 021 1 1

88  98 86 / 24 8624 4312
2 2 2

− − 
=  = = = 

 

49 2 ( )
1

49 98
2

=

42 43 61 63 39 38 32 31

71 74 39 37 67 69 72 63

203 207 306 301 288 296 517 491

499 501 202 208 303 299 507 497

8004 8012 3999 3999 7007 6998 3012 3002

6999 6998 3123 2998 5012 5003 212 188

598 389 1996 198 248 247 2102 1808

โดยวิธีอุปนัย    เมื่อก าหนด  x   เป็นจ านวน 10,100,1000, ...      
                     k   เป็นจ านวน  1 , 2 , 3 , 4 , … 

                                 
( )( )

( )

2 2
k xkx a kx b akx bkx ab

kx kx a b ab

+ + = + + +

= + + +
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6.5 การด าเนินการคูณแบบนิขิลัมสูตรในกรณีตัวคูณทั้งสองต่างฐานกัน 
     (NUMBERS NEAR DIFFERENT BASE) 
ตัวอย่างที่ 1.    

0 0 0 2 0 6

9998 94 9 998 9 4 9398 /12 939812
− −

 =  = =    
พิจารณาตัวอย่างนี้พบว่าจ านวนทั้งสองนี้มีค่าใกล้ฐานต่างกันคือ :  
              มีค่าใกล้ฐาน    แต่    มีค่าใกล้ฐาน   
และค าตอบแบ่งออกเป็นสองส่วน คือ  และ  
ส่วนแรกของค าตอบ เป็นผลบวกของค่าเบี่ยงฐาน   กับตัวตั้ง  (ตัวแรกของการคูณ) โดยก าหนด
ต าแหน่งการบวกดังแสดงผลข้างล่างนี้: 

                                    หรือ      

น าค่าเบี่ยงฐาน  ไปบวกกับ  ตรงหลักท่ีท้ายสุดของ ( ) คือจ านวนที่ใกล้ฐาน ( ) ที่น้อยกว่า ในนี้ 
คือหลักที่  จากทางซ้ายมือ ดังนั้น  จะเป็น  เป็นส่วนทางซ้ายของค าตอบ 
แล้วส่วนทางขวาของค าตอบคงหาจากผลคูณของค่าเบี่ยงฐาน ทั้งสองคือ   
 
ข้อสังเกต จ านวนตัวเลขโดดของทางซ้ายของค าตอบต้องสอดคล้องเท่ากับจ านวนตัวเลขโดดของจ านวนที่น้อยหรือ
จ านวนเลข  ของฐานที่กว่าของสองจ านวนที่คูณกันนั้น(  มีค่าใกล้เคียง  ดังนั้นจะต้องมีเลขโดดตัวทาง
ขวามือของค าตอบ)          
   

ตัวอย่างที่ 2.   
0 0 0 7 0 0 3

10007 10037 10007 1003 10037 / 021 10037021 =  = =   
เขยีนจ านวนทั้งสองขนานตามแนวนอน :   จะพบว่าค่าเบี่ยงฐาน  จะบวกตรงต าแหน่งที่  
ตามแนวตั้งของข้างบนได้ค าตอบทางขวามือคือ   
ส่วนผลคูณค่าเบี่ยงฐาน ทั้งสองคือ  แต่ฐานของจ านวนน้อยในจ านวนที่คูณกันคือฐาน     
นั่นคือเราต้องการตัวเลขโดดของค าตอบทาขวามือ  ตัวคือ  ค าตอบ   
 

ตัวอย่างที่ 3.  
0 3 2 0 2

1032 9 8=1012 / 64 = 1012 / 136 101136
−

 =   
 
ข้อสังเกต เนื่องจาก   ค่าต่างฐาน  จะไปบวกกับ  ของ  ได้ผลลัพธ์  เป็นค าตอบทา
ซ้ายมือ 
 
 
 
 

9998 10000 94 100

9398 12

06− 9998

9998

94

10002

106

06− 9998 94 100

2 9998 9398

( 0002) ( 06) 12−  − =

0 98 100

10007 1003 003 4

10037

0007 003 21 = 1000

3 021 10037021

98 102= 02− 3 1037 1012
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แบบฝึกหัดชุดที่ 5 
1.              2.           3.         4.          

                         

         

5.             6.           7.          8.    

 

                                         

9.            10.             11.            12.      

 

                                      

13.             14.           15.          16.       

 

                                      

17.         18.           19.        20.     

 

                                             

21.                    22.              23.           24.                                             

 
 

9 97 997 96 1031 101 998 94

988 88 1018 104 1041 101 1002 107

1015 107 1006 99 1055 96 9996 97

9876 96 1013 104 10007 102 10101 101

10007 98 11011 993 99996 102 9988 1011

27 993 10009 93 100235 999 11087 968
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6.6 การด าเนินการคูณแบบนิขิลัมสูตร์ ในกรณีตัวคูณมีสามตัวพร้อมกัน 

ตัวอย่างที่ 1.    
 พิจารณาตัวอย่างนี้พบว่าทั้งสามจ านวนมีค่าใกล้ฐาน  และมีค่าเบี่ยงฐาน คือ   
ค าตอบมี  ส่วน คั้นด้วย เครื่องหมาย /  
ขั้นที่แรก น าตัวเลขตัวหนึ่งในสามจ านวนไปบวกกับค่าเบี่ยงฐาน ของอีกสองตัวที่เหลือคือ   
หรือ   หรือ  ซึ่งเป็นค าตอบส่วนแรก 
ขั้นที่  หาผลบวกของคูณแต่ละคู่ของค่าเบี่ยงฐาน ในเชิงการจัดหมู่(combinatoric) คือ       
           
ขั้นสุดท้าย ผลคูณทั้งสามของค่าเบี่ยงฐาน  
 

ตัวอย่างที่ 2.   
0 2 2 0 0 2 0 0 3

1022 1002 1003 1022 1002 1002 10027 /116 /132 10027116132  =   = =    
                    
 
แบบฝึกหัดชุดที่ 6 
1.                          2.                        3.         

  

4.                              5.                    6.          

 

7.                        8.                 9.             

 

10.                    11.                       12.                                           

 

13.       14.          15.          

 

02 03 04

98  97   96   91/ 26 / 24 912576
− − −

  = =

100 02, 03, 04− − −

3

98 ( 3) ( 4) 91+ − + − =

97 ( 2) ( 4) 91+ − + − = 96 ( 2) ( 3) 91+ − + − =

2

( 2 3) ( 2 4) ( 3 4) 26− − + − − + − − =

2 3 4 24 24− − − = − =

1022 2 3 1027,22 2 22 3 2 3 116,22 2 3 132+ + =  +  +  =   =

8 7 6  97 96 99  93 95 98 

88 95 96  995 997 999  985 994 996 

984 992 994  1003 1015 1005  1011 995 1006 

996 997 1003  13 12 9 8   95 97 103 105  

9997 9995 9989 1005   1013 104 988 997   10007 102 1012 119  
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6.7 การหาค่าก าลังสองของจ านวนที่มีค่าใกล้เลขฐาน 
 วิธีการค านวณกรณีนี้เป็นเทคนิคพิเศษท่ีง่ายที่สุด ที่สามรถแสดงในรูปสูตร์ได้ และสามารถใช้สมบัติของ
สัดส่วนเพิ่มลดได้เช่นเดียวที่ได้ศึกษามาแล้ว ดังตัวอย่างต่อไปนี้ : 

ตัวอย่างที่ 1.     
วิธีคิด     มีค่าน้อยกว่า  มีค่าเบี่ยงฐาน ดังนั้น ค าตอบส่วนแรก คือ  ค าตอบส่วน 
        สุดท้าย   
 

ตัวอย่างที่ 2.   `= 1012036         

ข้อสังเกต  ค าตอบส่วนแรก  บวกกับค่าเบี่ยงฐาน 006  เป็น   และ   แต่เนื่องจาจฐาน 
 ค าตอบทางขวาสุดต้องมี   ต าแหน่ง เราต้องเติม  เป็น   เป็นค าตอบ 

 
ตัวอย่างที่ 3.   
 ตังอย่างก็เหมือนตัวอย่างที่แล้วเพียงแต่เป็นฐาน  ดังนั้น ค าตอบส่วนทางซ้ายสุดต้องคูณด้วย  
ยิ่งไปกว่านั้นเรายังสามารถหาค่าก าลังสามของจ านวนที่มีค่าใกล้เลขฐานได้อีกด้วย 
 
ตัวอย่างที่ 4. 3104 112 / 48 / 64=   
วิธีคิด    ส่วนซ้ายสุด ของค าตอบ เราเพ่ิมสองเท่าของค่าท่ีเบี่ยงเกินฐาน คือ 104 8 112+ =   
           สว่นกลาง   สามเท่าของก าลังสองของค่าเบี่ยงฐาน 23 4 48 =   
           สว่นขวาสุด  ก าลังสามของค่าเบี่ยงฐาน 3(4) 64=  
 
 
  
 
 
 

ตัวอย่างที่ 5. 
3

3 29989 9989 11/ 3(11) /11= +   
                    9967 / 0363/1331 996703628669= =   
 
 
 
 

4 4
2 296  96   96   96+( 4)/( 4) 92 /16 9216

− −

=  = − − = =

96 100 96 ( 04) 92+ − =

2( 4) 16− =

2
006

21006  1006  1012 / 036
 

= = 
 

1006 1012 26 36=

1000 3 0 036

2304 3 308 /16 92416=  =

300 3

พิสูจน์เชิงพีชคณิต  
พิสูจน์ ให้ x  เป็นเลขฐาน (10,100,1000,...)  และ a เป็นค่าเบี่ยงฐาน  
          3 2 2 3(x a) x (x 3a) 3a x a+ = + + +  
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6.8 การหาค่าก าลังสองของจ านวนที่มีใกลัเคียง   
อาจแบ่งได้ 2 กรณี  คือ ค่าก าลังสองที่น้อยกว่า 50  หรือค่าก าลังสองที่มีค่ามากกว่า 50   

ตัวอย่างที่ 1.      ดังนั้นค าตอบคือ  2916 
วิธีคิด   เนื่องจาก   และเนื่องจาก  มากกว่า  อยู่   
         เราจะได้  และ 24 16=       
ข้อควรจ า      
                 
                 
                    
                 
                 
                 
                 
                  
 

ตัวอย่างที่ 2.   ดังนั้นค าตอบคือ 2304   

วิธีคิด    (  ตัวข้างหน้าบวกด้วยค่าเบี่ยงฐาน  ) ,  (ก าลังสองของค่าเบี่ยงฐาน) 
 
แบบฝึกหัดชุดที่ 7  
ก าลังสองของจ านวนใกล้ฐาน 
1. 296                           2. 293           3. 2104          

4. 2111                            5. 21004                6. 21006            

7. 2104                     8.  2113                    9. 21013            

10. 2997               11. 2987             12. 29988      

                                       

50

254 29 /16=

250 2500= 54 50 4

25 4 29+ =

251 26 / 01=

252 27 / 04=

253 28 / 09=

254 29 /16=

255 30 / 25=

256 31/ 36=

257 32 / 49=

258 33/ 64=

259 34 / 81=

2
2

248 48 23 / 04
− 

= = 
 

25 2 23− = 25 2− 2( 2) 4− =
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13. 210103                                      14. 231           15. 242  

16. 249               17. 2204             18. 2296                                            

19. 21998                                 20. 23988           21. 27007           

22. 2103                                          23. 296           24. 295  

ก าลังสามของจ านวนใกล้ฐาน 

25. 31005               26. 3103             27. 395       
 
 
                                      
28. 31005                                        29. 312           30. 37007      

     

31. 39988               32. 399             33. 3302      
  
 
      
                                 
34. 3198                                         35. 33997           36. 37007           
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7. การด าเนินการคูณด้วยตัวคูณเป็นเลขเก้าหรืออนุกรมของเลขเก้า 
 การคิดเลขด้วยวิธีเวทคณิต ใช้สูตร์ One Less Than the One Before ซึ่งเป็นวิธีผกผันหรือย้อนกลับกับ
วิธีที่กล่าวมาแล้ว และใช้ร่วมกับ วิธีทุกตัวทบเก้าแต่ตัวสุดท้ายทบสิบ และวิธีการนี้ใช้ได้เม่ือ จ านวนหลักของตัว
คูณ เท่ากับหรือมากกว่าจ านวนหลักของตัวตั้ง  
กรณีที่ 1 จ านวนหลีกของตัวคูณเท่ากับจ านวนหลักของตัวตั้ง 
ตัวอย่างที่ 1. จงหาผลคูณของ  763  999     
วิธีคิด  จ านวนแรกตัวตั้งจะลดลง 1  ส่วนจ านวนหลังตัวคูณเป็น เลข 9   หรืออนุกรมเลข 9  จึงสามารถน าของ 
สมบัติ “ทุกตัวทบเก้าแต่ตัวสุดท้ายทบสิบ” ของตัวตั้ง 
ดังนั้น   จ านวนแรก  จะถูกลดลง  :   เป็นค าตอบส่วนแรก ค าตอบส่วนหลังเป็นทุกตัวทบ
เก้าแต่ตัวสุดท้ายทบสิบของ   
            (ทุกตัวทบเก้าแต่ตัวสุดท้ายทบสิบของ  ) 
                        =  
พิสูจน์       
                         (763 1000) (763 1)=  −    
                         763000 763= −   
                         (762000 1000) 763= + −   
                         762000 (1000 763)= + −   
                         762000 237 762 / 237 762237= + = =   
หรือ        
                           
                           
                         763000 (1000 237) 763000 1000 237= − − = − +   
                         762 / 237 762237= =   
                             
กรณีที่ 2 จ านวนหลีกของตัวคูณมากกว่าจ านวนหลักของตัวตั้ง                
ตัวอย่างที่ 2.      
วิธีคิด    เนื่องจาก  มี  หลัก และ  มี   หลัก เราต้องปรับ   ให้มี  หลักเท่ากัน เป็น 

 แล้ว ค าตอบทางขวามือคือ   และค าตอบทางขวามือ ใช้วิธีการทุกตัวทบเก้าแต่ตัว
สุดท้ายทบสิบกับ   คือ   
ดังนั้น        (ทุกตัวทบเก้าแต่ตัวสุดท้ายทบสิบของ  ) 
                        = 186698133=   
 

763 1 763 1 762− =

763

763 999 (763 1) / = − 763

762 / 237

763 999 763 (1000 1) =  −

763 999 763 (1000 1) =  −

763000 763= −

763000 (1237) 763000 (1000 237)= − = − −

1867 99999 1866 / 98133=

1867 4 99999 5 1867 4

01867 1867 1 1866− =

01867 98133

1867 99999 (1867 1) / = − 01867

1866 / 98133
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พิสูจน์     1876  99999 1876 (100000 1) =  −   
                                (1867 100000) (1867 1)=  −    
                                186700000 1867= −  186700000 (2133)= +   
                                (186700000 2000) 133= − +   
                                186698000 133 (1867 1) / 98133= + = −   
 ซึ่ง 98133  ได้จากทุกตัวทบเก้าแต่ตัวสุดท้ายทบสิบของ                           
                          
 
แบบฝึกหัดชุดที่ 8 
1. 63 99    2. 88 99                           3. 42 99   

4. 678 999    5. 2137 9999                     6. 34 999   

7. 76 999    8. 864 9999                       9. 28 9999   

10. 909 99999    11. 3488 99                        12. 6789 99   

13. 9032 99    14. 3488 99                        15. 939 99   

16. 364 999    11. 8998 99                        12. 99999 99   

 
 
 

01867
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8.  การตรวจสอบค าตอบด้วยวิธี การคูณตัวแรกด้วยตัวแรกและตัวหลังด้วยตัวหลัง                  
    (THE FIRST BY THE FIRRT AND THE LAST BY THE LAST)  
       เป็นเทคนิควิธีประมาณค่าของค าตอบและตรวจสอบค าตอบว่าใกลเคียงหรือค าตอบถูกต้องหรือไม่ ซึ่งจะท า
ให้การคิดเลขมีประสิทธิภาพมากขึ้น เทคนิคนี้มีการตรวจสอบด้วยกัน 3 ขั้นตอน ดังนี้ : 
การตรวจสอบขั้นตอนที่ 1 ( Check  The first by the first ) 
     การตรวจสอบค าตอบด้วยตัวเลขตัวหน้ากับตัวเลขตัวหน้า 
ตัวอย่างที่ 1 จงหาผลคูณของ 32  41   
วิธีคิด      เริ่มแรก เราประมาณค่าได้  โดยการหาผลคูณตัวหน้าด้วยตัวหน้า เราคาดว่า  
             ค่าของ  32  41    โดยประมาณจาก 30 40   ซึ่งได้ 1200     
             และ เราพอประมาณได้ว่า   32  41   มากว่า  1200   เล็กน้อย เพราว่า 32    และ 41   ทั้งสอง   
             มากกว่า 30   และ 40   
 
ตัวอย่างที่ 2  จงหาผลคูณของ 641  82   
วิธีคิด     เราพอประมาณค่าผลคูณได้  50000   เพราะว่า  600 80 48000 =    
             และเราก็พอรู้ว่าค าตอบเกิน 50000  เนื่องจาก    (600 80) (40 2) +   
   
ตัวอย่างที่ 3   จงหาผลคูณของ 383  887   
วิธีคิด     383  887   มีค่าประมาณ 360,000   เพราะว่า 400 900 360,000 =       
              และเราก็พอรู้ว่าค าตอบต้องน้อยกว่านี้ เพราะว่า 400  และ 900   มากกว่า 383  และ 887   
 
การตรวจสอบขั้นตอนที่  (Check  The last by the last) 
     การตรวจสอบค าตอบด้วยตัวเลขตัวหลังกับตัวเลขตัวหลัง 
ตัวอย่างที่ 4  จงหาผลคูณของ 72  83   
วิธีคิด   เราประมาณค่าได้ว่าค าตอบต้องลงท้ายด้วยเลข 6    โดยการหาผลคูณตัวหลังด้วย 
           ตัวหลังของเลขสองจ านวนนั้น 
          72  83    ตัวเลขตัวหลังของ  72  คือ  2  และตัวเลขตัวหลังของ 83  คือ  3   ดังนั้นค าตอบของผล    
           คูณต้องลงท้ายด้วย 6     
 
ตัวอย่างที ่5   จงหาผลคูณของ 383  887   
วิธีคิด   ประมาณค่าได้ว่าค าตอบต้องลงท้ายด้วยเลข 1  เพราะว่าตัวเลขลงท้ายของ 383   คือ 3  และ ตัวเลขลง
ท้ายของ 887  คือ 7   ดังนั้นค าตอบของผล  คูณต้องลงท้ายด้วย 1   (3 7 21) =    
 

1:

1200

2 2 :

(2 3 6) =
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การตรวจสอบขั้นตอนที่ 3 (Check The Digit Sum Check ) 
การตรวจสอบค าตอบด้วยหาผลบวกของตัวเลขโดดในค าตอบนั้น เป็นเครื่องมือที่มีประโยชน์มากใน

เทคนิควิธีของเวทคณิตภายใต้ สูตรที่ 15 ของเวทคณิตกล่าวไว้ว่า  “ผลลัพธ์ของการกระท าบวกเท่ากับการกระท า
บวกของผลลัพธ์ (The product of the sum is equal to the sum of the product) ’’ กล่าวคือจ านวนเต็ม
บวกทุก ๆ จ านวนไม่ว่าจะมีกี่หลักก็ตามสามารถลดรูปโดยการบวกตัวเลขโดด (digit sum) ซ้ า ๆ เป็นตัวเลขตัว
เพียงเดียวได้ เช่น 43   มีผลบวกเลขโดดคือ 7   เมื่อ  4 3 7+ =   เช่นเดียวกัน 47,4 7 11+ =   แล้วหาผลบวก
ต่อ 11,1 1 2+ =  ดังนั้น ผลบวกเลขโดดของ 47  คือ 2   หรือ   

ตัวอย่างที่ 6  ก าหนดผลคูณของ    จงตรวจสอบว่าผลเฉลยถูกต้อง 
วิธีคิด       เราสามารถลดรูปเป็นผลบวกเลขโดดของแต่ละจ านวนคือ 74,76  และ 5624   เป็นดังนี้ 
              74 7 4 11 1 1 2→ + = → + =    

             76 7 6 13 1 3 4→ + = → + =     

               5624 5 6 2 4 17 1 7 8→ + + + = → + =               

 
 
ตัวอย่างที่ 7.  ก าหนดผลคูณของ 88  77 6776 =  (พาลินโดรม) จงตรวจสอบว่าผลเฉลยถูกต้อง 
วิธีท า   หาผลบวกเลขโดดของ  88   และ 77  ได้ 7  กับ 5   แล้วหาผลบวกเลขโดดของผลคูณ 7 5 35 =      
          คือ 3 5 8+ =   ตอมหาผลบวกเลขโดดของค าตอบ 6776 6 7 7 6 26 2 6 8→ + + + = → + =    
         สรุปได้ว่าผลเฉลยนั้นถูกต้อง 
          
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

3:

876,8 7 6 21 21,   2 1 3+ + = → + =

74 76 5624 =

หาผลคูณของ 2 4 8 =   ผลบวกของเลขโดด

ของ 8  ก็ได้ 8  ต่อมาผลบวกเลขโดดของ 

5624  ซึ่งเท่ากนัเป็นการยืนยันว่าการหาผล     

 คูณครั้งนี้ถูกต้อง 

หมายเหตุ  
การตรวจสอบโดยการหาผลบวกของเลขโดดของค าตอบอาจคลาดเคลื่อนถ้ามีการเขียนต าตอบสลับที่กันของ
ค าตอบบ้าง เช่น   แต่กลับไปเขียนเป็น  ผลการหาผลบวกเลขโดดของค าตอบ
มีค่าเท่ากับแต่สลับต าแหน่ง เช่นนี้ควรตรวจสอบหาผลตัวท้ายสุดทั้งคู่ ซึ่งตัวท้ายสุดบวกกันต้องลงท้ายด้วย   
 

88 77 165+ = 88 77 156+ =

5

https://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%9E%E0%B8%B2%E0%B8%A5%E0%B8%B4%E0%B8%99%E0%B9%82%E0%B8%94%E0%B8%A3%E0%B8%A1
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แบบฝึกหัดชุดที่ 8 
จงหาผลคูณของสองจ านวนต่อไปนี้ 
1. 63 99        2. 88 99    3. 42 99   

 

4. 678 999   5. 2137 999   6. 34 999   

 

7. 76 999   8. 864 9999   9. 28 9999   

 

10. 909 99999   11. 3488 99   12. 6789 99   

 

13. 9032 99   14. 3488 99   15. 939 99   

 

16. 364 999   17. 8998 99   18. 99999 99    
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บทน า 
 ในวิชาเลขคณิต (arithmetic) การหารแบบยุคลิด (Euclidean division) เป็นการหารของ

จ านวนสองจ านวน ประกอบด้วย ตัวตั้ง (dividend) ตัวหาร (divisor) แล้วได้ผลหาร (quotient) และเศษเหลือ 
(remainder)  ทฤษฎีบทนี้กล่าวถึงผลลัพธ์จากการหารของจ านวนเต็มปกติไว้อย่างเที่ยงตรง ที่ส าคัญทฤษฎีนี้
ยืนยันว่าจ านวนเต็มที่เรียกว่าผลหาร q และเศษ  r  มีอยู่เสมอและมีเพียงค่าเดียวส าหรับตัวตั้ง a และตัวหาร d 
โดยที่ d ≠ 0  ทฤษฎีกล่าวไว้ดังนี้ “ มีจ านวนเต็ม q และ r เพียงคู่เดียวที่ a = dq + r  และ  0 ≤ r < d ไฃ” 

ในบทนี้จะกล่าวถึงการด าเนินการหารแบบเวทคณิตมี 3 เรื่อง คือการหารตรง การหารด้วยเทคนิคเฉพาะ 
และการโดยใช้เศษส่วนช่วย  ซ่ึงแต่ละเร่ืองมีรายละเอียด  ดังน้ี 
          1. เกริ่นน า 
          2. การด าเนินการหารตรง (Dhvajanka Sutra) 
                   2.1 การหารกรณีตัวหารเป็นจ านวนเต็มหนึ่งหลัก 
                   2.2 การหารกรณีตัวหารเป็นจ านวนเต็มตั้งแต่สองหลักข้ึนไป 
          3.การหารแบบเทคนิคเฉพาะ 
                   3.1. การด าเนินการหารโดยวิธีนิขิลัม (Nikhilam Method)  
                3.2 การด าเนินการหารโดยวิธีปราวรรตย (Paravartya Method)  
                3.3 การด าเนินการหารโดยวิธีเพ่ิมหรือลดสัดส่วน (อนุรูปเยณ = Anurupyena Method)  
                   3.4 การด าเนินการหารโดยวิธีการวินคิวลัม (Vinculum Process of Division) 
          4. การด าเนินการหารด้วยเศษส่วนช่วย (Auxiliary Fractions) 
         4.1 เศษส่วนช่วยแบบที่ 1 
 
 

1. เกรินน า 
การหารในเวทคณิตมีรูปแบบทั่วไปหรือรูปแบบเฉพาะ  เช่นเดียวกับการคูณ รูปแบบเฉพาะจะใช้ได้ก็

ต่อเมื่อจ านวนที่หารกันจะต้องอยู่ในเงื่อนไขเฉพาะ เช่น ตัวหารจะต้องน้อยกว่าหรือมากกว่าและมีค่าใกล้เคียงกับ 
100 หรือตัวหารที่เป็นก าลังของ 10 หรือตัวหารที่ลงท้ายด้วยเลข 9 เป็นต้น ส่วนรูปแบบทั่วไปใช้กับการหารได้         
ทุกจ านวน ดังนั้นการหารจึงขึ้นอยู่กับตัวตั้งและตัวหาร ในวิธีการหารทางเวทคณิตสามารถจ าแนกตามสูตรได้ดังนี้ 
 1. การหารตรง (Dhvajanka Sutra = Vertically and crosswise and on the top of the flag) 
 2. นิขลิัมสูตร (Nikhilam Sutra) เป็นเทคนิคเฉพาะ 
 3. ปราวรรตยสูตร (Paravartya Sutra) เป็นเทคนิคเฉพาะ 
 4. อนุรูปเยณสูตร (Anurupyena Sutra) เป็นเทคนิคเฉพาะ 
 5. วินคิวลัม (Vinculum Process of Division) เป็นเทคนิคเฉพาะ 
 6. เอกาธิเกนปุรเวณ (Ekadhikena Purvena) เป็นเทคนิคเฉพาะ 
          7. เวษฏนัม (Vestanas) เป็นเทคนิคท่ัวไป 

https://en.wikipedia.org/wiki/Arithmetic
https://en.wikipedia.org/wiki/Quotient
https://en.wikipedia.org/wiki/Remainder


 เวทคณิต                                                                  4. การด าเนินการหาร 

67 
 

 

2. การด าเนินการหารตรง (Dhvajanka Sutra) 
การหารตรงเป็นการหารแบบทั่วไปโดยการสังเคราะห์ของวิธีเวทคณิตที่รวดเร็ว ได้พัฒนาโดยใช้               

เทคนิคแนวตรงและแนวไขว้ (Vertically and Cross-wise and on the top of the flag ) หรือเป็นการหาร         
โดยใช้การหารตรง (Dhvajanka Sutra) ท่านสังฆราช ภารติ กฤษณะ ติรถะ (Sankaracarya Bharati Krsna 
Tirthaji พ.ศ. 2427-2503) เรียกวิธีการหารนี้ว่า อัญมณีอันล  าค่าของเวทคณิต ‘‘Crowning Gem of Vedic 
Mathematics’’ เพราะสามารถด าเนินการหารที่ตัวตั้งและตัวหารได้ทุกจ านวน จึงควรที่จะศึกษาอย่างยิ่ง       
การหาร ประกอบด้วย ตัวตั้ง (dividend) ตัวหาร (divisor) ผลหาร (quotient) และเศษเหลือ (remainder) 
ตัวอย่างเช่น 19 6 3, =  เศษเหลือ 1 
           (19 6 3 1)=  +  , 19  เป็นตัวตั้ง, 6 เป็นตัวหาร, 3  เป็นผลหาร และ 1 เป็นเศษเหลือ 
2.1 การหารกรณตีัวหารเป็นจ านวนเต็มหนึ่งหลัก 

การหารตรงให้เขียนตัวตั้งแล้วเขียนเส้นก ากับจากทางซ้ายไปทางขวา เว้นช่องว่างระหว่างตัวเลขของตัวตั้ง
ไว้พอสมควรส าหรับใส่เศษเหลือห้อยไว้หน้าตัวเลขถัดไป ซึ่งจะเป็นตัวตั้งในการหารขั้นตอนต่อไป 
ตัวอย่างที่ 1  671 4   
วิธีท า 
                       24 6    7     1      0   
                           1                                  
    

 
ขั นตอนการหาร 
ขั นที่ 1  6 4 1 =  เหลือเศษ 2   
เขียน 2  ห้อยข้างหน้า 7  ซ่ึงเป็นตัวเลขหลักถัดไป 
ของเลข 6  จะได้ตัวตั้งในการหารขั้นต่อไปคือ 27   

                      
                       2 34 6    7     1      0   
                          1       6                         
 

 
ขั นที่ 2  27 4 6 =  เหลือเศษ 3   
เขียน 3  ห้อยข้างหน้าเลข 1 ซึ่งเป็นตัวเลขถัดไป   
ของเลข 7  จะได้ตัวตั้งในการหารขั้นต่อไปคือ 31  

                  
                       

2 3 34 6    7     1     0   
                          1       6       7               

ตอบ 3
167

4
 

 
ขั นที่ 3  31 4 7 =  เหลือเศษ 3  ซึ่งเป็นเศษเหลือ  
ในการหาร  

ค าตอบ คือ 3
167

4
 

 
 
 
 
 
 
 

http://perpetualthinkings.blogspot.com/2010/11/vertically-and-crosswise-close-to-100.html
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ถ้าต้องการผลลัพธ์เป็นทศนิยม ให้ด าเนินการหารต่อ ดังนี  
 

      
              2 3 3 24 6   7     1      0       0       0                                                    

                1      6      7       7                        

ขั นที่ 4  เขียน 3  ห้อยข้างหน้า 0   
ซึ่งเป็นตัวเลขถัดไปของเลข 1 จะได้ตัวตั้งในการหาร    
ขั้นต่อไปคือ 30  ของส่วนที่เป็นทศนิยม 
30 4 7 = เหลือเศษ 2 เขียน 2 ห้อยข้างหน้าเลข 0  
ซึ่งเป็นตัวเลขถัดไปของเลข 0 จะได้ตัวตั้งในการหาร     
ขั้นต่อไปคือ 20   

     
              2 3 3 2 04 6   7     1      0      0      0  
                 1      6       7        7        5           
 
ค าตอบคือ    167.75  

ขั นที่ 5  20 4 5 =   เหลือเศษ 0  แสดงว่า        
เป็นการสิ้นสุดการหาร  
ค าตอบ คือ 167.75   
 

 
วิธีเขียนการหารแบบตรงสรุปได้ดังนี  
   

  2 3 34 6   7     1      0     หรือ 2 3 3 24 6   7     1      0      0  

                    1      6      7       3              1      6      7        7        5  

ตอบ 3
167  = 167.75

4
   

การตรวจสอบผลลัพธ์จากการด าเนินการหารสามารถใช้วิธีผลบวกเลขโดดของจ านวนนับ               
(สมบัติของวงกลมเก้าจุด) ได้ดังนี  
การตรวจสอบการด าเนินการหาร (Division Check) 
ขั นที่ 1  น าตัวตั้งลบด้วยเศษเหลือ 3  จะได้ 671 3 668− =  ซ่ึง 668  หารด้วย 4  ลงตัว 
ขั นที่ 2  เมื่อพิจารณาการตรวจสอบว่าการหารถูกต้องหรือไม่ จากข้ันที่ 1 ให้ปรับเปลี่ยนการหาร เป็นการคูณ 
 ระหว่างผลลัพธ์กับตัวหาร ดังนี้ 

ผลบวกเลขโดดของจ านวนนับ (สมบัติของวงกลมเก้าจุด) 
                  1 6 7             1+6 +7 = 14, 1+4 = 5  
                       4                                                                                          5 4 20 =   
                 6 6 8          6+6+8 = 20, 2+0 = 2                                                   2 0 2+ =   

หรือ     671 4  = 3
167

4
 = 167.75  

                          3
1 6 7

4
+                                      1 6 7 3 8+ + + =   

× 
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                                      4                                                            4           
                           6   7   1  →  6 7 1 14,1 4 5+ + = + =                        3   2  3 2 5→ + =   

 
หรือ                    1 6 7 . 7 5                            1 6 7 7 5 8+ + + + =       
                                        4                                                          4  
                             6   7   1 →  6 7 1 5+ + =                               3   2  3 2 5→ + =    

 
ตัวอย่างที่ 2  จงหาผลลัพธ์ 
1)  294 3    

วิธีท า     2 23  2    9     4       0       0   

                                               0      9       8                                  

ตอบ 294 3 98 =  98   
2)  925 8      

วิธีท า   
1 4 5 2 48   9    2    5        0   0    0         

                                               1      1      5         6      2       5        

ตอบ   925 8 115.625 =   
3)  3689 7     

วิธีท า    
3 1 47   3    6    8      9     0     0            

                                               0      5      2       7                   

ตอบ   3689 7 527 =   
 

แบบฝึกหัดชุดที่ 1 
จงหาผลลัพธ์โดยให้ค าตอบอยู่ในรูปผลหารและเศษเหลือ และทศนิยมสามต าแหน่ง 
 
1.   3 3    2     7                2.   4 3     1      3      4              3.   6 5     3     2     1     

                                                                                                                                        
 
4.  7 6    8     2     1           5.   4 2    3    6    5    7          6.    8 5     7     3     2      

       
                                                                                                                                             

× 
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7.   5 5    7     4     4            8.   2 7    8     5     7     9           9.   4 4    8     4     3      6                   

       
                                                                                                                                                              
 
10.   8 5     9      7      8      4      6      3      4          11.    9 9    8    9    7    9    7    9                                          

                                                                                                                                               
 
12.   5 9   4    9    5    6    8    9    3    2    1        

       
                                                                                     
 
13.   6 6   9   6   9   6   9   6   9   6   9   6   9   6   9   6   9  

 
                                                                                            
 
14.   3 3   4   5   6  7   8   9   3   4   5   6   7   8          15.    4 8    9     6     5     7     9     2      3   

                                                                                                                                                         
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 เวทคณิต                                                                  4. การด าเนินการหาร 

71 
 

2.2 การหารกรณตีัวหารเป็นจ านวนเต็มตั งแต่สองหลักขึ นไป 
 การหารตรงเป็นวิธีที่ใช้เทคนิคแนวตรงและแนวไขว้  โดยคิดที่ตัวเลขส่วนหนึ่งของตัวหาร ซ่ึงมีข้อตกลงดังนี้   
         ตัวหาร ที่เป็นเลขสองหลักจะต้องแยกออกเป็นสองส่วน ส่วนแรกเป็นตัวหาร เรียกว่า ตัวหารใหม่       
(new divisor)  และส่วนที่สองเรียกว่า ตัวธง (flag) ใช้เป็นตัวเสริมในการหาร 
         ตัวตั ง แยกเป็นสองส่วนเช่นเดียวกับตัวหาร ซึ่ งส่วนที่สองของตัวตั้ งต้องมีจ านวนหลักเท่ากับ           
จ านวนหลักของตัวธง 
ตัวอย่างที่ 1   จงหาค่าของ 716769 54    
ขั นตอนการหาร(Division Algorithm) 
        ตัวอย่างนี้ตัวหาร 54  มีสองหลัก แยกตัวหาร 54  ออกเป็นสองส่วนคือ 5  กับ 4  ซึ่งการหาร              จะ
ใช้ส่วนแรก คือ 5  เป็นตัวหาร เรียกว่า ตัวหารใหม่ และส่วนที่สองคือ 4  เรียกว่า ตัวธง  และตัวตั้งแบ่งเป็น   สอง
ส่วน คือ 7 1 6 7 6  9  โดยส่วนที่สองของตัวตั้งจะต้องมีจ านวนหลักเท่ากับจ านวนหลักของตัวธง           การ

หารให้ด าเนินการ ดังนี้ 
 
วิธีท า 
ขั นที่ 1               

2

45  7     1     6     7      6        9             

                                                       
      1                                                                
 

ขั้นตอนการหาร 
ขั นที่ 1  7 5 1 =  เหลือเศษ 2  ใส่ผลหาร 1 ซึ่งเป็น
ตัวแรกของค าตอบ ส่วนเศษ 2  น าไปเขียนห้อย
ข้างหน้าเลข 1 ของตัวตั้งในการหารขั้นต่อไป คือ 21   
 

ขั นที่ 2                
2 2

45  7     1     6     7      6        9            

            (4 1)  
      1       3                                                     
 
 
 

ขั นที่ 2  หาผลคูณตัวธง 4  กับผลหาร 1 ที่ได้มาจาก
ขั้นที่ 1 แล้วน าไปลบออกจากตัวเลขถัดไปของตัวตั้ง
ข้างบนคือ 21  แล้วหารด้วย 5  ดังนี้  
21 4(1) 17− = , 17 5 3 =  เหลือเศษ 2   
ใส่ผลลัพธ์ 3  เป็นตัวที่สองของค าตอบ ส่วนเศษ 2  
น าไปเขียนห้อยข้างหน้าเลข 6  ของตัวตั้งในการหาร
ขั้นต่อไป คือ 26  
 

 
ขั นที่ 3                

2 2 4

45  7     1     6     7      6        9            

            (4 1)   (4 3)  
     1        3        2                                           
 

ขั นที่ 3  ในท านองเดียวกัน หาผลคูณระหว่างตัวธง  
กับผลหารทีไ่ด้มาจากขั้นที่ 2 น าไปลบออกจากตัวตั้ง
ถัดไปทางขวา แล้วหารตัวหารใหม่  
26 3(4) 14− = ,14 5 2 =  เหลือเศษ 4  ใส่ 2  เป็น
ตัวที่สามของค าตอบ ส่วนเศษ 4   
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 น าไปเขียนห้อยข้างหน้าเลข 7  ของตัวตั้งในการหาร
ขั้นต่อไป คือ 47  

ขั นที่ 4                
2 2 4 4

45  7     1     6     7      6        9          

            (4 1)   (4 3)   (4 2)  
     1        3        2       7                                
 

ขั นที่ 4  47 2(4) 39− =  , 39 5 7 =  เหลือเศษ 4  
ใส่ 7  เป็นตัวที่สี่ของค าตอบ ส่วนเศษ 4  น าไปเขียน
ห้อยข้างหน้าเลข 6  ของตัวตั้งในการหารขั้นต่อไป  
คือ 46  
 

ขั นที่ 5                
2 2 4 4 3

45  7     1     6     7      6        9           

            (4 1)   (4 3)   (4 2)   (4 7)  
     1        3        2       7        3                        
 

ขั นที่ 5  46 7(4) 18− =  , 18 5 3 =  เหลือเศษ 3   
ใส่ 3  เป็นตัวที่ห้าของค าตอบ ส่วนเศษ 3  น าไปเขียน
ห้อยข้างหน้าเลข 9  ของตัวตั้งในการหารขั้นต่อไป   
คือ 39  
 

ขั นที่ 6                
2 2 4 4 3

45  7     1     6     7      6        9          

            (4 1)   (4 3)   (4 2)   (4 7)      (4 3)  
     1        3        2       7        3        27           

ตอบ    27 1
13273 13273

54 2
=  

ขั นที่ 6 หาเศษเหลือจากการหาร  
จะได้ 39 (4 3) 27−  =   

ค าตอบ คือ 27 1
13273 13273

54 2
=   

 
 

ขั นที่ 7                
2 2 4 4 3 2

45  7     1     6     7      6        9     0   

            (4 1)    (4 3)   (4 2)   (4 7)     (4 3)  
      1        3        2       7        3        5              
 

    การหารตั้งแต่ขั้นตอนนี้ เป็นต้นไปจะเป็นส่วน    
ของทศนิยม  
ขั นที่ 7  39 3(4) 27− =  , 27 5 5 =  เหลือเศษ 2   
ใส่ 5  เป็นตัวที ่1 ของค าตอบทศนิยม ส่วนเศษ 2  
น าไปเขียนห้อยไว้ข้างหน้าเลข 0  ซึ่งเป็นตัวตั้งถัดไป  
คือ  20  

 
 
ขั นที่ 8                

2 2 4 4 3 2

45  7     1     6     7      6        9     0   

            (4 1)    (4 3)  (4 2)   (4 7)      (4 3)   (4 5)  
      1        3       2       7        3          5       0     
 
ตอบ   13273.5  

ขั นที่ 8  20 5(4) 0− =  เป็นการสิ้นสุดการหาร 
ค าตอบ คือ 13273.5   
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วิธีเขียนการหารแบบตรงสรุปได้ดังนี                    

                          
4 12 8 28 12

2 2 4 4 3
45  7  1    6       7        6         9            

                                      17      14        39       18             
                                1      3        2         7         3            27 = r     
 

ตอบ   27 1
13273 13273 13273.5

54 2
= =  

 
ตัวอย่างท่ี 2  จงหาค่าของ 45026 47   
 
ในตัวอย่างนี แบ่งตัวหาร 47  เป็น 4  เป็นตัวหารใหม่และ 7  เป็นตัวธง 
 
วิธีท า 
ขั นที่ 1 

4
74  4      5       0      2        6      0  

       
      0                                                         
 

ขั นตอนการหาร 
ขั นที่  1  4 4 0 =  เหลือ เศษ 4  ใส่ ผลหาร  0         
ซึ่งเป็นตัวแรกของค าตอบ ส่วนเศษ 4  น าไปเขียนห้อย
ข้างหน้าเลข 5  ของตัวตั้ง  
เนื่องจาก 4 4 1 =   เหลือเศษ  0  จะท าให้ผลหาร 
คือ 1  เมื่อน าไปคูณกับตัวธง คือ 7 แล้วน าไปลบกับ
ตัวตั้งในหลักถัดไปทางขวา ท าให้ผลลัพธ์ที่ได้ติดลบ 
ดังนั้นจึงต้องลดผลหารเพื่อให้ผลลัพธ์ที่ได้เป็นบวก 
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ขั นที่ 2 
0

4 9
74  4      5       0      2        6      0  

               45  
      0        9                                               

ขั นที่ 2  หาผลคูณตัวธง 7  กับผลหาร 0  ที่ได้มาจาก
ขั้นที่ 1 น าไปลบออกจากตัวเลขถัดไปของตัวตั้งข้างบน
คือ 45  แล้วหารด้วย 4  ดังนี้   
45 7(0) 45− =  , 45 4 9 =  เหลือเศษ 9  
(พิจารณาตามข้ันที่ 1) ใส่ผลหาร 9  เป็นตัวที่สองของ
ค าตอบ ส่วนเศษ 9  น าไปเขียนห้อยข้างหน้าเลข 0  
ของตัวตั้ง  
เนื่องจาก 45 4 11 =  เหลือเศษ 1 จะท าให้ผลหาร 
คือ 11 เมื่อน าไปคูณกับตัวธง คือ 7 แล้วน าไปลบกับ
ตัวตั้งในหลักถัดไปทางขวา ท าให้ผลลัพธ์ที่ได้ติดลบ 
ดังนั้นจึงต้องลดผลหารเพ่ือให้ผลลัพธ์ที่ได้เป็นบวก 
 

ขั นที่ 3 
0 63

74 9
74  4      5       0      2        6      0  

              45        27  
      0        9          5                                   
 

ขั นที่ 3  หาผลลบระหว่างผลคูณของตัวธง 7  กับ
ผลหาร 9  ที่ได้มาจากขั้นที่ 2 ดังนี้  
90 9(7) 27− = , 27 4 5 =  เหลือเศษ 7   
ใส่ 5  เป็นตัวที่สามของค าตอบ ส่วนเศษ 7   
น าไปใส่ห้อยข้างหน้าเลข 2  ของตัวตั้ง 
 

ขั นที่ 4 
0 63 35

74 9 5
74  4      5       0      2        6      0  

              45        27       37  
      0        9          5         8                         
 

ขั นที่ 4  72 5(7) 37− = , 37 4 8 =  เหลือเศษ 5  
ใส่ 8  เป็นตัวที่สี่ของค าตอบ ส่วนเศษ 5   
น าไปใส่ห้อยข้างหน้าเลข 6  ของตัวตั้ง 
 
 

ขั นที่ 5 
0 63 35 56

74 9 5 0

74  4      5       0      2        6      0  

              45        27        37         0  
      0        9          5         8           0        0   
 
ตอบ    958  

ขั นที่ 5  56 7(8) 0− =  ไม่มีจ านวนที่จะหารต่อไป 
แสดงว่าสิ้นสุดการหาร 
ค าตอบ คือ 958  
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-  หรือเขียนการหารแบบตรง ดังนี  
                    4 9 7 5 0

74  4      5      0      2           6     0   

                          0        9        5         8             0       0           
 

-  หรอืผลหารอาจมีค่าเป็นจ านวนลบได้เม่ือใช้จ านวนบาร์ ดังนี  
                        0 0 12 7

74  4      5      0      2           6      0   

                                     (7 1)    (7 0)    (7 5)        (7 9)   (7 10)   
                               1       0        5         9           10        0    
ดังนั น  45026 47 =  1059.10 =958.0   
 

-  หรือพิจารณาตัวอย่างนี  ตัวหารมีตัวเลขบางตวัมากกว่า 5  อาจใช้วิธีวินคิวลัมแปลงตัวหาร ดังนี         
     45026 47 45026 53 958 =  =  

                          3

4 0 2 2 2 2 25  4      5      0      2           6      0     0     0  

                                     (3 0)   (3 9)   (3 5)      (3 7)   (3 9)   (3 9)  
                               0        9         5         7             9        9        9          
ดังนั น  45026 ÷ 53 = 957.999... = 958 
ตอบ   958  
 
ตัวอย่างที่ 3   จงหาค่าของ 62823 23    

วิธีท า                2 2 1 1 2

32  6      2      8      2           3     0                                                   

                             2        7        3        1            4        3  

ตอบ   10
2731  = 2731.43...

23
    

 
ตัวอย่างท่ี 4  จงหาค่าของ 1234 12    

วิธีท า               0 0 1 2 1 1

21  1      2      3          4      0      0     0     

                           1        0        2            8        3        3        3        

ตอบ   10
102  = 102.8333...

12
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ในบางกรณ ีสามารถน าจ านวนวินคิวลัมมาใช้ในการหารดังตัวอย่างที่ 5 – 8 
ตัวอย่างท่ี 5  จงหาค่าของ  828432 38     

วิธีท า     828432  38  828432 ÷ 42 =    

                      2

0 2 2 2 14 8      2      8      4       3      2          

                           1 2        1        7        9       0               12 (10 2) 32 = r−  =                                                                                                                                                                

ตอบ  32
21800

38
  

 
ตัวอย่างท่ี 6  จงหาค่าของ  37373 63   

วิธีท า 
3 1 5 1

3
6

3     7      3      7              3   

            6        0        7              14   

37 6 6 =  เศษเหลือ 1 
6 3 18,  13 18 5,  5 6 0 = − =  =  เศษเหลือ 5  
การหารขั้นต่อไปคือ : 57  หรือ 43                                                               
0 3 0,  43 0 43 ,43 6 7 = − =  =  เศษเหลือ  1                                                           
7 3 21,  13 21 7 21 14 = − = + =   

หมายเหตุ ใช้วิธีการวินคิวลัม (Vinculum Process) ในการแปลง 57  = 43  และ  13 7=  

ตอบ   14 14
607 593

63 63
=   

 
 
 
ตัวอย่างท่ี 7   จงหาค่าของ  62312 49   

วิธีท า      62312 49 62312 51 =   

 
1

1 3 0 35 6      2     3      1             2  
    1       2        7       1             33   

6 5 1  =  เศษเหลือ 1                        
1 1 1,  12 1 12 1 13,13 5 2 = − = + =  = เศษเหลือ 3  
การหารขั นต่อไปคือ
1 2 2,  33 2 33 2 35,  35 5 7 = − = + =  =  เศษเหลือ 0                  
1 7 7,  01 7 8,  8 5 1 = − =  =  เศษเหลือ 3  

ตอบ   33 33
1271 1271

4951
=  
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ตัวอย่างท่ี 8  จงหาค่าของ  54545 29  

วิธีท า   54545 29 54545 31 =   

            1

2 1 2 13 5      4     5     4            5               
                          1 1        8      7      0           25 = r                                                   

ตอบ   25
1880

29
 

 
ตัวอย่างท่ี 9   จงหาค่าของ  333.000 73   

วิธีท า                 3

5 6 3 57 3       3     3        0      0      0         

                                    4       5         6        1      ...                                                        

ตอบ   4.561 ...   
 
ตัวอย่างที่ 10  จงหาค่าของ 123123 128  (ในกรณี ตัวหารสามหลัก) 

จากตัวอย่างข้างต้นตัวหารมีสองหลัก ในตัวอย่างนี้ตัวหารคือ 128  มีสามหลัก ให้ใช้วิธี เดียวกัน                 
กับตัวหารสองหลัก คือ แยกตัวหารออกเป็นสองส่วน ส่วนแรกที่เป็นตัวหารใหม่คือ 12  ส่วนที่สองตัวธงคือ 8       
และ ตัวตั งแบ่งเป็นสองส่วนเช่นเดียวกัน คือ 12  3  1  2  3 แต่จ านวนหลักหน้าสุดของตัวตั งต้องเท่ากับ
จ านวนหลักของตัวหารใหม่ การหารให้ด าเนินการดังนี้  
วิธีท า   
                      12 15 7 12

812  12       3        1        2            3  

                             0          9          6          1                123 1(8) 115 r− = =  

ตอบ   115
961  = 961.898

128
 

อธิบายรายละเอียดดังนี    

8
12    0           9           6            1   8              9             8      
ตัวตั้ง 12        

123          
151         

7 2  
123           

19 0          
180  

ผลคูณไขว้  −       (8 0)        (8 9)       (8 6)    (8 1)        (8 8)        (8 9)    

ตัวตั้งใหม ่ 12        123          79          24   115          126         108  
ตัวที่ไปลบออก  0        108          72          12    96           108         96  

เศษเหลือ 12        15            7           12    19            18          12   
 

ผลลัพธ์ 
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หรือใช้วิธีการวินคิวลัม 123123 ÷ 128 = 123123 ÷ 132  

                              2

12 6 1 1113  12       3         1        2            3   

                                      0          9           6          1               113 1( 2) 115 r− − = =  
อธิบายรายละเอียดดังนี   
 

2
13    0              9              6             1     8              9             8      
ตัวตั้ง 12            

123            
61           

12   
113            

110           
9 0  

ผลคูณไขว้  −         (2 0 0) =     (2 9 18) =    (2 6 12) =   (2 1 2) =    (2 8 16) =   (2 9 18) =  

ตัวตั้งใหม ่ 12           123            79            24   115            126         108  
ตัวที่ไปลบออก  0           117            78            13  104            117         104  
เศษเหลือ 12            6               1            11   11              9            4   

 
หรือตัวหาร 128  เป็นสามหลัก การแยกตัวหารออกเป็นสองส่วน ส่วนแรกที่เป็นตัวหารใหม่คือ 1       

ส่วนที่สองตัวธง คือ 28  และตัวตั งแบ่งเป็นสองส่วน ให้ส่วนที่สองของตัวตั งมีจ านวนหลักเท่ากับจ านวนหลัก    
ของตัวธง คือ 1 2 3 1  2  3  

 

1 3 9 6

281 1        2       3        1        2          3  

                           0        9          6          1        623 508 115 r− = =  
 
อธิบายรายละเอียดดังนี      

28
1    0           9              6               1                        
ตัวตั้ง  1          

12           
33              

91  
6 2                   3         

ผลคณูไขว้  −      (2 0 0) =  
(2 9 18)

       + 18

(0 8 0)

 = 

=

 = 

(2 6 12)

       + 84

(9 8 72)

 = 

=

 = 

                 
(2 1 2)

       + 50

(6 8 48)

 = 

=

 = 

  (8 1 8) =   

ตัวตั้งใหม่ 1           12           15               7           623  

ตัวที่ไปลบออก 0           9              6                1         508  

เศษเหลือ 1            3            9               6    623 508 115− =                 
                

ตอบ   115
961

128
 

 

ผลลัพธ์ 

ผลลัพธ์ 
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ตัวอย่างท่ี 11 จงหาค่าของ 76055 314  ( ในกรณี ตัวหารสามหลัก แบ่งตัวธงออกเป็นสองหลัก) 
 
วิธีท า 
ขั นที่ 1                    

     1
1 43  7     6      0      5       5                      

                                                           
            2                                                                
 

ขั นตอนการหาร 
ขั นที่ 1  7 3 2 =  เหลือเศษ 1 ใส่ผลหาร 2  
ซึ่ ง เป็นตั วแรกของค าตอบ ส่ วน เศษ 1     
น าไปเขียนห้อยข้างหน้าเลข 6  ของตัวตั้ง   
ในหลักถัดไป 

ขั นที่ 2                    

     1

2 × 1 =

2

 2
1 43  7      6      0      5       5                      

                       14                                 
             2           4                                                       
 

ขั นที่ 2  หาผลคูณตัวธง 1 4  กับผลหาร 2   
ที่ได้มาจากข้ันที่ 1 แล้วน าไปลบออกจาก
ตัวเลขถัดไปของตัวตั้งข้างบนคือ 16        
แล้วหารด้วย 3  ดังนี้  
16 1(2) 14− =  , 14 3 4 =  เหลือเศษ 2   
ใส่ 4  เป็นตัวที่สองของค าตอบ ส่วนเศษ 2  
น าไปเขียนห้อยข้างหน้าเลข 0  ของตัวตั้ง   
ในหลักถัดไป 

ขั นที่ 3                    

   

)
      

 

 
+ 12

(4 × 2) 2 =

4

 

×

 

2

(4  

  

1 2

1 =

8

 

1  4  3  7           6          0      5       5        

=




  

                         14                 8                                
           2               4                  2                                    
 
 

ขั นที่ 3  หาผลคูณไขว้ระหว่างตัวธง 1 4    
กับผลหาร 2 4  ที่ได้มาจากข้ันที่ 2         
แล้วน าไปลบออกจากตัวเลขถัดไปของตัวตั้ง
ข้างบนคือ 20  แล้วหารด้วย 3  ดังนี้  
20 12 8− =  , 8 3 2 =  เหลือเศษ 2   
ใส่ 2  เป็นตัวที่สามของค าตอบ ส่วนเศษ 2  
น าไปเขียนห้อยข้างหน้าเลข 5  ของตัวตั้ง   
ในหลักถัดไป 

ขั นที ่4                    

     

1

(

4
+ 8      

 

1
2 × 1) =  

×

    2

 

  

7

2

(4  ) 

2

1 2 2

1

= 6

1   4   3   7      6      0     5       5          

=




  

                        14         8             7                                 
                2         4         2                                            

ขั นที่ 4  การหาเศษเหลือจากการหาร  
ให้หาผลคูณไขว้ระหว่างตัวธง 1 4  กับผลหาร 
4 2  ที่ได้มาจากข้ันที่ 3  แล้วน าไปลบออก
จากตัวเลขถัดไปของตัวตั้งข้างบนคือ 25  
ดังนี้ 25 18 7− = แล้วน าไปเขียนห้อย
ข้างหน้าเลข 5  ของตัวตั้งในหลักถัดไป 

ขั นที่ 5                    
  2 12 1 (        

2

4 × 2) 

1 7

= 88

2

1   4   3  7        6        0          5         5                      

                   14           8            7                                 
         2           4          2                 75 - 8 =  67 = r   

ขั นที่ 5 การหาเศษเหลือจากการหาร  
หาผลคูณระหว่างตัวธง 1 4  กับผลหาร 2    
ที่ได้มาจากข้ันที่ 4  ซึ่งอยู่ในหลักหน่วย    
แล้วน าไปลบออกจากตัวเลขถัดไปของตัวตั้ง
ข้างบนคือ 75  ดังนี้ 75 8 67− =   
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ตอบ  67
242 

314
 

 

ค าตอบ คือ 67
242

314
  

ขั นที่ 6                    

 
      

 2      

11

=

(4 × 
+

(2

4) = 

 × 1)  2

1
18

2 1

6

2 2

1   43       7            6             0       5    5     


=


  

                           14               8                7                                 
              2              4                2                2                 
 
 

ขั นที่ 6  การหาทศนิยมจากการหาร 
จากข้ันที่ 3 หาผลคูณไขว้ระหว่างตัวธง 1 4  
กับผลหาร 4 2  ที่ได้มาจากข้ันที่ 2          
แล้วน าไปลบออกจากตัวเลขถัดไปของตัวตั้ง
ข้างบนคือ 25  แล้วหารด้วย 3  ดังนี้ 
25 18 7− =  , 7 3 2 =  เหลือเศษ 1  
ใส่ 2  เป็นตัวที่สี่ของค าตอบ ส่วนเศษ 1 
น าไปเขียนห้อยข้างหน้าเลข 5  ของตัวตั้ง   
ในหลักถัดไป 
 

ขั นที่ 7                    

   
1  

(1 × 1) = 

(2 × 4) =

2

 
    

          

1 2

+ 0

2 12

2

 

1

8

18

2

  1    4    3  7        6          0        5     5    0  


=


  

                         14           8           7              5                                
                2          4           2           2              1         ...  
 
 
 
 
ตอบ  242.21 
 

ขั นที่ 7  การหาทศนิยมจากการหาร 
จากข้ันที่ 3 หาผลคูณไขว้ระหว่างตัวธง 1 4  
กับผลหาร 2 2  ที่ได้มาจากข้ันที่ 6          
แล้วน าไปลบออกจากตัวเลขถัดไปของตัวตั้ง
ข้างบนคือ 15  แล้วหารด้วย 3  ดังนี้ 
15 10 5− =  , 5 3 1 =  เหลือเศษ 2   
ใส่ 1 เป็นตัวที่ห้าของค าตอบ ส่วนเศษ 2  
น าไปเขียนห้อยข้างหน้าเลข 0  ของตัวตั้ง    
ในหลักถัดไป 
ค าตอบ คือ 242.21... 

 
ตัวอย่างที่ 12   จงหาค่าของ  716769 156  

ตัวหาร 156  เป็นสามหลัก การแยกตัวหารออกเป็นสองส่วน ส่วนแรกท่ีเป็นตัวหารใหม่คือ 15  ส่วนตัวธง  
คือ 6  ตัวตั้งคงแบ่งเป็นเช่นเดียวกับตัวอย่างท่ีแล้ว คือ 7 1 6 7 6  9  

วิธีท า           11 17 12 12 15 9

615  71       6        7        6          9       0      0   

                           4          5          9           4              6         7        3 ... 

ตอบ   105
4594  = 4594.673...

156
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อธิบายรายละเอียดดังนี    

615     4              5            9            4       6             7             3      
ตัวตั้ง  71           

116          
17 7         

12 6    
129           

150           
9 0  

ผลคูณไขว้  −        (6 4 24) =   (6 5 30) =   (6 9 54) =  (6 4 24) =  (6 6 36) =  (6 7 42) =  

ตัวตั้งใหม ่  71            92         147         72   105            114          48  
ตัวที่ไปลบออก  60            75         135         60    90             105          45  
เศษเหลือ  11            17         12           12    15               9             3   

 
ตัวอย่างท่ี 13  จงหาค่าของ  62346 524   

วิธีท า           1 5 2 2

245 6        2       3        4        6           

                           1        1          9          26 - 36 = 10 = r    

ดังนั้น   524 524 10 514
119 = 118 ,  118  +  = 118

524 524 524 524
 

ตอบ   514
118

524
 

อธิบายรายละเอียดดังนี  

245    1               1              9                                       
ตัวตั้ง  6             

12              
53          

2 4                    
2 6       

ผลคูณไขว้  −          (2 1 2) =       
(2 1 2)

       + 6

(1 4 4)

 = 

=

 = 

 
(9 2 18)

       + 22

(1 4 4)

 = 

=

 = 

   (4 9 36) =    

ตัวตั้งใหม ่  6               10            47                                 
ตัวที่ไปลบออก  5                5             45                                 
เศษเหลือ  1               5               2              26 36 10− =                  

 
พิจารณาจากตารางข้างบน  การหารตัวเศษมีค่าเป็นลบแต่เศษตามนิยามต้องเป็นบวก โดยวิธีการวินคิวลัม      

ตอบ  10 524 10 514
119 118 118

524 524 524

+
= =   

หรือ  

1 5 7 54

245 6        2       3        4        6           

                           1        1          8          546 - 32 = 514 = r   

ผลลัพธ์ 

ผลลัพธ์ 
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อธิบายรายละเอียดดังนี  

245    1               1              8                                       
ตัวตั้ง  6             

12              
53          

7 4                    
546       

ผลคูณไขว้ 
  −          (2 1 2) =       

(2 1 2)

       + 6

(1 4 4)

 = 

=

 = 

 
(2 8 16)

       + 20

(1 4 4)

 = 

=

 = 

   (4 8 32) =    

ตัวตั้งใหม ่  6               10            47                                 

ตัวที่ไปลบออก  5                5             40                                 
เศษเหลือ  1               5               7              546 32 514− =                  

 

ตอบ   514
118

524
  

 
ตัวอย่างท่ี 14  จงหาค่าของ  2999222 713   
วิธีท า    
      13

2 1 1 5 4 367 2               9                  9                9                 2                      2                2      

(1 0 0) =  (1 4 4)

       + 4

(0 3 0)

 = 

=

 = 

 
(1 2 2)

       + 14

(4 3 12)

 = 

=

 = 

 
(1 0 0)

       + 6

(2 3 6)

 = 

=

 = 

 
(1 6 6)

       + 6

(0 3 0)

 = 

=

 = 

 
(3 6 18) =  

           0                 4                   2                  0                    6                          362 18 = 344 = r−  
 

ตอบ   344
4206

713
 

 
ตัวอย่างที ่15   จงหาค่าของ  2342654 5214  (การหารที่ตัวหารมีสี่หลัก) 

การแบ่งตัวหารออกเป็น 2  ส่วน อยู่ที่ เราก าหนด เพ่ือความง่ายในการหารควรใช้ตัวหารเป็น 5        
ดังนั้นจึงแบ่งตัวหารเป็น 5  2  1 4  และตัวตั้งเป็น 2 3 4 2  6  5 4  ตามเงือ่นไขข้างต้น  

วิธีท า  

2 3 6 5 18 160

2145 2        3       4        2        6        5          4   

                             0         4          4         9         1604 - 36 = 1568 = r     
 

 

ผลลัพธ์ 
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อธิบายรายละเอียดดังนี  

2145       0              4               4                9               
ตัวตั้ง     2             

23             
3 4               

6 2   
56                   

185              
160 4  

ผลคูณไขว้ 

    −          (2 0 0) =     
(2 4 8)

       + 8

(0 1 0)

 = 

=

 = 

  

(2 4 8)

       +

(0 4 0) 12

       +

(1 4 4)

 = 




 = =


 = 

   

(2 9 18)

       +

(4 4 16) 38

       +

(1 4 4)

 = 




 = =


 = 

(1 9 9)

       + 25

(4 4 16)

 = 

=

 = 

(4 9 36) =   

ตัวตั้งใหม ่       2             23              26              50              
ตัวที่ไปลบออก     0             20             20              45    

เศษเหลือ                      3               6                5     1604 36 1568− =                 
 

ตอบ     1568
449

5214
  

 
ตัวอย่างท่ี 16   จงหาค่าของ 987987 8123   

วิธีท า           123

1 1 5 51 5108 9              8              7              9              8              7   

                                   (1 1 1) =    
(1 2 2)

       + 4

(1 2 2)

 = 

=

 = 

 

(1 1 1)

       +

(1 3 3) 8

       +

(2 2 4)

 = 




 = =


 = 

(2 1 2)

       + 8

(2 3 6)

 = 

=

 = 

(3 1 3) =   

                       1                 2                 1               5107 3 = 5104 = r          −   
 

ตอบ    5104
121

8123
  

ตัวอย่างท่ี 17  จงหาค่าของ  54341 7103   

วิธีท า   103

5 5 4 3 5 4 0 3
7 5          4         3            4           1            0            0           0           0      

                        (1 0 0) =

(1 7 7)

       + 7

(0 0 0)

 = 

=

 = 

(1 6 6)

       +

(0 3 0) 6

       +

(0 7 0)

 = 




 = =


 = 

(1 5 5)

       +

(7 3 21) 26

       +

(0 6 0)

 = 




 = =


 = 

(1 0 0)

       +

(6 3 18) 18

       +

(0 5 0)

 = 




 = =


 = 

(1 4 4)

       +

(5 3 15) 19

       +

(0 0 0)

 = 




 = =


 = 

  
(1 3 3)

       +

(0 3 0) 3

       +

(0 4 0)

 = 




 = =


 = 

 
(1 0 0)

       +

(4 3 12) 12

       +

(0 3 0)

 = 




 = =


 = 

  

                  0            7           6              5            0               4               3             0              6 … 
ตอบ   7.6504306... 7.6504294...=   

ผลลัพธ์ 
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ตัวอย่างท่ี 18   จงหาค่าของ 5870476 912314  (ต้องการทศนิยม 4  ต าแหน่ง) 

วิธีท า       12314

5 4 5 7 9 69 5            8              7                 0                4                7              6   

                               (1 0 0) =      
(1 6 6)

       + 6

(0 2 0)

 = 

=

 = 

   
(1 4 4)

       +

(0 3 0) 16

       +

(2 6 12)

 = 




 = =


 = 

   

(1 3 3)

       +

(0 1 0)

       + 29

(6 3 18)

      +

(2 4 8)

 = 


 =

=

 =




 = 

  

(1 4 4)

       +

(0 4 0)

       +

(3 2 6) 28

      +

(6 1 6)

     +

(4 3 12)

 = 


 =




 = =


 =


 = 

   

(1 7 7)

       +

(6 4 24)

       +

(4 2 8) 52

      +

(4 1 4)

     +

(3 3 9)

 = 


 =




 = =


 =


 = 

     

                       0             6                 4                    3                  4                 7               ...  
ตอบ    6.4347...   
 
ตัวอย่างท่ี 19  จงหาค่าของ  34567 6918   

วิธีท า     34567 6918 34567 7122 =                      
122

3 6 6 4 4 4 37 3               4            5            6             7               0             0               0   

                            (1 0 0) =    
(1 4 4)

       + 4

(0 2 0)

 =

=

 = 

  
(1 9 9)

       +

(0 2 0) 1

       +

(2 4 8)

 =




 = =


 =


  
(1 9 9)

       +

(4 2 8) 1

       +

(2 9 18)

 =




 = =


 =


  
(1 6 6)

       +

(9 2 18) 6

       +

(2 9 18)

 =




 = =


 =


 
(1 6 6)

       +

(9 2 18) 12

       +

(2 6 12)

 =




 = =


 =


 
(1 7 7)

       +

(6 2 12) 7

       +

(2 6 12)

 =




 = =


 =


        

                 0                 4              9              9                6                6                 7             ...  

ตอบ   34.99667...   
ตัวอย่างท่ี 20  จงหาค่าของ  877778 819976   

วิธีท า     877778 819976 877778 820024 =   

              20024

0 5 1 3 01
8 8          7          7          7         7         8         0   

                       1           0             7           0           5           1           ... 

ตอบ   1.07051... 1.07049...=   
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แบบฝึกหัดชุดที่ 2 
ตอนที่ 1 จงหาผลหารและเศษเหลือ 
 
1.   25  2       0         9          2.  3 6  3       2         1          3.   45  2       3         4    

 
                                                                                                                                      
 
4.   32   7         4                     5.   27  5      0        4                6.   36  4       4        4      

      
                                                                                                                                          
       
7.   28  5        4         3            8.   39  5        7         6               9.   27  5         0         3        

                        
                                                                                                                                             
     
10.   82  9         7                11.   74  1        8        4          12.   35  2        1         0       

                                               
                                                                                                                                          
 
13.   36  3         7         3        14.   25  3        5         3            15.   44  3        3          3     

                                                                                                                                           
  
16.   73  2         6         7            17.   95  3        7         5            18.   95  3         5         3      
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ตอนที่ 2 จงหาผลลัพธ์และตอบเป็นทศนิยมสามต าแหน่ง 
 
19.    13  3         2         7           20.     45  3       1       3        4        

     
                                                                                                                               
 
21.    26  5       3       2       1      22.     47  6       8       2        1        

 
                                                                                                                        
 
23.    34  2     3     6     5      7       24.     78  5        7        3        2      

 
                                                                                                                                                    
 
25.     65  5       7       4       4       26.     32  7      8      5      7      9    
 
                                                                                                                                                      
 
27.     94 4     8      4      3       6         28.   68 5     9     7     8      4      6      3      4 
  
                                                                                                                                                          
 
                                           
 
29.     65  8      9      6      5      7      9      2      3         
                                               
                                                                                                  
 
30.     94  9      4      9      5      6      8      9      3      2     1         
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31.     96   6     9     6     9     6     9     6     9     6     9     6     9     6     9        
 
                                                                                                                                   
 
32.     53   3     4     5     6    7     8     9     3     4     5     6     7     8    
 
                                                                                                                             
 
33.     69  9        8        9        7         9         7         9   
 
                                                                                                    
 
34.      53   3     4     5     6     7     8     9     3     4     5     6     7     8    
 
                                                                                                                              
 
35.     69  9      8      9      7       9       7       9   
 
                                                                                    
 
 
 
แบบฝึกหัดชุดที่ 3 
ตอนที่ 1 จงหาผลลัพธ์ 
1.   760559 ÷ 914                                         2.   751339 ÷ 821  
 
 
 
                 
3.   1076422 ÷ 813                                    4.   62045 923   
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5.   495161 ÷ 603                                  6.   1326632 ÷ 921       
 
 
 
 
 
7.   760673 ÷ 832                                 8.   751227 ÷ 915   
 
 
 
 
 
9.   760559 ÷ 914                               10.   751339 ÷ 821  
 
 
 
         
       
11.   312976370 ÷ 9142                                 12.   222978784 ÷ 6107   
 
 
 
 
 
13.   33883321 ÷ 7217                                     14.    2803716399 ÷ 81213   
 
 
 
 
                 
15.   397209672 ÷ 73412                                16.   138462 ÷ 39838   
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ตอนที่ 2 จงหาผลลัพธ์ตอบเป็นทศนิยม 4  ต าแหน่ง 
17.   3005418 ÷ 713                                18.    19411565 ÷ 822   
 
 
 
 
 
19.   2767773 ÷ 814                                     20.   9879.879 ÷ 413   
      
         
 
 
   
21.  3094717 ÷ 642                                 22.   81039 ÷ 724   
 
 
 
 
 
23.   1040201 ÷ 814                                     24.   231884 ÷ 543   
      
 
 
 
 
        
25.   135790 ÷ 691                                        26.   102030.405 ÷ 7898   
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3.การหารแบบเทคนิคเฉพาะ 
3.1. การด าเนินการหารโดยวิธีนิขิลัม (Nikhilam Method)  
 การด าเนินการหารโดยวิธีนิขิลัม (Nikhilam Method) เป็นการหารแบบเทคนิคเฉพาะใช้ในกรณีตัวหาร ที่
มีค่าน้อยกว่าและค่าใกล้เคียงกับ n10, 100, 1000,..., 10  เช่น 98,92,995,89997,...  
การหารที่ค าตอบอยู่ในรูปเศษเหลือ 
ตัวอย่างท่ี 1 1204 9     

วิธีท า        9      1   2   0    4

1
  

                            1   3   3   
                            1   3   3   7    Q=133, R=7  
ขั นตอนการด าเนินการหารดังนี  

1. 9 10 1= −  จากการหารสังเคราะห์ในวิชาพีชคณิต จึงใช้ 1 เรียกว่า ค่าเบี่ยงฐาน (deficiency) เป็น
ตัวหารแทน 9 10 1= −  

2. แยกตัวตั้งออกเป็นสองส่วน (ผลหารและเศษเหลือ) ด้วยวิธีนี้เศษเหลือจึงมีจ านวนเลขโดดเท่ากับจ านวน
เลขโดดตัวหาร ในข้อนี้เศษเหลือจึงมีจ านวนหนึ่งหลัก 

3. ชักตัวเลขโดด 1 ตัวแรกของตัวตั้งลงมาเป็นตัวที่หนึ่งของค าตอบ 
4. หาผลคูณของตัวแรกของค าตอบคือ 1 กับค่าเบี่ยงฐาน 1 คือ 1 1 1 =   แล้วน าไปใส่ใต้ตัวที่สอง ของ

ตัวตั้ง แล้วหาผลบวก 2 1 3+ =  ใส่เป็นตัวที่สองของค าตอบ  
5. หาผลคูณของตัวที่สองของค าตอบคือ 3  กับค่าเบี่ยงฐาน 1 คือ 1 3 3 =   แล้วน าไปใส่ใต้ตัวที่สามของ

ตัวตั้ง คือ 3  และหาผลบวก 3 0 3+ =  ใส่เป็นตัวที่สามของค าตอบ  
6. ในท านองเดียวกัน หาผลคูณของตัวที่สามของค าตอบคือ 3  กับค่าเบี่ยงฐาน 1 คือ 1 3 3 =   แล้ว

น าไปใส่ใต้ตัวที่สี่ของตัวตั้ง คือ 3  และหาผลบวก 3 4 7+ =  ใส่เป็นตัวที่สี่ของค าตอบ ซึ่งเป็นเศษเหลือของค าตอบ 
และเป็นหลักสุดท้ายของค าตอบ (Q หมายถึง ผลหาร R หมายถึง เศษเหลือ) 
การพิสูจน์เชิงพีชคณิต 
พิสูจน์  ให้  3 2(x 2x 0x 4) (x 1)+ + +  −   ด้วยวิธีการหารแบบสังเคราะห์ 
            3 2x 1     x 2x 0x 4− + + +   
               1               1       3       3   
                    21x 3x 3      7 R+ + =      เมื่อพิจารณา ให้ x 10=   เป็นเลขคณิตดังข้างต้น 
ตัวอย่างท่ี 2 243 9    
วิธีท า               9      2   4    3  
                     1       2   6    

                   2  6   9   9
26  =27   Q=27, R=0

9
=      ตอบ 27  เศษเหลือ 0   
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          จะเห็นว่าหลักสุดท้ายครบแล้ว เป็นการสิ้นสุดการหาร แต่การหารตามข้ันตอนการหาร 
ของยุคลิด (Euclid’s Algorithm) เศษเหลือต้องน้อยกว่าตัวหาร  ดังนั้นเมื่อเศษเหลือ ในตัวอย่างนี้ คือ 9   
น า 9  หารด้วย 9   ได้ผลหาร 1 เศษเหลือ 0   บวกผลหาร 1 เศษเหลือ 0  กับ 26  เป็น 27   
ตัวอย่างท่ี 3 จงหาค่าของ 1011649 9    

วิธีท า               9      1   0   1   1   6   4     9

1
  

                            
1  1   1   2   3   9    3  

                             
1 21   1   2   3   9 3   2  

                             1   1   2   4   0  3     2     2  
                                                                   2   
                             1   1   2   4   0   3    2      4   112403 2 / 4 112405/ 4    = + =  

Q=112405, R=4  
 กรณีเศษเหลือมากกว่าตัวหารในขั นตอนแรก ให้ด าเนินการหารต่อ จนกว่าเศษเหลือน้อยกว่าตัวหาร 
ผลหารขั นสุดท้ายคือผลรวมของผลหารในแต่ละครั ง  
กรณีตัวหารมีสองหลักขึ นไป  
ตัวอย่างท่ี 4 จงหาค่าของ 3483 99    
วิธีท า  จากโจทย์ แยกตัวตั้งออกเป็นสองส่วน เศษเหลือจึงมีจ านวนเลขโดดเท่ากับจ านวนเลขโดดของตัวหารคือ 
99  ในข้อนี้เศษเหลือจึงมีจ านวนสองหลัก 
                     99       3   4    8   3  
                     01           0     3  
                                         0   4  
                              

13   4   1   7  
                              3   5    1   1   7  
                                                0    1  
                              3   5   1    1    8     35 /18    Q=35, R=18=   
ตัวอย่างท่ี 5  จงหาค่าของ 
1)  1296 98    
                 98      1   2     9   6   
                 02         0     2      
                                     0   4  
                          

11   2    2   0  
                          1   2     1    2   0 
                                           0   2  
                           1   2     1   2   2  13/ 22    Q=13, R=22=   
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2)  1234 996    
                     996      1     2   3   4  
                     004            0    0   4  
                                 1    2   3   8  1/ 238    Q=1, R=238=   
 
3)  2671 828    
                       828         2      6   7   1  
                       172       

1
2  4    4          

                                    
12    0    1   5        

                                    2     1    0    1   5  
                                        1    7    2          
                                     2     1    1    8   7   3/187   Q=3, R=187=       
  
4)  39999 9819    
                     9819        3      9   9   9   9   
                     0181      

2
0   3  4    3          

                                   
1 3 13      9 2 3  2      (10542)   

                                   3      1   0   5    4   2  
                                   0    1    8    1              
                                  13     1     0   6  2   3   4 / 0723   Q=4, R=0723=   

 
 
5)  1010101 89997    
                     89997      1   0    1   0   1   0   1  
                     10003          1    0   0   0  3 
                                    1    0    0   0   3          
                                   1   1    2   0   1   3   4       11/ 20134    Q=11, R=20134=   
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6)  11199171 99979    
                     99979        1   1   1    9   9   1   7   1  
                     00021           0    0     0    2    1  
                                             0      0   0    2    1 
                                     0    0    0    2    1                 
                                     

1 11   1   1    9  1   4  0   2     (101502)   

                                     1   1   1     1    0   1   5   0   2 
                                                0    0    0    2    1            
                                     1   1   1     1    0   1   5   2   3   112 / 01523   = Q=112, R=01523  
 
 
 
การหารที่ค าตอบอยู่ในรูปทศนิยม 
ตัวอย่างท่ี 6   จงหาค่าของ 3483 99  (ตอบเป็นทศนิยม 5 ต าแหน่ง) 
วิธีท า    ให้ด าเนินการในท านองเดียวกับข้างต้น แยกตัวตั้งออกเป็นสองส่วน ส่วนทางขวามือหรือส่วนท้าย
จะต้องมีจ านวนเลขโดดเท่ากบัจ านวนเลขโดดของตัวหาร 
         ใส่เลข 0 ต่อท้ายสุดของตัวตั้งตามต าแหน่งของทศนิยมที่ต้องการ  
 3483 99               99      3    4     8   3   0   0   0   
                              01       0 3           
                                          0    4            
                                              

1
0   1           

                                              0    7                 
                                     

1
0   1                                ... 

                                      1 1 13    4    1   7  1   7   1...  35.1818181...=   

  Q=35.18182  
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แบบฝึกหัดชุดที่ 4 
จงด าเนินการหารของสองจ านวนต่อไปนี้โดยใช้วิธีนิขิลัม 
1.   1121÷9                                         2.   23012÷9   
 
           
     
 
3.   21234÷9                                    4.   256÷9   
 
        
 
          
5.   3452÷9                                  6.   4254÷9   
 
 
 
               
7.   7107÷9                                 8.   6434÷9   
 
 
 
 
9.   7777÷9                                10.   82828÷9   
 
 
 
                 
11.   101÷8                                  12.   1101÷8   
 
 
 
 
13.   2121÷8                                     14.   11111÷8   
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15.   132÷8                                  16.   234÷88   
 
 
 
 
17.   167÷89                                         18.   213÷76   
 

 

 

 
19.   144÷83                                     20.   221÷49            

 

 

 

 

21.   1224÷887                                 22.   3010÷799   
 
 
 
 
 
 
 
23.   4321÷893                                     24.   12034÷8877   
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25.   3030÷498                                          26.   1021÷89   
 
 
 
 
 
 
27.   1123÷88                                 28.   10101÷899   
 
 
 
 
 
 
29.   12345÷8888                                    30.   12345÷7999   
      
 
 
          
 
 
 
31.   13579÷8897                                         32.   11203÷8897   
 
 
 
 
 
 
33.   10102÷7989                                 34.   1010101÷899997   
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35.   210012÷8997                                     36.   300000÷8998   
     
 
 
 
 
 
 
       
 
37.   101020÷8888                                       38.   200165÷8987   
 
 
 
 
 
 
 
 
39.   2002002÷89998                                     40.   1234567÷89997  
 
 
 
 
 
 
 
41.   1030007÷9987                                    42.   11111111÷99979  
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43.   20137÷9819                                        44.   12946÷8997   
 
 
 
 
 
 
 
45.   1011÷23                                 46.   81039÷724   
 
 
 
 
 
 
47.   1040201÷814                                    48.   231884÷543   
      
 
          
 
 
 
 
 
49.   135790÷691                                        50.   102030.405÷7898   
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3.2 การด าเนินการหารโดยวิธีปราวรรตย์ ( Paravartya  MEthod)                                                   
 ค าว่า ปราวรรตยสูตร (Transpose and Apply) หมายถึง การสับเปลี่ยนหรือปรับเปลี่ยน ดังนั้นการ
ด าเนินการหารโดยวิธีปราวรรตย์ เป็นการสับเปลี่ยนการด าเนินการหารตรงกันข้ามกับการด าเนินการหารโดยวิธี
นิขิลัม (Nikhilam Method) เป็นการหารแบบเทคนิคเฉพาะ กล่าวคือ ใช้ตัวหารที่มีค่ามากกว่าและใกล้เคียงกับ 

n10, 100, 1000,..., 10  และค่าเบี่ยงฐานเปลี่ยนเครื่องหมายเป็นตรงกันข้ามกับค่าเบี่ยงฐานของวิธีนิขิลัม นั่นคือ
ค่าเบี่ยงฐานจึงมีค่าเป็นลบ 
การหารเชิงพีชคณิต (Algebraic Division) 
ตัวอย่างท่ี 1 จงหาค่าของ 2(3x 2x 12) (x 2)+ +  +   
              2x 2 ) 3x 2x 12+ + +   
                2          6    8   − − +    
                     3x    4        −    
 
 
 
 
ตัวอย่างท่ี 2 จงหาค่าของ 3 2 2(x 6x 13x 13) (x 2x 3)+ + +  + +   
                2 3 2x 2x 3)  x 6x 13x 13+ + + + +   
                      2    3 − −       2       3− −   
                                8          12                  − −    
                                x  4                     +   
 
ตัวอย่างท่ี 3  จงหาค่าของ 5 4 3 2 3 2(2x 3x 5x 2x x 30) (x 2x x 3)+ + + + +  + + +   
                3 2 5 4 3 2x 2x x 3)  2x 3x 5x 2x x 30+ + + + + + + +   
                   2     1     3 − − −            4        2        6− − −   
                                                            2            1             3   
                                           10       5       15                               − − −    
                                       22x  x   5                                      − +   
 
 
 
 
 
 

เศษ 20    

 

 เศษ  2
13 15x x− +−   

เศษ  2x 1+  

ข้อสังเกต การหารมีข้อตกลงในการสับเปลี่ยนเครื่องหมายที่ค่าคงตัว 



 เวทคณิต                                                                  4. การด าเนินการหาร 

100 
 

การหารเชิงเลขคณิต (Arithmetic Division) 
การหารโดยวิธีปราวรรตย์จะง่ายและรวดเร็วเมื่อตัวหารเป็น 123, 104, 1112, 11234,...  ดังตัวอย่าง

ต่อไปนี้  
ตัวอย่างท่ี 1 จงหาค่าของ 432 11                                                 
วิธีท า             11      4    3    2  

                     1           4        
                                            1       
                             4    1    3         Q=41=39, R=3                                       
 
ขั นตอนวิธีด าเนินการหาร  

1. 11 10 1= +  จากการหารสังเคราะห์ในวิชาพีชคณิต จึงมีการสับเปลี่ยนเครื่องหมายค่าเบี่ยงฐาน        
คือ 1 เปลี่ยนเครื่องหมายเป็น   1 1− =  เป็นตัวหารแทน 11 10 1= +  

2. แยกตัวตั้งออกเป็น 2  ส่วน (ผลหารและเศษเหลือ) ด้วยวิธีนี้เศษเหลือจึงมีจ านวนเลขโดด เท่ากับ
จ านวนเลขโดดของค่าเบี่ยงฐานสับเปลี่ยน ในข้อนี้เศษเหลือจึงมีจ านวนหนึ่งหลัก 

3. การด าเนินการหาร น า 4 ซึ่งเป็นตัวเลขโดดตัวแรกของตัวตั้งลงมาเป็นตัวที่หนึ่งของค าตอบ 
4. หาผลคูณ 4  ด้วยค่าเบี่ยงฐานสับเปลี่ยน 1 คือ 4 1 4 =   แล้วน าไปใส่ใต้ตัวที่สองของตัวตั้ง    และ

หาผลบวก 4 3 1+ =  ใส่เป็นตัวที่สองของค าตอบ  
5. หาผลคูณ 1 ด้วยค่าเบี่ยงฐานสับเปลี่ยน 1 แล้วน าไปใส่ใต้ตัวที่สามของตัวตั้ง คือ 1 และหาผลบวก 

2 1 3+ =  ใส่เป็นตัวที่สามของค าตอบ 
6. จะเห็นว่าหลักสุดท้ายครบแล้ว   ตอบ Q=39, R=3  

ตัวอย่างท่ี 2 จงหาค่าของ 1364 112    
วิธีท า           112      1   3     6     4   

                    12         21        
                             2    4               
                            2     0 1   2              Q 12,R 20 = =  
 
ตัวอย่างท่ี 3  จงหาค่าของ  10121 113  (ตัวเลขในค าตอบบางตัวเป็นลบ) 
วิธีท า           113        1   0  1   2   1  
                   13           3   1     
                                      1    3  
                             1    3                  
                                41  1  1   6     89  64=            Q=89, R=64  
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ตัวอย่างท่ี 4  จงหาค่าของ 12441 1121 (ค่าเบี่ยงฐานสับเปลี่ยนสามหลัก)   
วิธีท า           1121           1   2   4   4    1  

                   12 1              1     2    1    
                                            1    2     1   
                                   1  1   1    1    0                Q=11, R=110  
 
ตัวอย่างท่ี 5  ในกรณีตัวหารเป็น 11   จงหาค่าของ 3456 11    
วิธีท า จากตัวอย่าง 1       11           3   4   5    6   
                                 1              3           
                                                     1    
                                              4               
                                             3   1   4    2   Q=314, R=2  
 
จากตัวอย่างท่ี 5  นี พบเทคนิคการหารที่ตัวหารเป็น 11  ดังนี   
          11 ) 3  4  5  6      เริ่มจากทางซ้ายมือชักตัวเลขหลักแรกของโจทย์ คือ 3  เป็นตัวแรกของค าตอบ 
                3  1  4  2       แล้วน าไปลบออกจากตัวเลขถัดไปเป็นค าตอบตัวต่อไป 4 3 1− =   

    ในท านองเดียวกัน 5 1 4,6 4 2,− = − =  นี้  ได้ 2  เป็นเศษเหลือ  
                                     Q 314,R 2 = =           
          
ตัวอย่างท่ี 6 จงหาค่าของ  872032 11   
               11 ) 8  7  2  0  3  2       

                         8  1  3  3  6  4    4 4 11 11
79276 79276

11 11 11 11

− − 
= + = + + − 

 
   

Q=79275, R=7  
ตัวอย่างท่ี 7  จงหาค่าของ 1212 112  (ตัวอย่างนี้แสดงเศษเหลือในรูปทศนิยม) 
วิธีท า   
                       112        1   2   1   2  .  0    0    0    0     
                        12           1    2  
                                           1    2   
                                                2    4       
                                                    2     4  
                                                                       2     4   
                                    1    1 . 2    2    2   6 ...      10.8214...=  



 เวทคณิต                                                                  4. การด าเนินการหาร 

102 
 

ตัวอย่างที่ 8.  1212 112         

วิธีท า  ตัวอย่างนี้แสดงเศษเหลือในรูปทศนิยม  
                       112            1   2   1   2  .  0    0    0    0     

                       1  2                1    2  

                                                    1    2   
                                                          2    4       

                                                                2     4  

                                                                           2     4   

                                         1    1 . 2   2    2   6 ...        10.8214...=   
                                           
 
แบบฝึกหัดชุดที่ 4 
จงด าเนินการหารของสองจ านวนต่อไปนี โดยวิธีปราวรรตย์ 
1.   1233÷112                                         2.   1377÷123   

 

 

 

               

3.   1481÷139                                    4.   2584÷123   

 

       

       

     

5.   36915÷123                                  6.   13696÷113   
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7.   121212÷113                                8.   13545÷1212   

 

 

 

 

 

9.   137987÷1121                              10.   79999÷111  

 

 

 

                 

11.   2652÷121                                12.   33033÷1231  

 

 

 

 

13.   2321÷118                                     14.   1991÷119   
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15.   12345÷1028                                 16.   1387÷224   

 

 

 

 

 

17.   301765÷2024                                18.   1010÷113  (ทศนิยม 3  ต าแหน่ง) 

 
 
 
 
 
 
19.   207÷101 (ทศนิยม 6   ต าแหน่ง)                   20.   1÷1111  (ทศนิยม 8  ต าแหน่ง)     
 
   
 
 
 
 
 
21.   246÷11                                22.   426÷11  
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23.   7362÷11                                    24.   1234÷160         
 
 
 
 
 
  
25.   239479÷11203                                    26.   13456÷1123   
 
 
 
 
 
 
 
27.   103÷82                                 28.  39999÷9819   
 
 
 
 
 
 
 
 
29.   12345÷8888                                    30.  1111÷839   
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31.   13579÷8897                                         32.   4009÷882   
 
 
 
 
 

33.   2699÷224                                 34.   1699÷223   
 
 
 
 
 
35.   7685÷672                                     36.   7685÷112     
 
 
 
 
 
37.   1699÷223                                       38.   1334÷439   
 
 
 
 
 
 

39.   1234÷511                                    40.   1177÷516   
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3.3 การด าเนินการหารโดยวิธีเพ่ิมหรือลดสัดส่วน (อนุรูปเยณ = Anurupyena Method)                                                   
 อนุรูปเยณ (Anurupyena) แปลว่าสัดส่วน (proportionality) เป็นการหารแบบเพ่ิมหรือลดสัดส่วนของ
ตัวหาร ให้มีค่าใกล้เคียงกับจ านวนเต็ม n10, 100, 1000,..., 10   
 
ตัวอย่างท่ี 1 จงหาค่าของ 1011 23   
วิธีท า ตัวหาร 23  สามารถเพ่ิมสัดส่วนเป็น 23 4 92 =  เพ่ือเป็นตัวหารในวิธีนิขิลัม เมื่อท าการหารโดยวิธีนิขิลัม
แล้วผลลัพธ์ต้องคูณด้วย 4  แต่ เศษเหลือ ไม่ต้องคูณ  
 

                            
92      1    0      1   1

08        0      8

                        0   0

   

                                     1    0       9   1  
                                         4   
                                      4    0     9   1   4 3  22  [ 91=3 23+22] =    

Q=43, R=22  
 
ขั นตอนวิธีการหาร 

1. เนื่องจากตัวหาร 23  สามารถเพ่ิมสัดส่วนโดยการคูณด้วย 4  จะได้สัดส่วนเพิ่มเป็น 92  ดังนั้นสามารถ
ด าเนินการหารโดยวิธีนิขิลัมได้ 

2. 92 100 08= −  จึงใช้ 08  เรียกว่าค่าเบี่ยงฐาน (deficiency) เป็นตัวหาร 
3. แยกตัวตั้งออกเป็นสองส่วน (ผลหารและเศษเหลือ) ด้วยวิธีนี้เศษเหลือจึงมีจ านวนเลขโดดเท่ากับจ านวน

เลขโดดของตัวหาร ดังนั้นเศษเหลือจึงมีจ านวนสองหลัก แล้วใช้การหารโดยวิธีนิขิลัมได้ 
ค าตอบ 1011 23 40 91 =  คือ  Q=40, R=91  

พบว่าเศษเหลือมากกว่าตัวหาร ซึ่ง 91 23 3 22=  +  นั่นคือ Q=3, R=22  น าไปบวกกับผลหารข้างต้น 
ไดค้ าตอบคือ Q=43, R=22   
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ตัวอยา่งที่ 2  จงหาค่าของ 12345 204         

วิธที า  ตัวอย่างนี้ตัวหารไม่ได้เริ่มต้น 1 แต่มี 2   เป็นตัวประกอบ 102 2  ซึ่งเราสามารถลดสัดส่วนตัวหารได้ 

เป็น 12345 204 12345 102(2) =    

                       204            1  2  3    4   5                                 
                                                      

                       102                                                                 

                        02                 0   2  

                                                   0     4   
                                                          0    2     
                                    2) 1   2  1   0    3                               

                                             1 260   0   3   
                                            60       105       
 

ข้อสังเกต ตัวอย่างนี้ ลองหารแบบตรงจะง่ายกว่า ดังนี้ 

วิธีท า           
04

0 0 3 102 1         2         3          4         5   

                           

0

0

 
 
      

04

06

 
 
      

04

60

 
 
     

4

0

 
 
             

                   0            6            0           105 0 =105  −  Q=60, R=105  
 
ตัวอย่างท่ี 3 จงหาค่าของ 1344 37         
วิธีที่ 1  ตัวหารเป็น 37  สามารถเพ่ิมสัดส่วนเป็น 3  เท่า คือ  37 3 111 =   

เพ่ือหารโดยวิธีปราวรรตย์                               
                       111            1    3    4     4                                   
                        1 1                  1      1   
                                                        2       2   
                                    3  1    2   1    2                                   
                                         3    6   1    2         Q=36, R=12  
 
 
 
 
 

เมื่อพิจารณาเชิงพีชคณิตตัวอย่างนี้ ตัวหารคือ 02   
ดังนั้น ค าตอบต้องหารด้วย 02  
ยกเว้น ตัวเศษเหลือ คือ  เป็นครึ่งหนึ่งของตัวหาร 204     

เศษเหลือจึงเป็น 1
(204) 03 105

2
+ =   
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วิธีที่ 2  เพ่ิมสัดส่วนเป็น 3  เท่าท้ังตัวตั้งและตัวหาร จะได้ 4032 111  ในกรณีนี้ค าตอบไม่ต้องลดสัดส่วน 
แต่เศษเหลือค่าต้องไม่เกินตัวหาร 37     

                        111             4    0    3    2                                   
                         1 1                   4     4  
                                                       4    4   
                                           4    4   3    6                                   
                                           3    6    3    6                Q=36, R=12    
    

วิธีที่ 3   หารแบบตรง         7

0 4 53 1        3          4          4             

                                       0          3            6     54 42 12− =   Q=36, R=12  
 
3.4 การด าเนินการหารโดยวิธีการวินคิวลัม (Vinculum Process of Division) 
 วินคิวลัม  (คือการแปลงจ านวนเลขโดดที่มีค่าเกิน 5  ให้เป็นจ านวนที่มีเลขโดดไม่เกิน 5  ในรูป 
เครื่องหมาย - (bar) บนตัวเลข เช่น 9819 10221=  ) เป็นการหารแบบเทคนิคเฉพาะ เมื่อแปลงจ านวนเสร็จแล้ว
สามารถด าเนินการหารโดยวิธีนิขิลัมและวิธีปราวรรตย์  ดังตัวอย่าง 
ตัวอย่างท่ี 1   จงหาค่าของ 49999 9819  
             วิธีนิขิลัม                                     วิธีวินคิวลัมท าตามวิธีปราวรรตย์ 
           49999 9819                                 49999 9819 49999 10221 =   
 
       9819      4      9   9   9    9                 1  0  2  2  1           4     9   9   9    9  
       0181       3     0   4  2   4                   0  2  2  1              0   8   8    4  
                    1 4 14      9  3  1  3                                         1 14     9  7   1  3     
                   14      0   7    2    3                                         1 4    0   7    2    3              
                   5            9    0    4                                         5           9    0    4                                                                             
     
                 Q=5, R=904                                                  Q=5, R=904     
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ตัวอย่างท่ี 2 จงหาค่าของ 2621 828   
วิธีท า  2621 828 2621 1232 =   
                           1232         2     6   2   1 
                            232                4   6   4       
                                          

12    0   4   5  2 / 965→  แสดงว่า Q 2,r 965= =  ซึ่งเศษมากกว่าตัวหาร 
                                          3    1    3    7        [ 965 1 828 137]=  +  
                             Q=3, R=137  
         
ตัวอย่างท่ี 3 จงหาค่าของ 167388 87  
วิธีท า  167388 87 233412 87 =   
                           87       2   3   3   4   1   2   
                           13           2    6          
                                              1   3   
                                                2    6    
                                      3     9                    

                                     2   1   2   3    8    7   87
1923 87 =1923  Q=1924, R=0

87
=   

ตัวอย่างท่ี 4 จงหาค่าของ 11011 119         
วิธีท า  ตัวอย่างนี้เหมาะส าหรับ การด าเนินการหารโดยวิธีวินคิวลัม 
      11011 119 11011 121 =    
                       121           1  1  0   1   1    
                        21               2   1  
                                               2 1   
                                                    6  3     
                                        1  1  3  6  4         
                                             9 3  5  6  
                                             9 2  6   3      Q=92, R=63  
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ตัวอย่างท่ี 5 จงหาค่าของ 11891 109         
วิธีท า  ตัวอย่างนี้เหมาะกับการด าเนินการหารโดยวิธีวินคิวลัมในการค านวณท้ังตัวตั้งและตัวหาร   
      11891 109 2111 111 =    
                       111          1  2  1   1  1    
                         11             1  1    
                                             1  1        
                                                   1  1       
                                       1  1  1  1   0         
                                       1  0  9  1   0               Q=109, R=10  

 
 
แบบฝึกหัดชุดที่ 5 
จงด าเนินการหารของสองจ านวนต่อไปนี โดยวิธีเพิ่มหรือลดสัดส่วน 
1.   1400÷199                                         2.   1699÷223   

 

 

             

   

3.   1334÷439                                    4.   12584÷511  

 

             

 

     

5.   12345÷331                                 6.   1177÷516   
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7.   1011÷23                                8.   13045÷494   

 

 

 

 

9.   137987÷1427                               10.   79999÷555   

 

 

 

                 

11.   2652÷121                                12.   33033÷1231  

 

 

 

 

13.   2321÷118                                     14.   1991÷119   
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จงด าเนินการหารของสองจ านวนต่อไปนี โดยวิธีการวินคิวลัม 

15.   21999÷8819                                 16.   1356÷182   

 

 

 

 

17.   4009 882                                 18.   7685÷672   

 
 
 
 
 

19.   1234÷879                      20.   1÷9999       
 
   
 
 
 
21.   1400÷199                                 22.   1699÷679   
 
 
 
 
 
23.   20332÷299                                     24.   210840478÷647        
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4. การด าเนินการหารด้วยเศษส่วนช่วย (Auxiliary Fractions) 
เนื่องจากการหารเป็นการกระท าผกผันการคูณ ดังนั้น a ÷ b เขียนแทนด้วยเศษส่วน a

b
  

บทนิยาม เศษส่วนสามัญ (vulgar/common fraction) คือจ านวนตรรกยะที่สามารถเขียนอยู่ในรูป a / b  หรือ a
b

  

โดยที่ a , b เป็นจ านวนเต็ม และ b ≠ 0 เรียก a ว่าตัวเศษ เรียก b ว่าตัวส่วน เศษส่วนสามัญ ยังแยกออกเป็น 

เศษส่วนแท้ (proper fraction) ซึ่งมีค่าของตัวเศษน้อยกว่าตัวส่วนท าให้ปริมาณของเศษส่วนน้อยกว่า 1 เช่น 7
9

 

และเศษเกิน (improper fraction) คือเศษส่วนที่ค่าของตัวเศษมากกว่าหรือเท่ากับตัวส่วน เช่น 5 9 , 
5 7

  

บทนิยาม  จ านวนคละ (mixed number) เป็นการน าเสนอเศษส่วนอีกรูปแบบหนึ่ง โดยน าจ านวนเต็มประกอบเข้า
กับเศษส่วนแท้ และมีปริมาณเท่ากับสองจ านวนนั้นบวกกันตัวอย่าง เช่น มีเค้กสองชิ้นและมีเค้กท่ีเหลือ อยู่อีกสาม

ในสี่ส่วน สามารถเขียนแทนได้ด้วย 32
4

  

ในเวทคณิตมีวิธีการแปลงเศษส่วนสามัญให้อยู่ในรูปเศษส่วนที่มีตัวเศษอยู่ในรูปทศนิยมและตัวส่วน
เป็นจ านวนเต็มที่ไม่เป็นศูนย์ 
ตัวอย่าง 

           (1)  1 0.01=
800 8

                 (2) 39 3.9=
70 7

      

          (3)   17 1.7=
130 13

                                 (4)  3741 0.3741=
110000 11

    

          (5) 97654 0.0097654=
90000000 9

   

การแปลงเศษส่วนสามัญให้เป็นเศษส่วนช่วยท าให้เราสามารถด าเนินการหารได้ง่ายขึ้นและผลลัพธ์ที่ได้
เป็นจ านวนที่อยู่ในรูปทศนิยมที่อาจจะเป็นจ านวนตรรกยะหรือจ านวนอตรรกยะก็ได้ 

บทนิยาม   เศษส่วนช่วย (Auxiliary Fractions) คือจ านวนที่สามารถเขียนอยู่ในรูป a / b  หรือ a
b

 โดยที่ a อยู่ใน

รูปทศนิยม และ b เป็นจ านวนเต็มที่ไม่เป็นศูนย์  

 
 
 
 
 
 

https://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%88%E0%B8%B3%E0%B8%99%E0%B8%A7%E0%B8%99%E0%B8%95%E0%B8%A3%E0%B8%A3%E0%B8%81%E0%B8%A2%E0%B8%B0
https://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%88%E0%B8%B3%E0%B8%99%E0%B8%A7%E0%B8%99%E0%B8%95%E0%B8%A3%E0%B8%A3%E0%B8%81%E0%B8%A2%E0%B8%B0
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เศษส่วนช่วย แบ่งออกเป็น 2 แบบ 
4.1 เศษส่วนช่วยแบบที่ 1 

จากสูตรแรกของเวทคณิตคือ เอกาธิเกนะ ปุรเวณะ(Ekadhikena Purvena หรือ one more than the 
previous one) หมายถึงการปัดค่าตัวเลขโดดโดยเพิ่มค่าขึ้น 1 หน่วย (Rounding up process) ส าหรับตัวเลข      
ที่อยู่ข้างหน้าของเลข 9 หรืออนุกรมของ 9 เช่น 3.9 เขียนแทนด้วย 4.0, 8.29 เขียนแทนด้วย 8.3 และ 0.0499 
เขียนแทนด้วย 0.05  
          การปัดค่าในกรณีนี้สามารถน าไปใช้กับการหารที่มีตัวหารลงท้ายด้วย 9 หรืออนุกรมของ 9 เพ่ือเปลี่ยน
ตัวหารให้ด าเนินการหารได้ง่ายขึ้น ในการเปลี่ยนเศษส่วนเป็นทศนิยมซ้ า (Recurring Decimals) และใช้ในการ
ตรวจสอบเรื่องหารลงตัว ดังตาราง 
 
ตารางแสดงเศษส่วนที่มีตัวส่วนลงท้ายด้วย9 หรืออนุกรมของ 9 เป็นเศษส่วนช่วย(Auxiliary Fraction=A.F.) 
 

ข้อ 
เศษส่วนที่มีตัวส่วน 

ลงท้ายด้วย 9 
การปัดค่าตัวส่วน เศษส่วนช่วย (A.F.)   

1 
1
19

 1
20

 0.1
2

 

2 
1
29

 1
30

 0.1
3

 

3 
37
59

 37
60

 3.7
6

 

4 
3
59

 3
60

 0.3
6

 

5 
73
89

 73
90

 7.3
9

 

6 
1

119
 1

120
 0.1

12
 

7 
1

149
 1

150
 0.1

15
 

8 
7

149
 7

150
 0.7

15
 

9 
172
1299

 172
1300

 1.72
13

 

10 
371
7999

 371
8000

 0.371
8

 

11 
537

89999
 537

90000
 

0.0537
9
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ข้อ เศษส่วนที่มีตัวส่วน 
ลงท้ายด้วย 9 

การปัดค่าตัวส่วน เศษส่วนช่วย 

12 
56

15999
 56

16000
 0.056

16
 

13 
50

69999
 50

70000
 0.0050

7
 

14 
50

14999999
 50

15000000
 0.00005 0.00001=

15 3
 

15 
2175

79999999
 2175

80000000
 0.0002175

8
 

16 
21863
49999

 21863
50000

 2.1863
5

 

  
 จากตารางสังเกตได้ว่า ในข้อที่ 1 - 8 เป็นเศษส่วนที่ตัวส่วนลงท้ายด้วย 9 เพียงตัวเดียวและในข้อที่ 9 - 16   
มีตัวส่วนลงท้ายด้วย 9 จ านวน 2,3,4,3,4,6,7  และ 4 ตัว ตามล าดับ ซึ่งมีวิธีการท าเป็นเศษส่วนช่วยเหมือนกัน 

เช่น 7

299
 และ 7

2999
 ซึ่งมีจ านวนของเลข 9 ต่างกันแต่จ านวนที่อยู่ข้างหน้าของเลข 9 เหมือนกัน เมื่อท าเปน็

เศษส่วนช่วยแล้วจะมีตัวส่วนเท่ากัน ดังนี้ 

                     7
F

299
=  จะได้ 0.07

A.F. = 
3

 

                7
 F = 

2999
   จะได้ 0.007

A.F. = 
3

 

 
แต่การหาผลลัพธ์จะมีวิธีการหาที่ต่างกันซึ่งจะได้ศึกษาดังตัวอย่างต่อไปนี้  
วิธีการด าเนินการ  
 การหารเศษส่วนที่มีตัวส่วนลงท้ายด้วย 9 หรืออนุกรมของ 9 ให้ค าตอบเป็นทศนิยม(โดยใช้เศษส่วนช่วย) 

ตัวอย่างที่ 1 จงหาผลลัพธ์ของ  51

799
  

วิธีท า ในตัวอย่างนี้ตัวหารมีเลข 9 จ านวนสองตัว จะด าเนินการหารเป็นชุดของค าตอบ ชุดละสองตัว  
ขั นที่ 1 

ให้  51
F

799
=  

จะได้ 0.51
A.F.

8
=  

 

น า 51

799
  

มาเขียนในรูปเศษส่วนช่วย โดยปัดค่าของตัวส่วนเพิ่มขึ้น 1  

จะได้ 51

799
 = 51

800
 

               = 0.51

8
 

 

น ำ 100 หำรทั้งเศษและส่วน 
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ขั นที่ 2 

0 58 0 . 5 1  

 
      3   0.  0   6  

 

 
- น า 8 ไปหาร 0 (ตัวแรกของตัวตั้ง) ได้ผลลัพธ์เป็น 0 เศษ 0   น าเศษ

ที่ได้ไปเขียนเป็นตัวห้อยหน้า 5 (ตัวเลขตัวที่สองของตัวตั้ง) เป็น 
05  

มีค่าเท่ากับ 05  
- น า 8 ไปหาร 05 ได้ผลลัพธ์เป็น 0 เศษ 5 น าเศษ 5 ที่ได้ไปเขียนห้อย

ไว้หน้า 1 (ตัวเลขตัวที่สามของตัวตั้ง) เป็น 51 มีค่าเท่ากับ 51 
- น า 8 ไปหาร 51 (

51 ) ได้ผลลัพธ์เป็น 6 เศษ 3 แล้วน าเศษ 3 ที่ได้มา
เขียนห้อยไว้ด้านหน้าของผลลัพธ์ชุดที่หนึ่ง เป็น 

3
06  

หมายเหตุ การหารจะด าเนินการเป็นชุด ชุดละ 2 ตัว ตามจ านวนของ   
เลข 9 ที่เป็นตัวส่วน 
 

ขั นที่ 3 

3   6 8  0 6 

 
   2    3   8   

 
- น าผลลัพธ์ที่ได้ในขั้นตอนที่ 2 (

3
06 ) มาเป็นตัวตั้งในการหาผลลัพธ์

ชุดที่สอง 
- น า 8 ไปหาร 30 (

3
0 ) ได้ผลลัพธ์เป็น 3 เศษ 6 น า 6 ไปเขียนห้อยไว้

หน้า 6 (ตัวเลขตัวที่สองของตัวตั้ง) เป็น 6 6  
- น า 8 ไปหาร 66 ( 6 6 ) ได้ผลลัพธ์เป็น 8 เศษ 2 แล้วน าเศษ 2 ที่ได้ 

มาเขียนห้อยไว้ด้านของผลลัพธ์ชุดที่สองเป็น 2 38  
 

ขั นที่ 4 

2 7   8  3 8  

 

6    2   9   

 

 
- น าผลลัพธ์ที่ได้ในขั้นตอนที่ 3 ( 2 38 ) มาเป็นตัวตั้งในการหาผลลัพธ์

ชุดที่สาม 
- น า 8 ไปหาร 23 ( 2 3 ) ได้ผลลัพธ์เป็น 2 เศษ 7 น า 7 ไปเขียนห้อยไว้

หน้า 8 (ตัวเลขตัวที่สองของตัวตั้ง) เป็น 7 8  
- น า 8 ไปหาร 78 ( 7 8 ) ได้ผลลัพธ์เป็น 9 เศษ 6 แล้วน าเศษ 6 ที่ได้มา

เขียนห้อยไว้ด้านหน้าของผลลัพธ์ชุดที่สามเป็น 6 29  เพ่ือน าไปเป็น
ตัวตั้งของการหารในชุดที่สี่ต่อไป 

  
ในการหารขั นต่อ ๆ ไป จะใช้วิธีการเหมือนขั นตอนข้างต้น 

นั นคือ   3 2 6 5 2 0

0.51
 = 0. 06 38 29 78 72 34...

8
 ดังนั น ผลลัพธ์ของ  

51
0.063829787234...

799
=  

 

 



 เวทคณิต                                                                  4. การด าเนินการหาร 

118 
 

เราสามารถพิสูจน์การด าเนินการหารข้างต้นได้ด้วยการใช้วิธีการหารตรงดังนี  

วิธีท า 51 51
 

799 801
=  

 
0 0 0 6 3 8 2

2

9 8
01

50 3 7 6 1

7

6 6 58  0   5  1 0  0  0  0  0  0  0  0    
               5    51   30    66   23   78   62    69   57   18    
   
    
 

ดังนั น ผลลัพธ์ของ  51
0.0638297872...

799
=  

 

ตัวอย่างที่ 2   จงหาผลลัพธ์ของ  21863

49999
 

วิธีท า  ในตัวอย่างนี้ตัวหารมีเลข 9 จ านวนสี่ตัว จะด าเนินการหารเป็นชุดของค าตอบ ชุดละสี่ตัว 
 
ขั นที่ 1 
 

ให้ 21863
F

49999
=  

 

จะได้ 2.1863
A.F.

5
 

 

น า 21863

49999
  

มาเขียนในรูปเศษส่วนช่วย  
โดยปัดค่าของตัวส่วนเพิ่มขึ้น 1 

จะได้ 21863

49999
 = 21863

50000
 

 

                  = 2.1863

5
 

และน าเศษ (3) มาใส่ไว้ด้านหน้าของชุดตัวเลขทั้ง 4 ตัว 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

น ำ 10000 หำรทั้งเศษและส่วน 

       0     0    6     3    8     2     9     7    8     7    2 … 
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ขั นที่ 2 
            2 1 3 15 2 .  1  8  6  3   

 
                 30 .  4    3   7   2    

 

 
น า 5 ไปหารตัวเศษ  
โดยแบ่งเป็นกลุ่ม กลุ่มละ 4 ตัว (ตามจ านวนของเลข 9) 
และน าเศษ (2) มาใส่ไว้ด้านหน้าของชุดตัวเลขทั้ง 4 ตัว 

ขั นที่ 3 
            4  3  25 3 4 3 7 2  

 
              2   6   8  7  4   

 
น าผลลัพธ์ที่ได้ในขั้นตอนที่ 2 (

3
4372 ) 

น า 5 ไปหารโดยใช้วิธีการตั้งหารท านองเดียวกัน 
กับตัวอย่างที่ 1 
 

ขั นที่ 4  
            1  3  25 2 6 8 7 4  

 
             4    5   3  7  4   

 

 
น าผลลัพธ์ที่ได้ในขั้นตอนที่ 3 ( 2 6874 ) 
น า 5 ไปหารโดยใช้วิธีการตั้งหารท านองเดียวกัน 
กับตัวอย่างที่ 1 
 

 
ในการหารขั นต่อ ๆ ไป จะใช้วิธีการเหมือนขั นตอนข้างต้น 

นั นคือ   3 2 4

2.1863
 = 0. 4372 6874 5374...

5
  

ดังนั น ผลลัพธ์ของ  21863
0.437268745374...

49999
= - 

 

ตัวอย่าง 2 จงเขียน 21863

49999
ให้อยู่ในรูปทศนิยม โดยใช้วิธีการหารตรง 

วิธีท า 21863 21863
 

49999 50001
=  

 

1

0 0 0 0 4
0001

2 1 3 3 4 3 2

3 7 2 6

25  2   1 8  6  3 0  0  0  0  0    
                             21     18     36     13      34      43      37      22      26         
             0     4     3    7    2    6     8    7     4     5  … 

ดังนั น ผลลัพธ์ของ  21863
0.437268745...

49999
=  

 
 



 เวทคณิต                                                                  4. การด าเนินการหาร 

120 
 

ตัวอย่างเพิ่มเติม 

(1) 6 0.6
F =   A.F. =

29 3
     จะได้  

0 2 2 2 1 1 1 0 2 0 1 0 1 2 2F = 0. 2 0 6 8 9 6 5 5 1 7 2 4 1 3 7...  

                F = 0.2068965517241379310344827586   
 

(2) 71 7.1
F =   A.F. =    

89 9
    จะได้ F = 0.79775280898...  

(3) 17 1.7
F =   A.F. =  

139 14
    จะได้ F = 0.12230215827... 

(4) 98 9.8
F =   A.F. =

179 18
   จะได้ F = 0.54748603351955... 

(5) 1 3 0.3
F = =   A.F. =

43 129 13
  จะได้ F = 0.023255813953488... 

(6) 17 51 5.1
F= =   A.F.=   

43 129 13
      จะได้  F = 0.395348837209... 

(7) 
18 54 5.4

F = =   A.F. =
73 219 22

    จะได้ F = 0.24657534...  

(8) 53 5.3
F A.F.

799 8
=  =   จะได้ F 0.0663329161451814...=  

(9) 
15 0.15

F A.F.
899 9

=  =   จะได้ F 0.01666852057...=       

(10) 
2 0.02

F = A.F. =
1799 18

   จะได้ F 0.0011117287...=  

(11) 
100 300 3

F A.F.
233 699 7

= =  =  จะได้ F 0.429184549356223175...=  

(12) 444 0.444
F A.F.

13999 14
=  =   จะได้ F 0.031716551182...=  

(13)   97017 0.0097917
F A.F.

29999999 3
=  =  จะได้ F 0.003233900107796670259...=  

 
หมายเหตุ ในกรณีที่ตัวส่วน ลงท้ายด้วย 1 , 7 หรือ 3 เราสามารถหาจ านวนที่มาคูณให้ตัวส่วนลงท้ายด้วย 9  ได้ 
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ข้อ เศษส่วนสามัญ เศษส่วนช่วย วิธีท า 

1 
3

19
 0.3

2
 

 
2 0 . 3         2 1 1          2 1 5            2 1 7  

      
1   0 . 1          

1      5           
1      7             

1      8  

 
จะได้   1 1 1 1F 0. 1 5 7 8...=  
      F 0.1578... =  

 

2 
11

59
  

 
 
 
 
 
 
 

3 
7

119
   

4 
17

1299
   

 5 
391

7999
  

 
 
 
 
 
 

สำมำรถท ำตำมขั้นตอนดังกล่ำวจนกระทัง่ได้

จ ำนวนต ำแหน่งของทศนิยมตำมตอ้งกำร 

ฝึกสมองประลองปัญญา 
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6 
132

69999
   

7 
234

15999
   

8 
888

499999
   

9 
891

10999
  

 
 
 
 
 

 
 

 
 

 
10 

 
 
 

    4

1196
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4.2 เศษส่วนช่วยแบบที่ 2 

 ในกรณีทีเ่ศษส่วน มีตัวส่วนลงท้ายด้วย 1 เช่น 3 345 6267 678
, , ,

61 6751 80001 2300001
 เป็นต้น วิธีแปลงเป็น

เศษส่วนช่วยคือ ให้ตัด 1 ที่ตัวส่วนออกแล้วใส่ 0  แทน พร้อมกับลดค่าของตัวเศษลง 1 ดังตารางต่อไปนี้ :                               
ตารางแสดงเศษส่วนที่มีตัวส่วนลงท้ายด้วย 1 และเศษส่วนช่วยแบบที่ 2   
 

ข้อ 
เศษส่วนที่มีตัวส่วน 

ลงท้ายด้วย 1 
การปัดค่าตัวส่วน เศษส่วนช่วย (A.F.)   

1 
3

61
 2

60
 0.2

6
 

2 
36

61
 35

60
 3.5

6
 

3 
28

71
 27

70
 2.7

7
 

4 
73

91
 72

90
 7.2

9
 

5 
2

121
 1

120
 0.1

12
 

6 
14

131
 13

130
 1.3

13
 

7 
1

301
 0

300
 0.00

3
 

8 
1

901
 0

900
 0.00

9
 

9 
172

1301
 171

1300
 1.71

13
 

10 
2743

7001
 2742

7000
 2.742

7
 

11 
6163

8001
 6162

8000
 6.162

8
 

12 
1768

9001
 1767

9000
 1.767

9
 

13 
56

16001
 55

16000
 0.055

16
 

14 
50

700001
 49

700000
 0.00049

7
 

15 
2175

80000001
 2174

80000000
 0.0002174

8
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วิธีการด าเนินการการแปลงเศษส่วนแบบท่ี 2 เป็นจ านวนทศนิยม 

ตัวอย่างที่ 1  จงหาผลลัพธ์ของ  13

31
 

ขั นตอนการหาร 
ขั นที่ 1 
 

ให้  13
F

31
=  

 

จะได้ A.F. = 1.2

3
 

 
 
 
 

 

น า 13

31
  

มาเขียนในรูปเศษส่วนช่วย 
โดยปัดค่าของตัวส่วน ลดลง 1 

จะได้ 13

31
 = 12

30
 

 

              = 1.2

3
 

ขั นที่ 2 
            3 1 . 2     
 
        
               00 . 4     

 

 
น า 3 ไปหารตัวเศษ 
โดยใช้วิธีการตั้งหาร ได้ 4 เศษ 0 
และน าเศษท่ีได้ (0) มาใส่ไว้ด้านหน้าของ 4 

ขั นที่ 3 
            3 0 5  
 
             2     1 

 
น าผลลัพธ์ที่ได้จากขั้นตอนที่ 2 (4)  
มาหาตัวเติมเต็มเก้าของ 4 คือ 5 
น า 05 หารด้วย 3 ได้ 1 เศษ 2 
และน าเศษท่ีได้ (2) มาใส่ไว้ด้านหน้าของ 1 

ขั นที่ 4  
            3 2 8   
 
               1   9   

 

 
น าผลลัพธ์ที่ได้จากขั้นตอนที่ 3  (21) 
มาหาส่วนเติมเต็มเก้าของ 1 คือ 8 
น า 28 หารด้วย 3 ได้ 9 เศษ 1 
และน าเศษท่ีได้ (1) มาใส่ไว้ด้านหน้าของ 9 
 

  
 

น ำ 10 หำรทั้งเศษและส่วน 

ตัวเติมเต็มเก้ำของ 1 คือ 8 

จะได้ 28 

ตัวเติมเต็มเก้ำของ 4 คอื 5 

จะได้ 5 
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ในการหารขั นต่อ ๆ ไป จะใช้วิธีการเหมือนขั นตอนข้างต้น 
 

 0 2 1

13
 = 0. 4 1 9...

31
  

   ดังนั้นผลลัพธ์ของ  13
0.419...

31
=  

 
เราสามารถพิสูจน์การด าเนินการหารข้างต้นได้ด้วยการใช้วิธีการหารตรงดังนี  
วิธีท า  

9
1

1 1 3 2 2 2 3 2 3

0 4 1 3 5 4 8 3

3  1 3 0  0  0  0  0  0  0  0    
            13   6   29    11    17   15   26   12   27        
 
          

ดังนั น ผลลัพธ์ของ  13
0.419354838...

31
=  

 

ตัวอย่างที่ 2 จงหาผลลัพธ์ของ  10

27
 

ขั นตอนการหาร 
ขั นที่ 1 
 

ให้  10
F

27
=  

 

จะได้ 2.9
A.F.

8
=  

 

น า 10

27
 มาปรับปรุงตัวเศษและตัวส่วน เพ่ือให้ตัวส่วน

ลงท้ายด้วย 1 ดังนี้ 10 10 3 30

27 27 3 81


= =


 

และน ามาเขียนในรูปเศษส่วนช่วย  
โดยปัดค่าของตัวเลขลดลง 1 หน่วย 
 

จะได้ 29

80
 = 2.9

8
 

 
ขั นที่ 2 
            8  2 . 9    
 
                50  .  3   

 

 
น า 8 ไปหารตัวเศษ 
โดยใช้วิธีการตั้งหาร ได้ 3 เศษ 5 
 และน าเศษที่ได้ (5) มาใส่ไว้ ด้านหน้าของ 3 

น ำ 10 หำรทั้งเศษและส่วน 

ตัวเติมเต็มเก้ำของ 3 คอื 6 

จะได้ 56 

     0   4    1    9    3    5    4    8    3   8 … 
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ขั นที่ 3 
            8  5  6   
 
                 0  7   

 
น าผลลัพธ์ที่ได้จากขั้นตอนที่ 2 (53)  
มาหาตัวเติมเต็มเก้าของ 3 คือ 6 
น า 56 หารด้วย 8 ได้ 7 เศษ 0  
และน าเศษท่ีได้ (0) มาใส่ไว้ด้านหน้าของ 7 
 

ขั้นที่ 4  
            8  0 2   
 
              2    0   

 
 
 

ขั้นตอนที่ 4 
น าผลลัพธ์ที่ได้จากขั้นตอนที่ 3 (07)  
มาหาส่วนเติมเต็มเก้าของ 7 คือ 2 
มาหารด้วย 8 ได้ 0 เศษ 2 
และน าเศษท่ีได้ (2) มาใส่ไว้ด้านหน้าของ 0   
 

ขั้นที่ 5 
             8  2 9   
                 5    3   

ขั้นตอนที่ 5 
น าผลลัพธ์ที่ได้จากขั้นตอนที่ 4 (20)  
มาหาส่วนเติมเต็มเก้าของ 0 คือ 9 
มาหารด้วย 8 ได้ 3 เศษ 5 
และน าเศษท่ีได้ (5) มาใส่ไว้ด้านหน้าของ 3   
 

ขั้นที่ 6 
            8  5  6   
                 0  7   

ขั้นตอนที่ 6 
น าผลลัพธ์ที่ได้จากขั้นตอนที่ 5 (56)  
มาหาส่วนเติมเต็มเก้าของ 3 คือ 6 
น า 56 หารด้วย 8 ได้ 7 เศษ 0 
และน าเศษท่ีได้ (0) มาใส่ไว้ด้านหน้าของ 7 
 

ขั้นที่ 7 
              8  0 2   
                 2    0   

ขั้นตอนที่ 7 
น าผลลัพธ์ที่ได้จากขั้นตอนที่ 6 (07)  
มาหาส่วนเติมเต็มเก้าของ 7 คือ 2 
มาหารด้วย 8 ได้ 0 เศษ 2 
โดยน าเศษท่ีได้ (2) มาใส่ไว้ด้านหน้าของ 0   

  
ในการหารขั นต่อ ๆ ไป จะใช้วิธีการเหมือนขั นตอนข้างต้น 

นั นคือ   5 0 2 5 0 2

2.9
 = 0. 3 7 0 3 7 0...

8
 ดังนั น ผลลัพธ์ของ  10

 = 0.370370... = 0.370
27

 

 

ตัวเติมเต็มเก้ำของ 7 คือ 2 

จะได้ 02 

ตัวเติมเต็มเก้ำของ 7 คือ 2 

จะได้ 02 

ตัวเติมเต็มเก้ำของ 0 คือ 9 

จะได้ 29 

ตัวเติมเต็มเก้ำของ 3 คือ 6 

จะได้ 56 
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ตัวอย่างเพิ่มเติม 

(1) 1 0.0
F   A.F.

41 4
=  =    จะได้ 0 1 1 3 0 0 1 1 3 0 0F 0. 0 2 4 3 9 0 2 4 3 9 0...=  

      F = 0.024390243902439... =  0.02439  

(2) 70 6.9
F   A.F.

71 7
=  =    จะได้ F 0.98591549295774647887323...=  

(3) 91 9.0
F   A.F.

171 17
=  =   จะได้ F 0.53216374269...=  

(4) 131 130 1.30
F   A.F.

701 700 7
=  = =     ค าตอบจะต้องเป็นกลุ่มละ 2 ตัว 

     จะได้ F 0.186875891583....=  

(5) 1400 13.99
F A.F.

1401 14
=  =   จะได้ F 0.9992862241...=  

(6) 243 2.42
F   A.F.

1601 16
=  =   จะได้ F 0.15178013741411617738...=  

(7) 5 15 0.14
F A.F.

67 201 2
= =  =  ค าตอบจะต้องเป็นกลุ่มละ 2 ตัว 

     จะได้ F 0.0746268656...=  

(8) 2743 2.742
F A.F.

7001 7
=  =   ค าตอบจะต้องเป็นกลุ่มละ 3 ตัว 

     จะได้ F 0.391801171261248393086...=   

(9) 31 93 9.2
F A.F.

77 231 23
= =  =  จะได้ F= 0.4025974...   =  0.402597  

(10) 29 0.0283
F A.F.

15001 15
=  =  จะได้ F 0.001933204453036...=  

(11) 137 .000137
F A.F.

13000001 13
=  =  จะได้ F 0.000010538460727810713245...=  

 
 
 
 

ข้อสังเกต ในการหารเศษส่วนช่วยแบบที่ 2 นี้ หลักหน่วยของตัวตั้งที่จะน ามาตั้งหารใหม ่
             จะต้องเป็นส่วนเติมเต็มของเก้าเสมอ 
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ข้อ F   A.F.  Solution 

1 
53

91
 5.2

9
 

 
9 5 . 2         9  7  4         9  2  1         9 3 7  

    
7  0 . 5            

2  0 . 8            
3  0 . 2           

1  0 . 4  

 
จะได้   7 2 3 1F 0. 5 8 2 4...=  
       F 0.5824... =  

 

2 
47

121
  

 
 
 
 
 
 
 

3 
16

131
   

4 
5

601
   

 
 

สำมำรถท ำตำมขั้นตอนดังกล่ำวจนกระทัง่ 

ได้จ ำนวนต ำแหน่งของทศนิยมตำมตอ้งกำร 

ฝึกสมองประลองปัญญา 
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5 
11

171
   

6 
27

24001
   

7 
62

124
   

8 
19

15001
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การประยุกต์ใช้เศษส่วนช่วย  
 จากวิธีการแปลงเศษส่วนที่ตัวส่วนลงท้ายด้วย 9 หรือ 1 เป็นจ านวนในรูปทศนิยม ดังที่ได้กล่าวมาแล้วใน  
กรณีท่ีตัวส่วนมีค่าใกล้จ านวนที่เป็นเลขยกก าลังของฐานสิบมีทั้งค่าน้อยกว่าหรือมากกว่าก าลังของฐานสิบไม่มากนัก   
เราอาจใช้วิธีการข้างต้นมาประยุกต์ใช้ โดยการเพ่ิมเข้าหรือลบออกได้ในขั้นตอนการหาร  

 เช่น 15 15 1.5
F   A.F.  = 

68 70 7
=  =  

  101 101 10.1
F   A.F.  = 

138 140 14
=  =  

73 73 7.3
F   A.F.  = 

97 100 10
=  =  

17 17 1.7
F   A.F.  = 

127 130 13
=  =  

5236 5236 5.236
F   A.F.  = 

8997 9000 9
=  =  

 

ตัวอย่างที่ 1   จงหาผลลัพธ์ของ  15

68
  

วิธีปกติ     6815.0    
                   136   
                    140  
                      136   
                       400     
                         340   
                          600   
                          544     
                            560   
                            544   
                              160   
                              136   
                               240   
                               204   
                                360   
                                340   
 
จากวิธีข้างต้น สามารถพัฒนาเป็นการคิดเลขในใจไดโ้ดยใช้วิธีทางเวทคณิต ได้ดังนี  
 

                       200   
                     136   
                       640                      
                              612   

                                 280   

                                    272   

                                       80   

                                       68   

                                         120   

                                            68   

                                              520   

                                              476   

                                                 440   

                                                 408   
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ตารางแสดงการประยุกต์ใช้เศษส่วนช่วย 
ขั นตอนการหาร 
ขั นที่ 1 

ให้  15
F

68
=  

 

จะได้  15 1.5
A.F  = 

70 7
=  

 

 
แปลงเศษส่วนที่ก าหนดให้ในรูปเศษส่วนช่วย 
พิจารณาตัวส่วน 68 ต่างจาก 69 อยู่ 1 
การหาผลหารตั้งแต่ตัวที่สองเป็นต้นไปจะต้องน าตัวตั้ง 
มาบวกกับหนึ่งเท่าของผลหาร 

ขั นที่ 2 
            7 1 . 5     
 
                10 . 2  

 
น า 7 ไปหารตัวเศษ1.5  โดยวิธีการตั้งหาร ได้ .2   เศษ 1 
และน าเศษท่ีได้ (1) มาใส่ไว้ด้านหน้าของ 2 
 
 

ขั นที่ 3 
            7  1 4  
 
               0    2  

 
จากข้ันที่ 2 ก่อนหาผลหารต้องน าตัวตั้งคือ 12  
บวกกับหนึ่งเท่าของผลหาร คือ 2 จะได้ 12 + (1×2) = 14 
น า 7 ไปหาร 14 ได้ 2 เศษ 0 
และน าเศษท่ีได้ (0) มาใส่ไว้ด้านหน้าของ 2  

ขั นที่ 4  
            7  0 4   
 
                4   0  

 

 
จากข้ันที่ 3 ก่อนหาผลหารต้องน าตัวตั้งคือ 02  
บวกกับหนึ่งเท่าของผลหาร คือ 2 จะได้ 02 + (1×2) = 04 
น า 7 ไปหาร 04 ได้ 0 เศษ 4 
และน าเศษท่ีได้ (4) มาใส่ไว้ด้านหน้าของ 4  

ขั นที่ 5 
           7  4 0  
                

 
จากข้ันที่ 4 ก่อนหาผลหารต้องน าตัวตั้งคือ 40  
บวกกับหนึ่งเท่าของผลหาร คือ 0 จะได้ 40 + (1×0) = 40 
น า 7 ไปหาร 40 ได้ 5 เศษ 5 
และน าเศษท่ีได้ (5) มาใส่ไว้ด้านหน้าของ 5  
 

ขั นที่ 6 
           7  6 0   
               4   8  

 
จากข้ันที่ 5 ก่อนหาผลหารต้องน าตัวตั้งคือ 55  
บวกกับหนึ่งเท่าของผลหาร คือ 5 จะได้ 55 + (1×5) = 60 
น า 7 ไปหาร 60 ได้ 8 เศษ 4 
และน าเศษท่ีได้ (4) มาใส่ไว้ด้านหน้าของ 8  

น ำ 12 + (1×2) = 14 
และน ำไปตั้งหำรใหม ่

น ำ 02 + (1×2) = 04 
และน ำไปตั้งหำรใหม ่

น ำ 40 + (1×0) = 40 
และน ำไปตั้งหำรใหม ่

น ำ 40 + (1×0) = 40 
และน ำไปตั้งหำรใหม ่

น ำ 55 + (1×5) = 60 
และน ำไปตั้งหำรใหม ่
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ขั นที่ 7 
           7  5 6   
               0   8  

การหารขั้นตอนไปจะใช้วิธีการหารเหมือนขั้นตอนข้างต้น
และหาผลหารจนได้จ านวนทศนิยมตามต้องการ 
 

  

นั นคือ   1 0 4 5 4 0

1.5
 = 0. 2 2 0 5 8 8...

7
  

ดังนั น ผลลัพธ์ของ  15
 = 0.220588...

68
 

ตัวอย่างที่ 2  จงหาผลลัพธ์ของ  101

138
  (0.73188405797101449275...)  

วิธีเวทคณิต    101
A.F.

14
=  พิจารณา 138  ต่างจาก 139  อยู่ 1  

                      3 2 12 10 4 0 8 10 12 8 0 0 2 6 6 12 2 10 6 4

101
F 0. 7 3 1 8 8 4 0 5 7 9 7 1 0 1 4 4 9 2 7 5...

14
= =  

วิธีปกติ       138101.0   
                       99 6   
                        440  
                        414   
                         260                           
                         138   
                         1220   
                          1104     
                             560   
                             552   
                                 800   
                                 690   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

        1100                            680    
        966                            552  
          1340                           1280   
          1242                            1242   
             980                              380   
             966                              276   
                       140                                           1040   

                       138                                             966   

                         200                                              740   

                          138                                               690   

                      620                                       50   

                      552   
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ตัวอย่างที่ 3 จงหาผลลัพธ์ของ  73

97
 (0.75257731958762886597...)  

วิธีปกติ   97 73.0   
                       679   
                       510  
                       485   
                         250     
                            194   
                             560   
                            485     
                              750   
                              679   
                                710   
                                679   
                                  310   
                                  291   
                                   190   
                                     97   
                                      930   
                                     873   
                                       570   
                                       485   
                                          850   
                                          776    
 

 
จากวิธีข้างต้น สามารถพัฒนาเป็นการคิดเลขในใจไดโ้ดยใช้วิธีทางเวทคณิต ได้ดังนี  

ตารางแสดงการประยุกต์ใช้เศษส่วนช่วย 
ขั นตอนการหาร 
ขั นที่ 1 

ให้  73
F

97
=  

 

จะได้  73 7.3
A.F.  = 

100 10
=  

 

 
แปลงเศษส่วนที่ก าหนดให้ในรูปเศษส่วนช่วย 
พิจารณาตัวส่วน 97 ต่างจาก 99 อยู่ 2 
การหาผลหารตั้งแต่ตัวที่สองเป็นต้นไปจะต้องน าตัวตั้ง 
มาบวกกับสองเท่าของผลหาร 

                                            740   

                                            679   

                                              610   

                                              582   

                                               280   

                                               194   

                                                 860   

                                                 776   

                                                   840   

                                                   776  

                                                     640   

                                                     582   

                                                       580   

                                                       485   

                                                         950   

                                                          873   

                                                           770   

                                                           679   

                                                              91  
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ขั นที่ 2 
            10 7 . 3     
 
                   30 . 7  

 

 
น า 10 ไปหารตัวเศษโดยวิธีการตั้งหาร ได้ 7 เศษ 3 
และน าเศษท่ีได้ (3) มาใส่ไว้ด้านหน้าของ 7 
 
 

ขั นที่ 3 
            10  5 1  
 
                1     5  

 
จากข้ันที่ 2 ก่อนหาผลหารต้องน าตัวตั้งคือ 37  
บวกกับสองเท่าของผลหาร คือ 7 จะได้ 37 + (2×7) = 51 
น า 10 ไปหาร 51 ได้ 5 เศษ 1 
และน าเศษท่ีได้ (1) มาใส่ไว้ด้านหน้าของ 5  

ขั นที่ 4  
            10  2 5   
 
                  5   2  

 

 
จากข้ันตอนที่ 3 ก่อนหาผลหารต้องน าตัวตั้งคือ 15  
บวกกับสองเท่าของผลหาร คือ 5 จะได้ 15 + (2×5) = 25 
น า 10 ไปหาร 25 ได้ 2 เศษ 5 
และน าเศษท่ีได้ (5) มาใส่ไว้ด้านหน้าของ 2  

ขั นที่ 5 
           10  5 6    
                 6  5  

 
จากข้ันตอนที่ 4 ก่อนหาผลหารต้องน าตัวตั้งคือ 52  
บวกกับสองเท่าของผลหาร คือ 2 จะได้ 52 + (2×2) = 56 
น า 10 ไปหาร 56 ได้ 5 เศษ 6 
และน าเศษท่ีได้ (5) มาใส่ไว้ด้านหน้าของ 5  
 

ขั นที่ 6 
           10  7 5   
                5   7  

 
จากข้ันตอนที่ 5 ก่อนหาผลหารต้องน าตัวตั้งคือ 65  
บวกกับสองเท่าของผลหาร คือ 5 จะได้ 65 + (2×5) = 75 
น า 10 ไปหาร 75 ได้ 7 เศษ 5 
และน าเศษท่ีได้ (5) มาใส่ไว้ด้านหน้าของ 7  

ขั นที่ 7 
           10  7 1   
                 1   7  

 
การหารขั้นตอนไปจะใช้วิธีการหารเหมือนขั้นตอนข้างต้น
และหาผลหารจนได้จ านวนทศนิยมตามต้องการ 
 

นั นคือ   3 1 5 6 5 1

7.3
 = 0. 7 5 2 5 7 7...

10
  

ดังนั นผลลัพธ์ของ  73
 = 0.752577...

97
 

น ำ 37 + (2×7) = 51 
และน ำไปตั้งหำรใหม ่

น ำ 15 + (2×5) = 25 
และน ำไปตั้งหำรใหม ่

น ำ 52 + (2×2) = 56 
และน ำไปตั้งหำรใหม ่

น ำ 65 + (2×5) = 75 
และน ำไปตั้งหำรใหม ่

น ำ 57 + (2×7) = 71 
และน ำไปตั้งหำรใหม ่
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ตัวอย่างที่ 4 จงหาค่าของ 17

127
  อยู่ในรูปทศนิยม 20 ต าแหน่ง 

วิธีเวทคณิต 1.7
A.F.

13
=  พิจารณา 127  ต่างจาก 129  อยู่ 2   

            ต้องบวกตัวตั้งกับ 2  คูณกับผลลัพธ์ของมัน(Q- digit) ในแต่ละครั้งในการหาร 

                    4 4 10 5 9 1 8 8 7 0 8 5 3 6 4 3 0 9 12

1.7
F 0. 1 3 3 8 5 8 2 6 7 7 1 6 5 3 5 4 3 0 6...

13
= =     

 

ตัวอย่างที่ 5 จงแสดง 5236

8997
  อยู่ในรูปทศนิยม 21 ต าแหน่ง (0.581/ 971/ 768 / 367 / 233/ 522 / 285 / ...)  

 

วิธีเวทคณิต 5.236
A.F.

9
=  พิจารณา 8997  ต่างจาก 8999  อยู่ 2  และค าตอบจะต้องเป็นกลุ่มๆ ละ      

3 ตัวเลขโดด ดังนั้นต้องบวกตัวตั้งกับ 2  คูณกับผลลัพธ์ของมัน (Q- digit) ในแต่ละครั้งในการหาร 
                    7 4 1 1 4 1 1F 0. 581 971 768 367 233 522 285...=     
วิธีปกติ  8997 5236.0   
                          44985   
                          73750  
                          71976   
                           17740     
                               8997   
                               87430   
                               80973     
                                64570   
                                62979   
                                   61510   
                                   53982   
                                     75280   
                                     71976   
                                       33040   
                                       26991  
                                         60490   
                                         53982   
                                           65080   
                                           62979   
                                             21010   
                                             17994    

                                            30160   

                                            26991   

                                              31690   

                                              26991   

                                               46990   

                                               44985   

                                                 20050   

                                                 17994   

                                                   20560   

                                                   17994  

                                                     25660   

                                                     17994   

                                                       76660   

                                                       71976   

                                                         46840   

                                                          44985   

                                                           1885   
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แบบฝึกหัดชุดที่ 1 จงหาทศนิยมซ้ า(Recurring Decimal) 

1. 25

29
                                        2. 24

39
  

 
               
 
 

3.  29

39
                                     4. 3

49
  

 
 
 
 
 

5. 44

69
                                   6. 44

79
  

 
 
 
 
 
              

7. 1

99
                                  8. 1

9
  

 
 
 
 
 
การใช้สัดส่วนช่วยในการด าเนินการหารแบบเอกาธิเกนปุรเวณะ        

9. 1

7
                                10. 2

13
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11. 5

23
                                  12. 17

33
  

 
 
 
 
 
 

13. 9

11
                                      14. 3

17
  

      
 
 
 
 
      
หาค าตอบท่ีถูกต้องทศนิยม 4  ต าแหน่ง 

15. 18

59
                                 16. 67

89
  

 
 
 
 
 

17.100

109
                                  18. 3

1
7

  

 
 
 
 
 

19. 20

13
                      20. 99

49
  

 
 
 
 




